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TRƯỜNG THPT PHƯỚC LONG 

TỔ TOÁN 

BÀI TẬP TỰ RÈN LUYỆN Ở NHÀ DÀNH CHO HỌC SINH KHỐI 12 
 

NGUYÊN HÀM 

Công Thức Áp dụng Vận dụng 

1

1

3

3

n

1. 0dx C

2. dx x C

3. k.dx kx C

x
4. x dx C ( 1)

1

1 (ax b)
5. (ax b) dx . C ( 1)

a 1

dx
6. ln x C

x

dx 1
7. ln ax b C

ax b a

2
8. xdx x C

3

2
9. ax bdx (ax b) C

3a

dx
10. 2 x C

x

dx 2
11. ax b C

aax b

dx 1
12.

x (n 1









 

 

    
 


     

 

 

  


 

   

 

  


 
























x

n 1

n n 1

x x

ax b ax b

x
x

x

C
)x

dx 1
13. C

(ax b) a(n 1)(ax b)

14. e dx e C

1
15. e dx e C

a

a
16. a dx C

ln a

1 a
17. a dx C

ln a

18. cos xdx sin x C

1
19. cos(ax b)dx sin(ax b) C

a

20. sin xdx cos x C

1
21. sin(ax b)dx co

a

 





 

 



  
  

 

 

 

 


 

   

  

  





















2

2

2

2

s(ax b) C

dx
22. tan x C

cos x

dx 1
23. tan(ax b) C

acos (ax b)

dx
24. cot x C

sin x

dx 1
25. cot(ax b) C

asin (ax b)

 

 

  


  

   










  

Tính: 
4

5 4

2

7

7

7

x

x

5 3x

4x 2

x

1 2x x 1

1. x dx

2. (x 2x x 3)dx

3. (x x x 1)dx

x 2x x x x
4. dx

x x

5. (2x 5) dx

1
6. dx

(2x 5)

1 1
7. dx

x x

dx
8.

5x 6

dx
9.

5x 6

10. 3 4xdx

1
11. e dx

e

12. e dx

dx
13.

e

14. 5 dx

15. 3 .4



 

 



   

  

  


 




 
  

 







 

 
  

 



































2x 4
2x

x

2

2

2

2

2x

x

2 2

dx

1 ( 5)
16. 4 dx

3x 25

17. (sin x cos3x)dx

x
18. sin dx

4 3

dx
19.

sin (2x )
4

dx
20.

x
cos ( )

5 2

1 1
21. (1 sin x )dx

cos x cos x

22. (2 tan x)dx

e 1
23. dx

e

dx
24.

sin x.cos x





 
    

 

 
  

 










  

 


























  

Tính: 

 

 

2

2

2

2

2

2

1. sin 2xdx

2. cos 3xdx

3. tan 2xdx

4. cot xdx

5. s in3x.sin xdx

6. s in7x.cos xdx

8. cos3x.cos5xdx

1
9. dx

1 cos 2x

1
10. dx

1 cos x

1
11. dx

1 sin 2x

1
12. dx

1 s in5x

1
13. dx

sin x 3 cos x

1
14. dx

3 sin 2x cos 2x

2x
15.































































2

2

2

2

2

2

1
dx

2x 3

x 3
16. dx

1 3x

3x 3
17. dx

x 2

dx
18.

x x 6

3dx
19.

2x x 15

(2x 1)dx
20.

2x x 10

(x 3)dx
21.

x 5x 6

dx
22.

x 6x 9

dx
23.

9x 2 3 x 1

dx
24.

(2x 3) 2x 1 (2x 1) 2x 3















 


 




 




 


 


  

    




















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PHƢƠNG PHÁP TÍNH NGUYÊN HÀM 

Công Thức Phƣơng pháp tính nguyên hàm 

1

1

3

3

n

1. 0dx C

2. dx x C

3. k.dx kx C

x
4. x dx C ( 1)

1

1 (ax b)
5. (ax b) dx . C ( 1)

a 1

dx
6. ln x C

x

dx 1
7. ln ax b C

ax b a

2
8. xdx x C

3

2
9. ax bdx (ax b) C

3a

dx
10. 2 x C

x

dx 2
11. ax b C

aax b

dx 1
12.

x (n 1









 

 

    
 


     

 

 

  


 

   

 

  


 
























x

n 1

n n 1

x x

ax b ax b

x
x

x

C
)x

dx 1
13. C

(ax b) a(n 1)(ax b)

14. e dx e C

1
15. e dx e C

a

a
16. a dx C

ln a

1 a
17. a dx C

ln a

18. cos xdx sin x C

1
19. cos(ax b)dx sin(ax b) C

a

20. sin xdx cos x C

1
21. sin(ax b)dx co

a

 





 

 



  
  

 

 

 

 


 

   

  

  





















2

2

2

2

2 2

s(ax b) C

dx
22. tan x C

cos x

dx 1
23. tan(ax b) C

acos (ax b)

dx
24. cot x C

sin x

dx 1
25. cot(ax b) C

asin (ax b)

26. tan xdx ln cos x C

27. cot xdx ln sin x

dx 1 x a
28. ln C

2a x ax a

 

 

  


  

   


  




 

















  

I. Phƣơng pháp đổi biến số 

1. Phƣơng pháp chung: 

*  Nếu biết f (x)dx F(x) C    

* Gặp F f[u(x)].u '(x).dx    

Đặt  t = u(x)  dt = u’(x).dx 

Ta có: F f (t).dt   

2. Phân dạng: 

Dạng 1. 

a) 2f (ax bx c).(2max mb)dx   .   

Đặt 2t ax bx c dt (2ax b)dx mdt (2amx mb)dx         . 

b) n(ax b) .x dx . 

Đặt 
dt t b

t ax b t adx dx ;(x )
a a


        . 

c) n kn n 1(ax b) x .x dx  . 

Đặt n n 1 n t b
t ax b dt nax dx ; (x )

a

 
     .  

d) n m km m 1f ( ax b).x .x dx . 

Đặt 
n

n m n m n 1 m 1 m t b
t ax b t ax b nt dt max dx ; (x )

a

  
        . 

Dạng 2. 

a) 
1

f (ln x). dx
x .   Đặt 

dx
t ln x dt

x
   . 

b) x xf (e )e dx .      Đặt x xt e dt e dx   . 

Dạng 3.  

a) f (sin x).cos xdx . Đặt t = sinx  dt = cosx.dx. 

b) f (cos x).sin xdx . Đặt t cos x dt sin x.dx    . 

Lưu ý:  

* 2n 1 2n 2 ncos xdx cos x.cos xdx (1 sin x) cos xdx.        

* 2n 1 2n 2 nsin xdx sin x.sin xdx (1 cos x) sin xdx.       

c) 
2

1
f (tan x). dx

cos x
 . Đặt 

2

1
t tan x dt dx

cos x
   . 

d) 
2

1
f (cot x). dx

sin x
 . Đặt 

2

1
t cot x dt dx

sin x


   . 

Một số công thức lƣợng giác thƣờng dùng 

2 2 2 2

2 2

2 2

2 2

1 1
1) sin cos 1 ; 1 tan ; 1 cot

cos sin

2) sin 2 2sin cos ; 1 cos 2 2cos ; 1 cos 2 2sin

1 1
3) cos (1 cos 2 ) ; sin (1 cos 2 )

2 2

4) sin cos 2 cos ; sin cos 2 sin
4 4

1
5) sin .sin cos(

2

         
 

           

       

    
              

   

     

 

 

) cos( )

1
6) cos .cos cos( ) cos( )

2

1
7) sin .cos sin( ) sin( )

2

   

       

       
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II. Phƣơng pháp nguyên hàm từng phần. 

1. Phƣơng pháp chung: 

u(x).v '(x)dx u(x).v(x) v(x).u '(x)dx     

Viết gọn:    udv uv vdu    

2. Phân dạng: 

Dạng 1.  F P(x).R(x)dx  .  (P(x) là đa thức) 

Trong đó:  

ax b

2 2

1 1
R(x) e {sin(ax b);cos(ax b); ; }

sin (ax b) cos (ax b)

  
 

  

u P(x)

dv R(x)dx





  

Dạng 2. 
u ln(ax b)

f (x).ln(ax b)dx
dv f (x)dx

 
 


   

 

BÀI TẬP 

Bài 1. Tính: 

a) 2 4F (x 2x 3) (4x 4)dx    . b) 
2

10x 5
F dx

x x 2




 
  . 

c) 
2

(2x 3)dx
F

x 3x 3




 
  . d) 10F (x 2) xdx  . 

e) 
2

5

x
F dx

(2x 1)



  .  f) 

2
2

5

x
F dx

x 1

 
    
 . 

g) 3 2F x x 1dx  . h) 3 2F x x 2dx  . 

i) 
4 2

x
F dx

x 1



  . j) 

dx
F

3 2 2x 1


 
 . 

k). 
dx

F
2x 5 2x 1


  

 . l) 
2

dx
F

x x 3



 . 

Bài 2. Tính: 

a) 2F (2sin x 1)cos x.dx  . b) 
sin xdx

F
2cos x 3


 . 

c) 
sin 2xdx

F
2sin x 5


 . d) 3F sin xdx     

e) 
2(sin x cos x sin 2x)dx

F
2sin x 1




  . f) 5F cos xdx   . 

g) 
2

dx
F

(2 tan x 3)cos x



 . h) 

2

cot x.dx
F

sin x
  . 

i) 
3

2

cot x
F dx

cos x
  . j) 3F (tan x tan x)dx  . 

k) 3F cot x.dx  . l) 
(3tan x 2)dx

F
cos x(sin x 2cos x)




 . 

m) 
4

1
F dx

sin x
  . n) 

6

dx
F

cos x
   . 

o) 4F cot xdx  . p) 5F tan x.dx      

Bài 3. Tính: 

a) 
(sin x cos x)dx

F
sin x cos x




 . b) 
dx

F
sin 2x

  . 

c) 2F (2sin 3x 3)cos3xdx  . d) 
dx

F
cos x

  . 

e) 
sin 3xdx

F
2cos3x 5


 . f) 3F sin 2xdx  . 

g). 
2 2

sin 2xdx
F

sin x 3cos x



 . h) 

2

sin 2xdx
F

2cos x 5



 . 

Bài 4. Tính: 

a) 
dx

F (2ln x 3).
x

  . b) 
dx

F
x(3ln x 1)


 . 

c) 
2

(2 ln x 1)dx
F

x(ln x 2 ln x 3)




 
 . d) 

ln x 3dx
F .

x


    

e) 
2ln x. 2 ln x 1

F dx
x


  . f) 

log x
F dx

x
  . 

Bài 5. Tính: 

a) 
x

x

e dx
F

2e 1



 . b) 

2x x

x

3e e
F dx

3e 1





 . 

c) 
x x

dx
F

e 4e



 . c) 

x

x x

(e 1)dx
F

e 6e 1




 
 . 

Bài 6. Tính: 

a) F x sin xdx  . b) F x sin 2xdx  . 

c) F (x 1)cos xdx  . d) 2x 1F xe dx  .  

e) F x cos(2x )dx
3


  . f) xF (2x 3)e dx.    

g) 
x

2x 1
F dx

e


  . h) 

2

xdx
F

sin x
  . 

i) 
2

xdx
F

cos 2x
  . j) 

xdx
F

1 cos 2x



. 

k) 
(2x 1)dx

F
1 cos 2x




 . l) 
2

xdx
F

sin (x )
4





 . 

m) 2 xx e dx . n) xsin x.e dx . 

Bài 7. Tính: 

a) F x ln xdx  . b) F x ln(x 2)dx  . 

c) 3F ln 2x 1dx  . d) 2F ln xdx  . 

e) 
2

2

x 1
F ln xdx

x


  . f) 2F x ln xdx   . 
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TÍCH PHÂN 

1. Khaùi nieäm tích phaân 

a) Cho haøm soá f lieân tuïc treân K vaø a, b  K. Neáu F laø moät nguyeân haøm cuûa f treân K thì  F(b) – F(a) ñgl 

tích phaân cuûa f töø a ñeán b vaø kí hieäu laø  ( )
b

a

f x dx . 

  ( ) ( ) ( )

b

a

f x dx F b F a  

b) Ñoái vôùi bieán soá laáy tích phaân, ta coù theå choïn baát kì moät chöõ khaùc thay cho x, töùc laø: 

      ( ) ( ) ( ) ... ( ) ( )

b b b

a a a

f x dx f t dt f u du F b F a  

c) YÙ nghóa hình hoïc: Neáu haøm soá y = f(x) lieân tuïc vaø khoâng aâm treân ñoaïn [a; b] thì dieän tích S cuûa 

hình thang cong giôùi haïn bôûi ñoà thò cuûa y = f(x), truïc Ox vaø hai ñöôøng thaúng x = a, x = b laø: 

  ( )
b

a

S f x dx   

2. Tính chaát cuûa tích phaân 

 a)   ( ) 0

a

a

f x dx  b)   ( ) ( )

b a

a b

f x dx f x dx  

 c)  ( ) ( )

b b

a a

kf x dx k f x dx  (k: const) d)      ( ) ( ) ( ) ( )

b b b

a a a

f x g x dx f x dx g x dx  

 e)    ( ) ( ) ( )

b c b

a a c

f x dx f x dx f x dx  f)  Neáu f(x)  0 treân [a; b] thì  ( ) 0

b

a

f x dx  

 g) Neáu f(x)  g(x) treân [a; b] thì  ( ) ( )

b b

a a

f x dx g x dx  

3. Phöông phaùp tính tích phaân 

a) Phöông phaùp ñoåi bieán soá dạng 1:    
( )

( )

( ) . '( ) ( )

u bb

a u a

f u x u x dx f u du  

Trong ñoù: u = u(x) coù ñaïo haøm lieân tuïc treân K, y = f(u) lieân tuïc vaø haøm hôïp f[u(x)] xaùc ñònh treân K, a, 

b  K. 

b) Phöông phaùp tích phaân töøng phaàn:  Neáu u, v laø hai haøm soá coù ñaïo haøm lieân tuïc treân K, a, b  K  

thì:   
b b

b

a

a a

udv uv vdu  

Chuù yù:  Caàn xem laïi caùc phöông phaùp tìm nguyeân haøm.  Trong phöông phaùp tích phaân töøng phaàn, ta 

caàn choïn sao cho 
b

a

vdu  deã tính hôn 
b

a

udv .  



Trang 5 

 

 

BÀI TẬP 

Bài 1. Tính các tích phân sau: 

 a) 



2 2

3

1

2x x
dx

x

 b) 
 



1 3

0

1

1

x x
dx

x

 c) 
 1

2
0

4x 11 dx

x 5x 6



 
  

 d) 
2

2
0

2x 7
dx

2x x 15



 
  e) 

1

2
0

x
dx

3x x 14 
  f) 

1

2
0

x
dx

x 4x 4 
  

 g) 

0

sin(2x )dx
6




  h)  




6

0

sin3x cos2x dx  i) 
3

2

4

3tan x dx




  

 j) 
2 x

x

1

e
e (1 )dx

x



  k) 
1 x

x

0

e
dx

2
  l) 

2

0

dx

1 sin x




  

Bài 2. Tính các tích phân sau: 

 a) 
4

2

0

9 x x dx  b) 
4

2

0

tan .

cos

x dx

x




 c) cos2

0
sin
x

e xdx



 

 d) 
1

1 lne x
dx

x


  e) 

1

0

1

1
x
dx

e
  f)  

1

0

32

3

)1( x

x
 

 g)  

1

0

2

5

1
dx

x

x
 h) 

1

1 3ln ln
e

x x
dx

x


  i) 

1

4 ln

(2 ln 1)

e

x
dx

x x

 

Bài 3. Tính các tích phân sau: 

 a) 
4

0

2sin



xdxx  b)  
2

0

2 cos)sin(



xdxxx  c)  

1

0

2)2( dxex x
 

 d) dxxex x )1(

0

1

32




  e)

 
dxxx

e


1

ln  f) 
e

e

dx
x

x

1
2

ln
 

 

 

 

 

 

 

 

 


