MUC LUC

CHUONG 1 Ung Dung Dao Ham Khao Sat Ham Sé

1 TINHDONDIEU COAHAM SO .. 1
A KIEN THUC CAN NHO .. oo 1

B CAC DANG TOAN . ... oo 2
Dang 1. Tim céc khoang don diéu (khao sat chiéu bién thién) ctia ham sb y = f(x). 2

Dang 2. Dua Vao Bang Xét D4u, Bang Bién Thien VA D3 Thi................... 5

Dang 3. Tim tham s6 m dé ham sb don diéu trén mién xac dinh cdané.......... 9

Dang 4. Ung Dung Tinh Don Diéu D& Giai Phuong Trinh, BPT.................. 13

C BAITAP TRAC NGHIEM ... 18

D BANG DAP AN ... 19

D CUC TR o 19
A KIEN THUC CAN NHG ..o 19

B CACDANG TOAN ... .o 22
Dang 1. Tim Cuc Tri Clia Ham S Cho B&i Cong Thiic ..., 22

Dang 2. Dua Vao Bang Xét D4u, Bang Bién Thién VA DS Thi................... 25

Dang 3. Tim m D& Ham S8 C6 Cuc Tri Théa Didu Kién ........................ 29

C BAITAP TRACNGHIEM ... o 32



CHUGONG

UNG DUNG DAO HAM KHAO SAT HAM SO

BAI 1. TINH DON PIEU CUA HAM SO

7 N\
Q N\ It N IE

¢ Dinh nghia 1.1. Cho ham s6 y = f(z) x4c dinh tréen K v6i K 1a khodng hodc

doan hoac nita khoang.

Ham s6 y = f(z) dong bién (ting) tréen K néu Vz,, x5 € K, z; < x5 thi
fla1) < f(x2).

Ham s6 y = f(x) nghich bién (gidm) trén K néu Vo, 15 € K, 71 < x5 thi
f@1) > f(x2).

Ham s6 dong bién hodc nghich bién tren K duogc goi chung la don diéu tren K.
Nhan xét. Néu Va,,xo € K va 1y # x9 thi ham so

f(x) dong bién tren K < f(w2) = f (1) > 0.

F(x) nghich bién tren K < L&D =S@)

To — T1

Néu ham s6 dong bién tren K thi dé thi di lén khi di ti trdi sang phdi.




CHUGNG 1. UNG DUNG DAO HAM KHAO SAT HAM SO 1. TINH DON DIEU CUA HAM SO

@ TiNH PON PIEU VA DAU CUA PAO HAM

© Dinh 1i 1.1. Gid st ham s6 y = f(x) c¢6 dao ham trén khoding K.
@ Néu f'(x) > 0,Vo € K thi ham so dong bién trén khodng K.
Néu f'(z) < 0,Vx € K thi ham s6 nghich bién trén khodng K.

Néu f'(z) = 0,Yx € K thi ham s6 khong doi trén khodng K .

Dinh li mé rong: Néu f'(z) > 0,Vz € K (hodc f'(z) < 0,Vz € K) va f/(x) = 0 chi tai

mot s6 diém hitu han ctia K thi ham sé dong bién (nghich bién) trén khodng K.

Néu K 1a mot doan hodic nita khodng thi phai bo sung gia thiét “ham s6 y = f(x)
lien tuc trén doan hodic nita khoang d6 7. Chéng han: Néu ham s6 y = f(z) lien tuc

tren [a; b] va c¢6 dao ham f'(z) > 0,Vx € (a;b) thi ham s6 dong bién trén doan [a; b].

@ CAC DANG TOAN
&

& Dang 1. Tim cic khoang don diéu (khao sat chiéu bién thién)

ctia ham s6 y = f(z).
Phuong phap.
e Budc 1. Tim tap xac dinh 2 ctia ham s6. Tinh dao ham 3 = f/(x).
e Buéc 2. Tim cic diém tai d6 f/(z) = 0 hodc f'(x) khong x4c dinh.

e Bu6c 3. Sip xép cac diém theo thit tu tang dan va lap bang bién thien (xét dau
y').

e Budc 4. Tt bang bién thién, két luan: ¢ > 0 = dong bién va ¢’ < 0 = nghich

bién.

656> BAI TAP MAU $569¢9

& Vi du 1. Cho ham s6 y = 23 — 32%. Ménh dé nao duéi day ding?
@Ham s6 nghich bién trén khoang (0;2).
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CHUGNG 1. UNG DUNG DAO HAM KHAO SAT HAM SO 1. TINH DON DIEU CUA HAM SO

Ham s6 nghich bién trén khodng (2; +00).
@ Ham s6 dong bién trén khoang (0;2).
@Hém 6 nghich bién trén khoéng (—o0;0).

Lai giai.
x =0
Tap xac dinh 2 =R. Ta c6 yf = 322 — 62 =0 & :
=2
Bang bién thién
r |—o0 0 2 400
Yy += 0 = O 4

, 00/0\4/—1-00

Suyray <0< xe€(0;2) vay >0< x € (—o00;0) U (2;+00).
Vay ham s6 nghich bién trén khodng (0;2) va dong bién tréen méi khoang (—oo;0);
(2; +00).

B Vidu 2. Ham s6 y = —2* + 222 + 5 dong bién trén khodng nao sau day ?

@) (~00;0). (05 +00). © (0;1). D) (-1;1).
Loi giai.

Tap xac dinh ¥ = R.
Ta cé: ¢ = —4x3 + 4z.
z=-—1
Choy =0 —2+2=0& |z=0
=1
Taiz=—-1=y(—1)=6; Taizx =0=y(0) =5; Taiz =1 = y(1) = 6.

Ta c6 bang bién thién

T —00 - 0 1 +00
y' + 0 — 0 + 0 —
6 6
— 00 5 —00
N\ v
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( N

& Vi du 3 (TN THPT 2021-Dgt 2-101). Ham s6 nao duéi day déng bién tren R?

@y:?f;ll' y:x?’_g;. @?J=1’4—4x2. @y=x3+x.

Lai giai.

Vi ham s6 dong bién trén R nén ta loai phuong 4n ham bac 4 va ham bac nhat trén

bac nhat.

Xét ham s6 y = x® — x ¢6 tap xac dinh 2 = R.
Dao ham 3 = 322 — 1. Suy ra phuong trinh 3/ = 0 ¢6 2 nghiém phan biét.
Vay ham s6 y = 2® — o khong dong bién trén R.

@® Xét ham s6 y = 2° + x ¢6 tap xac dinh 2 = R.
Dao ham ¢/ = 322 +1 >0, Vo € R.
Vay ham s6 y = 2% + x dong bién trén R.

(. /
' N\
— P S Z $2 — T+ 1 . . 2 ~ > < 4t
B Vidu 4 Ham s6 f(z) = S nghich bién trén khoang nao dudi day?
:L‘ p—
@A) (~o0; 1). B (0;1). © (0;2). (D) (1; +00).
Lo gii.

Tap xac dinh 2 =R\ {1}.

2_9 x=0
’ x.Choy’:O@

Ve

Bang bién thién

x —00 0 1 2 400

Y + 0 - — 0 +

| m/l\m m\g/ﬂo

Vay ham s6 nghich bién trén cac khoang (0;1); (1;2).

. /

E Vidu 5. Him s6 y = v9 — 22 dong bién trén khoang

@A) (—o0;0). (~3;0). ©) (-3;3). D) (0;3).

L&i giai.
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Tap xac dinh ¥ = |—3;3].
y = . Choy =0 2=

Bang bién thien

/ 22770002770227777277 07009207205725707777

Vay ham s6 dong bién trén khoang (—3;0).

B Vi du 6. Ham s6 y = v22 — 42 + 3 nghich bién trén khodng nao sau day?
3;+00). 1;3). —oo; 1). —00; 3).

Lai giai.

Tap xac dinh Z = (—o0; 1] U [3; +00).
20 — 4
Y = L . Cho2z—4=0s z =2 (loai).
2V 1?2 —4x + 3

Bang bién thien

277777 7
77777777777777777
77777777777

7 77
77777777

17777
77777777
77777777

IIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIIII IS

A 1505500550555
00 100000005000500550055055055 o0
1000000050005000500050055005
1000000050005005500550055055
1000000050005000500550055005
1500550555025502550255055055
10005000500050005005500500075
1500050255025502550550055005
10000000500050005005500550075
1500050055005000500550055005
1000500055005000500550055045
1500550050005000500550055005
1000000050005005500550055055
A 15055027,
100000005000500550055055055,
0000000000 1500552
55005502552555555025502))
000000000500050055025500)

1777770777777 707727777777777

Vay ham s6 nghich bién trén khoang (—oo;1).

& Dang 2. Dua Vao Bang Xét Dau, Bang Bién Thién Va Po Thi.

656> BAI TAP MAU $96060

@ Vidu 7 (Dé TN THPT 2021-Lan 2-Ma dé 101). Cho ham s6 f(z) c6 bang xét dau

cia dao ham nhu sau

x —00 -2 0 2 +o0
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sb

Ham s6 da cho nghich bién trén khodng nao dudi day?

(A) (0; +00). (—=2;2). ©) (—2;0). (D) (—o0; -2).
Lai giai.

T bang bién thién ctia ham s6, suy ra ham s6 da cho dong bién trén cac khoang (—oo; —2),

(0;2) va nghich bién trén cac khoang (—2;0), (2;+00).

@ Vi du 8 (bé TN THPT 2021-Lan 1-Ma dé 101).
Cho ham s6 y = f(x) c6 do thi 1a dudng cong trong hinh bén. y

Ham s6 da cho nghich bién trén khodng nao dudi day?

() (0;1). B) (—0;0). (©) (0;400). (D) (-1;1).

TLH s
Dua vao do thi da cho, ta cé
Ham s6 y = f(x) nghich bién trén mdi khoang (—oo; —1) va (0;1).

Ham s6 y = f(z) dong bién trén méi khoang (—1;0) va (1;+00).

/

B Vi du 9. Cho ham s6 c6 dao ham lién tuc trén R, dau ctia dao ham dude cho béi bang

dudi day.

T —00 0 2 +00

f'(x) + 0 - 0 -+

Ham s6 g(x) = f(2x — 2) nghich bién trong khoang nao dudi day?
A) (-1;1). B) (2; +00). ©) (1;2). (D) (—o0; —1).
LT L

Ta c¢6 g(x) = f(2z —2) = ¢'(z) = 2f'(2z — 2).
Ham s6 g(z) nghich bién & ¢'(z) <0< f/(22—-2) <0 0<2r—2<2& 1<z <2
Vay ham s6 g(z) = f(2z — 2) nghich bién trén khoang (1;2).

~
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~

@ Vi du 10. Cho ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén R va bang bién thién clia dao ham

ben dudi. Ham s6 y = f (1 — £) + 2 nghich bién trén khoédng nao dudi day?

i — 1l 0 1 2 3

f'(x) 2

L&i giai.

1
Tac()y:f<l—z)+x_:>y’:_§f’(1_£)+1_

~

Ve

2 2
P ) N 1

Héuns()y:f<1—g>+xnghichbiéntacancéy’<0(:>—§f’<1—§) +1<0

@f’(l—%) >2(:)2<1—g<3@—4<x<—2.

Vay ham s6 y = f (1 — %) + x nghich bién trén (—4; —2).
v
N\

M Vi du 11.

Cho ham s6 y = f(z) 1a ham da thic. Ham s6 y = f'(z) Yy

c6 do thi nhu hinh bén. Ham s6 y = f(2 — x) dong bién

( ) _1/\1 .
trén khoang nao dudi day? 0 f
A)(1;3). B) (2; +00). / \/
©(-21). @(—00;3).
Lo giai.
Tacoy=f2—z)=y =—f2—u2).
Ham s6 y = f(2 — ) dong bién ta can c¢6 y' > 0
k=g < =l x> 3
s ff2-2)<0& &
1<2-z<4 —2<z<l.

vay ham s6 y = f(2 — z) dong bién trén (3;400); (—2;1).
/
Y

Vs

@ Vidu 12. Cho ham s6 f(z) 1a ham da thitc. Ham s6 f(z) ¢6 do thi bén.

El THPT An Nhon Tay


https://www.facebook.com/profile.php?id=100009615586899

CHUGNG 1. UNG DUNG DAO HAM KHAO SAT HAM SO 1. TINH DON DIEU CUA HAM SO

Ham s6 y = f(1 —2z) + z* — z nghich bién trén khoang Yy
nao duéi day?
3 1
®(n3) ® (0:3)
©) (—2;-1). D) (2;3).

Lai gidi.

Tacoy=f(1-2z)+2*—z=y =-2f(1-2x)+2zx—1.
Dé ham s6 nghich bién ta can c6 y' < 0

1 -2
& —2f(1-20)+20—1<0s fi(1-21)> ———

%
N z i
Dat t =1 — 2z ta ¢6 do thi cia ham s y = f'(t) vay = —

Y

t 1 3
Tréndoan[—2;4]thif(t)>—§<:>—2<t<0<:>—2<1—2x<0<:>§<x<§.

. R . 3 13
Vay ham s6 y = f(1 — 2z) + 2% — x dong bién trén khoang (1; 5) C (5, 5)
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. 2 2 4 s 2 oA~ ~ o X -
& Dang 3. Tim tham so m dé ham so don di€u trén mién xac

dinh cua né

Tim tham s6 m dé ham sé bac ba y = az® + bz? + cx + d don diéu trén tap xac

dinh.

@® Budc 1: Tim tap xac dinh 2 = R. Tinh dao ham v = 3ax? + 2bz + c.

Bué6c 2: Ghi diéu kien dé ham don diéu, ching han

a, >0
W Dé f(z) dong bién tren R = 3 > 0,Vz € R & Y = m.
Ay <0
; ’ ay <0
Dé f(z) nghich bién tréen R = ¢ <0,V €e R & = m.
A,y <0

Dau ctia tam thiic bac hai f(z) = ax? + bx + c.

a>0
f(z) >0,V e R &
A <0.
a<0
f(z) <0,VzeR <
A <0.

Néu ham s6 y = ax® + ba? + cx + d c6 a chita tham s6 thi vui long chia
ra hai trudng hop. D6 1a trudng hop a = 0 dé xét tinh ding sai (nhan,
loai m) va truong hgp a # 0 (st dung dau tam thitc bac hai). Sau khi

giai xong, hgp hai truong hop lai.

) ; ) axr +b : <. , L .
9 Tim tham s0 m dé ham so y = don diéu trén moi khoang xac dinh ctia né.

cr +d

d
Budc 1: Tim tap xac dinh 2 = R\ {__}.

€
a-d—2>b-c

Tinh dao ham y, = m

@ Buéc 2: Ghi dicu kien dé ham don diéu. Ching han
N\ Dé f(z) dong bién trén mdi khodng xac dinh ciia n6
=y >0,Vr € P& ad—bc>0=m.
Dé f(z) nghich bién trén méi khoang xac dinh ctia n6

=1y <0,Vr € Z < ad—bc<0=m.
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$565¢> BAI TAP MAU $569<9

& Vi du 13 (D& THPT QUOC GIA 2017-Ma d& 101). Cho ham sé y = —z° — ma? +
(4m + 9)z + 5 v6i m 1a tham s6. C6 bao nhiéu gia tri nguyén ciia m dé ham s6 nghich

bién treén khodng (—oo; +00)?
A)7. 4. (©)s. (D)s5.
Lt

Day 1a ham s6 bac 3 ¢6 hé s6 a = —3 < 0 nén ham s6 nghich bién trén R < b? — 3ac < 0
Sm?P+12m+27<0& —9<m < —3.

Suy ra c6 7 gia tri nguyén clia m thod man yéu cau bai toan.

T +m . o S, 2 "
T C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham so m thuoc

B Vi du 14. Cho ham s6 y =

khoang (—10;10) dé ham s6 dong bién trén timg khodng xac dinh ciia n6?

(A)s. ® 9. (© 10. (D) 11.
Loi gii
=1 = 7w

5. Dé ham s6 dong bién tren timg khoéng

Tap xac dinh 2 =R\ {1}. Tacoé ¢ = m

xac dinh thi

—1-m>0&m< —1.

Vi m nguyén va m € (—10;10) nén m € {—9; —8; —7; —6; —5; —4; —3; —2}.
Vay c6 8 gié tri m théa man dé bai.

& /
( ™\
& Vi du 15 (P& THPT QUOC GIA 2020-Dgt 1-Ma d& 101). Tap hop tat c& cac gid
x+4

tri thuc ctia tham s6 m dé ham s6 y = dong bién trén khoang (—oo; —7) la

xr+m
@A)[47). (4;7). © (4;7). (D) (4; +00).
Loi giai

Tap xéac dinh: D =R\ {—m}.

Tacoy = —— . Ham s6 dong bién tren khodng (—oo; —7) khi va chi khi
(x +m)?
m—4>0 m >4 m >4
Yy > 0,Vx € (—o0; —7) & & & S4d<m<
—m ¢ (—oo; —=T7) —m> -7 m <7
Vay m € (4;7].
- v
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( N\

@ Vi du 16 (THPT Qudc Gia 2020 dgt 2 - Ma dé 101). Tap hop tat cd cac gia tri
thuc ctia tham s6 m dé ham s6 y = 2 — 322 + (4 — m)z dong bién trén khodng (2; +00)

la
@(—oo;l]. (—o0; 4]. @ (—o0;1). @(—00;4).
Loi giai
Ta c6 3y = 322 — 6z +4 — m.

Ham s6 dong bién tren khoang (2;4+00) < ¢/ > 0,Vz € (2;+00)

& 322 —6x+4—m>0,Vr € (2;+o0)

& m < 32° — 6z +4,Vz € (2; +00).

Xét f(z) = 322 — 62 + 4,Vx € (2;+00).
fllz)=6z—-6=0<x=1¢ (2;4+00).

Ta c6 bang bién thien

T 2 +00
@) "
+oo
f(@) /
4

Dira vao bang bién thién ta c6 m < 4.

@ Vi du 17. C6 bao nhiéu gia tri nguyén am ctia m dé ham s6 y = 23 + ma — 3 dong
x
bién tren (0;+00)?

A)s. 3. ©)o. (D)4.
Loi giai

Tap xac dinh 2 =R\ {0}.
L s )

Yy =352 +m+ — - D& ham s0 dong bién trén khodng (0; +o0)
5

& Yy >0,Ve € (0;+00)

1
& m> -3z — —5+ V2 € (05 400)
i

1
Dit g(x) = —32% — 50 &€ (0; +00).
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6 1
g (z) = —6x—|—ﬁ =6(—x—|—?).

Ta c6 bang bién thién ctia g(x)

z 0 1 ~+o00
g'(x) + 0 -
9(z) / _ \

Duia vao bang bién thién ta duge m > —4, vi m nguyén am nén c6 4 gia tri thoa de.
. /
( )

@ Vi du 18 (S8 GD & DT Nam Dinh 2020). Sé cic gia tri nguyén ciia m dé ham sbé
1 .
y = §x3 — (m +50)2% + (m? + 100m)z + 2m nghich bién tren (7;13) la

(A)94. 95. (©) 96. (D) Vo sb.

Loi giai
Ta ¢6 tap xac dinh ¥ = R.
y = 2% — 2(m + 50)x + m? + 100m.
rT=m
Cho ¢ =0 & 2? — 2(m + 50)z + m? + 100m &
x = m + 100.
Bang bién thien
x —00 m m + 100 +00
Y + 0 — 0 +

” _Oo/'\/—i—oo

Duya vao bang bién thién ta thay ham s6 da cho nghich bién trén (7;13) khi va chi khi

m<7
& 87T <m<T.
m + 100 > 13

Vay c6 95 gia tri nguyén ctia m thod man yéu cau bai toan.
N\ /
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Ve

& Vi du 19 (THPT Nguyén Hué, Ba Ria Viing Tau, 2020). Cho ham sb
f(x) = (m + x)vVaz? — 2x + 2 (m la tham s6 thyc). Goi S 1a tap hgp tat ca cac gia tri
nguyén clia m sao cho ham s6 f(x) dong bién trén tap xac dinh ctia n6. S6 phan ti ciia

tap S la

@As. ®)3. ©2. D)4.
Loi giai

Viz? —2x+2=(z—1)?+1>0,Vz € R nén tap xac dinh cia ham s6 la R.

— 1 2x2 —3 9 _
Tacdy =2 -2z+24+ (m+x)- - _ = (@ =S .
Va2 — 2z + 2 V2 —2x +2

Ham s6 dong bién trén R khi va chi khi ¢/ > 0, Vo € R

& 222+ (m—-3)z+2-m>0
2 > 0 (ludén dung)
=
A<O0
& (m—32-82-m)<0
s m*+2m—-7<0

& —1-2/2<m<-1+42V2.

Vi m nguyén nén m € {-3;—2; —1; —0; 1}.

Vay c6 5 gia tri nguyén ctia m thoa man bai.

& Dang 4. Ung Dung Tinh Pon Piéu P& Giai Phuong Trinh, BPT.

656> BAI TAP MAU $96969

& Vi du 20.

Cho ham s6 f(x) = az* + bz® + cz?, (a,b,¢c € R). Ham s6 y
y = f'(z) ¢6 do thi nhu trong hinh bén. S6 nghiem thyc

phén biét ctia phuong trinh 3f(z) +4 =0 la

(A)4. B 2. (©)s. D)1. o

Lai giai

El THPT An Nhon Tay
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r=x1<0

T do thi cia ham s6 y = f/(x), ta ¢6 phuong trinh f/(z) =0& |2 =0

T =x9 > 0.
Theo giai thiét, ta c6 f(x) = az* + baz® + cz? nén f(0) = 0.
Béng bién thién ctia ham s6 y = f(x)
T | —00 xy 0 Z2 +00

f(z) + 0 — 0 + 0 -

f(z1) f(x2)
f@) — \\\\\\\\ 0 ///////l . _

Taco3f(z)+4=0< f(z) = —g.
Do d6, s6 nghiém thitc phan biét clia phuong trinh 3f(x) +4 = 0 ding bing s6 giao diém
chung ctia dd thi ham s6 y = f(z) vh dudng thing y = s (song song véi truc hoanh
Ox).

T bang bién thién ctia ham s6 y = f(z), ta két luan s6 nghiém thyc phan biet cia

phuong trinh 3f(z) +4 =0 la 2.

@ Vi du 21 (S8 GD va DT Lang Son, 2020).
Cho ham s6 f(x) la mot da thiic bac 3 va ¢6 do thi nhw hinh Y

vé. Tap hop tat ca cac gia tri thyc ctia tham s6 m dé phuong 4

trinh f (2?) = m c6 ding hai nghiém thuc la

@) [0; 4]. {0;4}.

|
|
|
|
|
|
|
|
|
|
:
(0] 1 3 &

(© {0} U (4; +00). (D) (4; +00).
L&i giai
Dat g(z) = f (2?), ta c6 ¢'(z) = 2z - f' (2?).
r=0 xr=0

J@)=0&2z-f(*)=0& |22 =1& |z==1
r? =3 T = +/3.

Khi d6 ta c6 bang bién thien ctia ham s6 g(x) = f (2?) la:
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T | —00  —4/3 -1 0 1 V3 4o
gz{ - 0 + 0 - 0 + 0 - 0 +

o] NN N

Duta vio bang bién thién, dé phuong trinh da cho cé ding 2 nghiém thic thi dudng thang

y = m phai cit do thi g(z) = f (z?) tai ding hai diém, suy ra m > 4.
Vay m € (4;+00).

& Vi du 22.
Cho ham s6 y = f(z) lien tuc trén [—5; 3], c6 Y
do thi nhu hinh vé. Tim m dé bat phuong trinh
f (\/W) > m c6 nghiem z € [0; 4]

@m < 3. m < 0.

@ m < 4. @m < —1.

Lo giai
Dt t = Az — 22, v6i € [0;4]. Bang bién thién.
4z — z2)’ 2 — z |0 2 4
Ta co t/ = s o) = r ) -
WA —x2 Ax — x2 Y + 0 -

Chot'=02—2=0&12=2. 5
y / \

0 0

Duya vao bang bién thien, ta c6 t € [0;2].

Bat phuong trinh bai cho trd thanh f(¢) > m (1).

Véi t € [0;2] suy ra f(t) € [3;4].

Dé bat phuong trinh f(v/4x —22) > m c6 nghiém thi bat phuong trinh (1) phai c6
nghiém.

Vay (1) c6 nghiem khi m < 4.
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( N

M Vi du 23 (Tran Pha - Quéng Ninh, 2020). Cho cdc ham s6 f(z) = 23 + 4z + m va
g(z) = (x2 + 1) (22 + 2)° (22 + 3)®. C6 bao nhieu gia tri nguyen ciia tham sé m € [—20; 20]
dé ham s6 g(f(x)) dong bién trén khodng (2; +00)?

(A)37. (B) 36. (©)41. (D)25.
Loi giai

bitu=2>+1,v=22+2, w=22+3,u>0,v>0, w>0.

¢ (z) = 2z(v*w® + 2uvw® + 3uw’w?) > 0 & z > 0.
=0
Ta c6 [g(f(x))] = f'(x) - ' (f(2)).
Ham s6 g(f(z)) dong bién trén khoang (2; +o00) khi va chi khi

lg(f ()] = f'(z) - g'(f(z)) > 0,Yz € (2;+00)
(32% + 4)g'(f(x)) > 0,Vx € (2; +00)

g'(f(z)) > 0,Vz € (2; +o0)

f(z) > 0,Vz € (2;+00)

r® + 4z +m > 0,Vx € (2; +00)

S R R

m > —x° — 4x,VYx € (2; +00)

Xét ham s6 h(z) = —a® — 4z, Vx € (2; +00).
h'(z) = —3x% — 4 <0, Vo € (2;+00).
Bang bién thién cta h(z)

z 2 +00
B (x) -
—16
h(x) \
00
Yéu cau bai toan < m > —16.
Vim € [-20;20] = m € {-16;...;—-1;0;1;...;20}.
Vay c6 tat ca 37 gia tri nguyén ctia tham s6 m.
4 N\

@ Vi du 24. Tim m dé phuong trinh 2% + 62* + m®2® + (15 — 3m?)2? — 6max + 10 = 0
1
¢6 ding hai nghiém phan biét thudc b, 2]

@2<m§g. 1€1<m<4. ©g§m<3. @O<m<§.
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Loi giai
Ta co
2® + 62* + m*z® + (15 — 3m?)z® —6mz + 10 =0
& @ +2°+3@*+2) =(mr+1)>+3(mz+1). (%)

Xét ham s f(t) =3+ 3t, f'(t) = 3t> +3 > 0,Vt € R.

Do d6 ham s6 f(t) dong bién trén R.
r?+1
—

T (x) ta c6 f(2?+2) = f(mz+ 1) nén 2> +2=mr+1 & m =

. 211 1
Xét ham so g(z) = A trén [5, 2]
x

1
Tacog(r)=1-—, ¢ (@) =0&r=1
x

Bang bién thién

x % 1 2
g (z) — 0 +
5 5
g(z) | 2 2
\ 2 /

Dura vao bang bién thién, suy ra phuong trinh da cho c6 ding hai nghiém phan biet thuoc
1 ) )
=2 khi2 <m < —.
2 2

. v
4 N

B Vidu25. C6 bao nhieu gia tri am cta tham s6 m dé phuong trinh
V/40m + v40m + 22 = 2% ¢6 hai nghiém thyc phan biet?

@A)2. ®B)o. (C) Vo sb. D)1.

Lai gidi

Diéu kién 40m + 22 > 0.

Ta ¢c6

V40m + VAm + 2 = 2 & 40m + VA0m + 22 =
& 40m+ 22+ Va0m + 22 =2t + 2% (1)
Xét ham sb f(t) = ¢* + ¢ trén [0;+00).
Ta c6 f'(t) =2t+1>0,Vt>0= f(t) luon dong bién trén [0; +0c0).
Khido (1) & f (\/40m + x2> = [ (2%) & V40m + 22 = 22 & 40m = 2* — 22
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Xét ham s6 g(x) = 2 —2? ¢6 ¢'(x) = 42> —2z; ¢ (v) =0 & 423 —2x = 0 & 1

Ta c6 bang bién thien

xr | —00 —\/% 0 % 400
! — 0 + 0 — 0 +
+o0 0 +00
y \ 1 / \ 1 /
T T
Tit bang bién thién suy ra,
1 1
40m = —- m=———
Phuong trinh da cho ¢6 2 nghiém < 4 o 160
40m > 0 m > 0.
1
Vim a G =——.
i m am nén m 60 \
Vay c6 1 gia tri cia tham so m can tim.
. V

@ BAI TAP TRAC NGHIEM
Nt

{)Cau 1. Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham f'(x) = 2* + 1, Vo € R. Ménh dé nao dudi day
ding?

@Ham s6 nghich bién trén khodng (—o0;0).

Ham s6 nghich bién trén khodng (1;+00).

@ Ham s6 nghich bién trén khoéng (—1;1).

@Ham s6 dong bién tren khoang (—oo; +00).

() Cau 2. Cho ham s6 y = f(z) c6 dao ham f'(z) = 2 +z, Vo € R. Ham s6 nghich bién trén
khoang

@ (-10). (~ci-1).  @Cximn. Do

() Cau 3. Cho ham sb y = 2° — 222 + 2 + 1. Ménh dé ndo dudi day ding?
. P 1
@Ham s0 nghich bien trén khoang (5, 1).
. P 1
Ham s6 nghich bien trén khoang (—oo; §)
£ ax . 1
@ Ham s6 dong bién trén khoang (g, 1).

@Ham s6 dong bién tren khoang (1; 400).
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Cdau 4. Ham s6 y = 2* — 222 — 5 nghich bién trén cac khodng nao sau day?
@) (-10). ® (0;1). © (1. D) (15+00).
Cdau 5. Ham s6 y = —a? + 822 + 6 dong bién trén cac khoang
@) (-20). (-2;2). © (~oc;-2). D) (2;+0).
CdAu 6. Cho ham s6 y = i;alc Meénh dé nao sau day 1a dang?
@Ham s6 dong bién tren moi khoang (—oo; —1) va (—1;400).
Ham s6 nghich bién véi moi = # 1.
(C) Ham s6 ngich bién tren méi khoang (—oo; —1) va (—1; +00).
@Hﬁm 6 nghich bién tren R\{—1}.

. ) 9 .. » ,
Cdu 7. Ham s6 y = x + — dong bién trén khoang
x

@A) (—o0; -2). (2;+00). © (-3;3). (D) (3; +00).

x? — 3x

Cdu 8. Ham s6 y = n nghich bién trén khoang nao sau day?
x

(A) (=3;1). (—3;—1). (©) (—o0; —3). (D) (1; +00).
() Cau 9. Ham s6 y = v4z — 22 nghich bién trén
(A) (2; 400). (0;2). (©) (2;4). (D) (0; 4).

¢ Cau 10. Cho ham s6 y = v/2xr — 22 — z. Hdi ham s6 nghich bién trén khoang nao sau
day?

(A) (0; 1). (B) (=00, 1). (©) (1; +00). (D) (1;2).

$9696> BANG DAP AN 96969
1. D[22 AJ[3 A4 BJ5 clle. cl[7. DJ[s. BI[9. C][10. D]

BAI 2. CUCTRI

N\

N\
4 N V4

@)&IEN_'LHM_CAN_NJ:IQ
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2. CUCTRI

ala —oo, b la +00) va z € (a;b):

$> Dinh nghia 2.1. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh, lién tuc trén (a;b) (c6 thé

@ Néu ton tai s6 h > 0 sao cho f(z) < f(xo) véi moi x € (g — h;xo + h) va

T # o thi ta néi ham s6 f(z) dat cuc dai tai diém .

Néu ton tai s6 h > 0 sao cho f(z) > f(xg) v6i moi x € (xg — h;xo + h) va

T # o thi ta néi ham s6 f(z) dat cuc tiéu tai diém .

Didm cuc dai

Diém cuc dai

{pop—

tiép tuyén 4
Diém
i cuc
a l tié}l /
Diém Diém b ( o z
cyc | cuc 1
tidu  dai

Gia tri cuc dai

ham sb

22 - 2
Diém cuc tie

ctia ham s6

cia do thi Y
ham s6 \

|

|

|

|

|

|

|

:

2 N A \j\
cua ham so

@ CACDINH LY
© Dinh Ii 2.1. (diéu kién can)

tai xo thi f'(zo) = 0.

clia ham s6 Jl
ror
/ 0 \71/ T
|
______ |
Gi4 tri cuc tidu yCT> ="

do thi ham s

Néu ham s6 y = f(x) c6 dao ham trén khodng (a;b) va dat cie dai (hodc cuc tiéu)
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Noé1 cach khac:

© Dinh Ii 2.2. (diéu kién di)

Gia sty = f(z) lien tuc trén khoang K = (xg — h;xo + h) va ¢é dao ham trén K
hogc trén K \ {zo}, vdi h > 0. Khi do

Néu f'(x) > 0 trén khodng (xo — h; xo) va f'(x) < 0 trén khodng (xo; zo + h)

thi xo la mot diém cuc dai ciia ham s6 f(z).

T |lvg—h Zo xo+h
f'(x) o 0 —
Yep
f(z)

e

N

® Néu f'(z) < 0 trén khodng (zo — h; x0) va f'(x) > 0 trén khodng (xo; 2o + h)

thi o la mot diem cuc tieu cia ham so f(x).

T |lxg—h Zo xo+h
f'(x) - 0+
f(@) \ /
Yer

Néu f'(x) doi dau ti am sang duong khi x di qua diém xo (theo chiéu tdang)

thy ham s6 y = f(x) dat cuc tiéu tai diém xo.

Néu f'(z) doi dau t duong sang am khi x di qua diém xo (theo chiéu tdang)

thy ham s6 y = f(x) dat cuc dai tai diém xo.
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© Dinh 1i 2.3. Gid sty = f(z) cé dao ham cip hai trong khodng (zo—h; xo+h),
vor h > 0. Khi do

Néu y'(z9) = 0, y"(z0) > 0 thi 2o la diém cuc tiéu.
® Néuy'(zo) =0, y'(xg) <0 thi g la diém cuc dai.

Nhan xét. Mot ham s6 chi co thé dat cuc tri tai mot diém ma tai dé dao ham ciia

ham s6 bang 0, hodc tai dé ham sé khong cé dao ham, chang han ham s6 y = |z|.

@ CAC DANG TOAN
W

£ Dang 1. Tim Cuc Tri Cia Ham S6 Cho B&i Cong Thiic

656> BAI TAP MAU $569¢9

B Vi du 1. Gi4 tri cyc dai ctia ham sb y = 23 — 12z — 1 béng

@) -17. —2. ©) 45. D) 15.

To3 o
Ta c6 3y = 3z% — 12.
n=
V6iy =032 —4)=0&
T = —2.
Bang bién thién ctia ham s6 y = 2® — 122 — 1 nhu hinh dudi.
7z —00 — 2 00
Y + 0 - 0 +
15 +00
Y / \ /
—00 —17

Tit bang bién thién, ta thay gia tri cuc dai ctia ham s6 1a y = 15, dat dudc tai z = —2.
g J
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@ Vi du 2. Diém cuc dai ctia do thi ham s6 y = 2* — 422 + 3 13

@ (0;-1). ®) (0;3). © (V2 -1). © (—vZ-1).

Ll
Ta c6 3y = 42 — 8.
z=0
Véiy =0& 4z -2)=0&
= +V2.
Bang bién thién ctia ham s6 y = 2* — 422 + 3 nhu hinh dudi.
T | —00 -2 0 V2 00
y' = 0 I 0 = 0 4

) —1—00\1/3\1/—1—00

Tt bang bién thién, ta thay ham sé dat cyc dai la y = 3 tai o = 0.
Do dé diém cyc dai ctia do thi ham s6 y = 2* — 4% + 3 1 (0; 3).

N\ /
Ve N\
B Vidu 3 (S6 GD & DT Tp. H6 Chi Ngmh — Cum 5 nam 2017). Khoang cach giita

2 N Z - 2 1 S
hai diém cie tri ctia do thi ham so y = % bang
(A)4v5. 4. ©)s. D)5v2.
Loi giai

Tap xac dinh ctia ham s6 14 2 = R. Ta c6

(22 -2)z+1)— (a2 —22+1) 2*+2z-—3

v = (z +1)2 T (mF1)2
r=-3€9
Voiy =022+2r—-3=(z+3)(z—-1)=0&
r=1€ 9.
Bang bién thién ctia ham s6 nhu hinh vé.
% —00 -3 —1 —1 00
Y + 0 - — 0 +
—8 —+00 o0
—00 —00 0
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Tit bang bién thién, ta thiy hai diém cuc tri clia ham s 1a A(—3; —8) va B(—1;0).
Khoéng cach giita hai diém cuc tri la AB = /(=1 +3)2 + (0 + 8)2 = 41/5.

. /
( N\

B Vi du 4. D6 thi ham s6 y = —a* + 222 + 5 ¢6 ba diém cyc tri 1a A, B, C. Tim toa do

trong tam G cua tam giac ABC.

@G(O;%). G(O;%?). © G(0:4). @G(l;?).

Loi giai
Tap xac dinh 2 = R.
x=0
Y =—4x3 44z, Yy =0 |z =1
r=—1
Gia st A(0;5), B(—1;6), C(1;6).
17
Suy ra G (O; ?>
. /
4 N\

@ Vidu5. D6 thi ham s6 y = 2% — 32 + 2 ¢6 hai diém cuc tri A, B. Dién tich tam giéc
OAB bang

1
A2 = ©)3. (D)4.
Loi giai

Tap xac dinh 2 = R.

r=1
Yy =312-3,y=0&
= —I

Gia st A(1;0), B(—1;4). Khi do6
AB=./(-1-1)2+ (4 —0)2 = 21/5.
Phuong trinh dudng thing AB 1a 2z +y — 2 = 0.

| — 2| 2
d(0,AB) = ———= = —.
( )1 V22+12 /5
Soap = 5AB-d(0, AB) = 2.
- v
( ™\

B Vidu 6. Goi A, B, C la ba diém cuyc tri ctia do thi ham s6 y = 2* — 222 + 4. Ban kinh
duong tron noi tiép tam giac ABC bang

A)1. B)1+v2. ©v2-1. D) V2.

Lai gidi
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Tap xac dinh ¥ = R.
7=
Yy =42° —da,y =06 |z =1
r=—1.
Gid sit A(0;4), B(—1;3), C(1;3). Khi d6 AB = AC = /2, BC = 2.
Suy ra tam giac ABC vudng can tai A.
Vay béan kinh duong tron noi tiép tam giac ABC 1a

28450 AB-AC 2
~ AB+BC+CA  2+42v2 2(v2+1)

. =21

& Dang 2. Dua Vao Bang Xét Dau, Bang Bién Thién Va Do Thi

656> BAI TAP MAU $569¢9

e

M Vidu 1 (Pé TN THPT 2021-Lan 2-Ma dé 101). Cho ham s6 y = f(z) c6 bang bién

thién nhu sau

x —00 1 ) +00
f'(x) + 0 — 0
3 +00
f(@) / \ _
—00 -5

A . 2 . ~ A ~ N
So dieém cuc tri cia ham so6 da cho la

@Ao. 1. ©2. (D)s.
Loi giai

Tt bang bién thién suy ra ham s6 dat cuc dai tai = 1 v ham s6 dat cuc tiéu tai z = 5.

Vay ham s6 c6 2 diém cuc tri.

~

H Vidu 2.

Cho ham s6 f(x) c6 dao ham trén R va do thi ham s6 y = f(z) 4 Y

trén R nhu hinh vé. Ménh dé nao dang?
@Hém s6 y = f(r) c6 1 diém cyc dai va 1 diém cyec tiéu. /\ x
Ham s6 y = f(x) c6 2 diem cuc dai va 2 diém cuc tieu. O v

f(x)
@Ham s6 y = f(z) c6 1 diem cuc dai va 2 diém cyc ticu.
f(x)

@Ham s6 y = f(z) c6 2 diém cuc dai va 1 diém cuc tiéu.
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Lai giai

Nhan thay do thi y = f'(z) cit Ox tai x = 0, = a, = b nhu hinh vé.

Y

Q
S
S

Vay ham s6 f(z) c6 1 diém cyc dai va 1 diém cyec tiéu.

H Vidu3.

Cho ham s6 bac bon y = f(z) ¢6 do thi nhu y
hinh bén. S6 diém cuec tri ctia g (z) = f (2% + 32?)

1

@A)s. B 3. ©r. D)11. 0 n @

Lai giai

Tit do thi suy ra ham s6 y = f(x) ¢6 ba diém cuc tri 7, < 0 < 75 < 4 < 3.
Xét ham s6 g(x) = f (2 + 32%), ta c6 ¢'(x) = (322 + 62) f' (2 + 32?).

z=0
322+ 62 =0
Khi d6 ¢'(z) =0 < & |x=-2
fl(z® +32%) =0 L

3 +3z2=2;,,i=1,2,3.
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Ta c6 do thi clia ham s6 y = 23 + 322, Yy
Ta c6 nhan xét rang phuong trinh 23 4+ 222 = 2, ¢6 : T="3
1 nghiém, phuong trinh 23 + 222 = 25 c6 3 nghiém, T -
phuong trinh 2® + 322 = x5 ¢6 1 nghiem va ci 5 /\ T = 14
nghiém nay déu doi mot phan biét va khac 0 va —2. i
Nhu vay, ¢/(z) = 0 ¢6 7 nghiém don phan biet.
Do d6, ham s6 g(z) ¢6 7 diém cuyc tri. 3 _LQ O x
’ T =
N\ /
- ~
M Vidu 4.
Cho f(z) 1a ham da thiic bac bon va ham s6 y = f'(z) 6
do thi 1a duong cong nhu hinh vé bén. S6 diém cuyc dai ctia
ham s6 g(z) = f(z® — 3z) 1a 7

&

A)s. B 2. (©s. (D)4

Loi giai
3z°2-3=0 (1)

Ta c6 ¢'(x) = (322 — 3) f'(z® — 32),¢'(z) =0 &
fl(x* —=32)=0. (2)

(1) &z =+l

R 13 — 3z = -2
Dua vao do thi da cho thi (2) <

22 —3r=1.

r=1
Trong d6 phuong trinh 23 — 3z = -2 &
5= —2.

Con phuong trinh 2% — 32z = 1 ¢6 3 nghiém phan biét: —2 < 27 < —1,—1 < 25 < 0 v&

1 <2y < 2.

Ta ¢6 bang bién thien ctia ham s6 g(x).

T |—o0 —2 T —1 Hp) 1 T3

+0o0

d@ - 0 - - -

w0 T N TN

Vay ham s6 g(x) c6 hai diém cyc dai.
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( ™\
& Vidub.
Cho ham s6 y = f(x) ¢6 dao ham lién tuc tréen R. D6 thi ham s6 Y
y = f'(z) nhu hinh vé. S6 diém cuc tri ctia ham s6 y = f(z) —5x
la
® ® @ ©. 0
1 a5
Loi giai
Ta c6 y = f(z) — bx. Suy ra y’ = f'(z) — 5. Y .
Duta vao do thi ta c6 y = f/(z) cat duong thang y = 5 tai ding y="5
mot diém z( (7 1 nghiém don clia phuong trinh f/(z) = 5).
Vay ham s6 y = f(2) — 52 ¢6 diing mot diém cue tri.
1 T
G /
4 N\
& Vidu 6.
Cho ham s6 y = f(x) 1a ham da thitc bac bon ¢6 do thi ham &
3
s6 y = f'(x) nhu hinh vé& ben. Ham s6 g(z) = f(z) — % +
1
2 — x + 2 dat cuc dai tai diém nao? /’K “““ |
@le. 3::—1. @:U:(). @x:z oL i
/O 1 2 z
—_— -2
Latil gii
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Ta c¢6 g(x) xac dinh tren R va ¢'(z) = f'(z) — (x — 1) Y
S6 nghiém ctia phuong trinh ¢/(z) = 0 bing s giao diém
N i\
clia hai do thi y = f/(z) va Parabol y = (z — 1), ¢'(z) >0 X7
khi do thi y = f’(z) nam trén Parabol y = (z —1)? va nguge -1 \
. ) x
lai. i
z=0 i
Tit d6 thi suy ra ¢’(z) = 0 & |2 = 1, nhung ¢'(x) chi ddi I O
T =2
dau tir duong sang am khi qua # = 1. Do d6 ham s6 dat cc
dai tai z = 1.
& v

& Dang 3. Tim m P& Ham S6 Cé Cuc Tri Théa Piéu Kién

$9656> BAI TAP MAU 656969
4 N
B Vi du 1. Tim cac tham s6 m dé ham s6 f(x) = 23 — 3ma? + 3(m? — 1)z dat cuc dai

tal x = 1.

@m:O. mGR\{O;2}. @mE{O;Q}. @mz?.
Loi Giai

Tap xac dinh ¥ = R.

y = 3z% — 6mz + 3(m* — 1), v = 6z — 6m.

Ham s6 f(x) = 2® — 3ma? + 3(m? — 1)x dat cyc tiéu tai diém z = 1 suy ra
m =20

Y(1)=03—-6m+3m*—3=0<
m = 2.

Véi m =0 ta c6 ¢y’ =6z = y"(1) =6 > 0.

Suy ra ham s6 dat cyc tiéu tai diém z = 1 (Khong théa man dé bai).
Véim =2tacoy” =6z—12=y"(1) = -6 <0.

Suy ra ham s6 dat cuc tiéu tai diem z = 1 (thoa man dé bai).

Vay m = 2 théa man dé bai.

— - Z 1 P 2 2z .2
B Vidu 2. Cho ham s6 y = §x3 — ma? — x. Tim tham s6 m dé ham s6 c6 2 diém cuyc

tri 71, T2 théa man z?7 + 22 — 1209 = 7.

A)m=-1. B)m = £2. (©m = +1. D)m =2.
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Lai giai

Ta c6 ¢y = 2% — 2mz — 1.
A'=m?+1>0, Vx € R nén ham s6 luon c6 2 cyc tri.

. . S =z, +x2=2m
Goi x1, x5 1a hai diém cyec tri cia ham so. Suy ra
P = T1T9 = —1.

Khi do
42— mxe=T7 & (T4 2)° —3T125 =7
& S2-3P=7
& A4m?43=7

< m = *£1.

/

B Vi du 3. Biét ham s6 y = 23 — 322 + mx — 1 ¢6 2 diém cyc tri z;, 25 sao cho z% + 22 —

r129 = 13. H6i m thuodc tap hgp nao sau day?

@ (-1;7). (7;10). © (-15-7). D) (-7;-1).
Loi giai

Ta c6 v = 32? — 62 + m.
Dé ham s6 c6 hai cuyc tri thi phuong trinh 3 = 0 ¢6 2 nghiém phan biét

SAN>09-3m>0em<3. (%)

) / S = Ty = BBy = 2
Goi x1, T 1& hai diém cure tri ctia ham so. Suy ra

P:.’L'll’gz %

Khi do
I%—‘l_l‘%_l‘le:lg -~ (m1+x2)2—3x1x2:13

& S2-_3P=13

e 4-3.2 13

3
& m=-9.

Két hop v6i (%) suy ram = —9 € (—15; 7).

~

/

@ Vi du 4. Biét do thi ham s6 y = 2* — 2ma? + 1 ¢6 ba diém cyc tri A(0;1), B, C thda
man BC = 4. Khi d6 tham s6 m bang

(A)4. V2. ©2. (D) -2.

~
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Lai giai

Tacoy =42 —4mz,y =0 423 —dmr=0&

Dé ham sb ¢6 ba cuc tri thi m > 0.

Gia sit do thi ham s6 c6 ba diém cyc tri 1a A(0;1), B(—v/m; 1 —m?), O(y/m;1—m?). Ta

P2

CO

BC =4 < v4m =4 < m = 4 (nhan).
& v
( N

B Vi du 5. Cho ham s6 f(x) = x* — 1223 + 302 + (4 — m)z v6i m 1a tham s6 thyc. C6

bao nhiéu tri nguyén ctia m dé ham s6 g(z) = f(|z|) c6 7 diém cyc tri.

(A)2r. B)31. (©) 28. (D) 30.
Loi giai

Xét ham s6 f(x) = 2* — 1223 4 3022 + (4 — m)z.

Tap xac dinh 2 = R.

f'(z) = 423 — 3622 + 60z + 4 — m.

Ham s6 g(x) = f(|z]) c6 7 diém cyc tri < Ham s6 f(x) c6 3 diem cuc tri duong.
< Phuong trinh f/'(z) = 0 ¢6 3 nghiém duong phan biét.

Xét phuong trinh f'(z) = 0 & 42° — 3622 + 602 + 4 = m (1).

Diat h(x) = 423 — 3622 + 60z + 4 & W (z) = 122 — 722 + 60 = W (z) =0 &

Ta c6 bang bién thien

Yéu cau bai toan < (1) ¢6 3 nghiem duong phan bigt khi va chi khi dudng thang y = m
cit do thi ham s6 y = h(z) tai 3 diém phan biét c6 hoanh do duong.
Dua vao BBT ta ¢6 4 < m < 32.

Vi m 1a s6 nguyén nén m € {5;6;7;...;31} nén c6 27 s6 nguyen.
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@ BAI TAP TRAC NGHIEM
N

{) Cau 1. Diém cuyc dai ctia do thi ham s6 y = —2° — 322 + 1 1a

(A)z=0. M(—2; -19). (©) N(0; 1). D)z = —2.
{) Cau 2. biém cuec tiéu ctia do thi ham s6 y = —a* + 222 + 5 1a

(A) A(~1;6). Bz =0 ©)s. (D) B(0;5).
Cdu 3. Gia tri cuc tiéu ctia ham s6 y = —2* + 222 + 2 bing

A)2. (B) (0;2). ©) (1;3). D)3.

A s . 2?+r+1 ., 2 )
Cdu 4. Cho ham s6 y = —— . Diem cuyc tiéu ctia ham s6 da cho la
+1
x
Az =-1. Bz =-2. ©z=0. (D) (-2; -3).
- R . . 24+3x+3
() Caub. Goi A, a lan lugt 1a gia tri cuc dai, gia tri cuc tiéu ctia ham s6 y = %
x

Gia tri ctia A% — 2a bang

(A)6. 7. ©)s. D)o
) Cau 6. Gia tri cuc dai ciia y = V3 — 22 — 22 bing

(A)o. B)2. ©)3. (D) V3.
O Cau 7. Cuc dai ctia ham s6 y = 2v/1 — 22 bing

®L ®-va ©-3 O3

) Cau 8 (Pé thi THPTQG ndm 2019 — Ma dé 104). Cho ham sb f(z) c6 bang bién thien

nhu hinh.
T —00 1 3 +o00
Y + 0 — 0 +
2 +oo
' / \ /
—00 -2

Ham s6 da cho dat cuc tiéu tai diém

@$:—2. a:zl. @x:3. @sz.

& Cau 9 (So GD & BT Tp. HCM).
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Cho ham s6 y = f(x) nhu hinh vé. Ménh dé nao dang? y

@Ham sb6 c6 gia tri cyc tiéu bang 2. Z\

Ham s6 c6 gia tri 16n nhat bang 2.

@ Ham s6 dat cuc dai tai = 0 va cuc tiéu tai z = 2. \/

@Ham s6 ¢6 ba diém cuyc tri. ol

z+1
20 +1

P . .2
c¢6 bao nhiéu diem cuc

¢ Cau 10 (THPT chuyén Vinh Phac 2018). Ham s6 y =
tri?
A1 0. ©)2. D)s.
CdAu 11 (S6 GD & BT Bac Liéu). Diém cyc tiéu clia ham s6 y = 2% — 322 — 9r +2 1
@lel. m:3. @xz?. @x:—l.
() Cau 12 (THPT Thang Long — Ha N&i). Cho ham s6 y = —2* +22? — 1. Diém cuc tiéu ctia
ham s6 1
Az =1. (B) A(0;1). O z=-1 D)z = 0.
Cdu 13 (THPT Nhén Chinh — Ha N&i). Cho ham s6 y = v/22 — 2 — 20. Ménh dé nao sau
day sai?
@Hﬁm 6 nghich bién trén khodng (—oo; —4).
Ham s6 dat cuc dai tai x = 5.
@ Ham s6 dong bién trén khoang (5; 400).
@Ham s6 khong c6 cue tri.
& Cau 14 (5é GD & DT Tp. HS6 Chi Minh — Cum 5 ndm 2017). Khoang cich gitta hai didm

. . 22 1
cuc tri ciia do thi ham so y = ol
x+1

(A) 4v/5. 4. ©)s. (D)5v2.
& Cau 15 (& GD&DT Bdc Ninh). Ham sb y = 23 — 3z 4+ 2 ¢6 gia tri cyc dai bang
(A)o. 2. ©) 1. (D) 4.

$9696> BANG DAP AN $9694

bang

1. Ccll2. D3 A4 c]ls&. Bll6e. B|[7. DJ[8&. C]l[9. C][10. B]
[11. B |[12. D |[13. C |[14. A |[15. D |
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