CHUONG II. MAT NON, MAT TRU, MAT CAU
§1. KHAI NIEM VE MAT TRON XOAY

I. Mat non tron xoay.
1. Dinh nghia.

Trong mit phang (P) cho hai dudng thang d va A cat nhau
tai diém O va tao thanh goc B véi 0° < 8<90°. Khi quay mit
phiang (P) xung quanh Athi duong thang d sinh ra mot mit tron
xoay goi la mat nén tron xoay (goi tit 1a mit non) dinh O.

e Duong thing A goi la tryc.

e Duongthang d goi la dudng sinh.

e GOc 24 goi la goc ¢ dinh.

2. Hinh nén tron xoay va khéi nén tron xoay

Cho tam giac OIM vudng tai | . Khi quay tam giac do xung
quanh canh g6c vudng Ol thi dudng gap khiic OMI tao thanh
mét hinh goi 1a hinh nén tron xoay, goi tat 1a hinh non.
Khi do:

e Duongsinh | =OM.

e bDuongcao h=0I.

e Bankinh day r =1IM

Khéi non 1a phan khong gian duoc giéi han bai mot hinh non ké o
ca hinh noén do.
3. Dién tich xung quanh, dién tich toan phan cia hinh nén va thé tich khai nén.
Cho hinh nén ¢ dwong sinh |, chiéu cao h va ban kinh day r.
MGi lién he giira duong sinh, duong cao va ban kinh day. | 12 =h? +r?
Dién tich xung quanh. S,y =7l
Dién tich day (hinh tron). Sy =71
L N A — — 2
Dién tich toan phan. S, =S, +Sy =arl+ar

Thé tich.

V=}Sna\.h=}7rr2h
3™ 3




Luu y:

Thiét dién qua truc caa hinh nén 1a tam giac SAB can tai S.

Vi du 1: Trong khong gian, cho tam giac vudng ABC tai A, AB =a+/3 va AC =a. Tinh dién tich toan phan cua
hinh n6n nhan dugc khi quay tam giac ABC xung quanh truc AB.

Loi giai
Hinh nén co: B

e Duongsinh | =BC.

e Duong cao h=AB=a«/§.

e Bankinhday r=AC=a.

2
Taco: I’=h’+r’ < |? :a2+(a\/§) =|=2a.
a _ 2 _ 2 2
Vay § =zarl+xr° < § =ra2a+ra” =3ra A C
Vi du 2: M6t hinh nén c6 thiét dién qua truc 1a mot tam giac vudng can cé
canh goc vubng bang a. Tinh dién tich xung quanh caa hinh nén. S

Loi giai

Ta c6 thiét dién qua truc cua hinh nén la tam giac SAB vudng can tai S .

Khi do6

e Canhgdc vubng la SA= duong sinh | =SA=a

e Bénkinh ddy r =OA= a—22

a2 a_;zazx/i
S A= :

e Vay dién tich xung quanh cta hinh nén la Sy = arl=r. >

Vi du 3: Cho hinh nén c¢6 d6 dai duong sinh bang 25 va ban kinh dudng tron day bang 15. Tinh thé tich caa khdi
non do.
Loi giai
Hinh nén co:
e Duongsinh =25
e Ban kinh day r =15

e Duongcao h= \/I2 —r? = \/252 ~15* =20
Vay thé tich khéinén 1a V = %m’zh = %.;:.152.20 =15007 .

I1. Mat tru tron xoay.
1. Dinh nghia.



Trong mat phang (P) cho hai dudng thang A va | song song

v6i nhau, cach nhau mot khoang bang r. Khi quay mat phang

(P) xung quanh A thi duong thiang | sinh ra mot mat tron xoay

duoc goi 1a mat try tron xoay, goi tat 1a mat try.
e Duong thang A goi la tryc.
e Duyong thang | 1a duong sinh.
e 1 laban kinh cua mat tru do.

2. Hinh tru tron xoay va khéi tru tron xoay
Ta xét hinh chit nhat ABCD . Khi quay hinh chit nhat ABCD
xung quanh dudng thang chira mot canh nao do, chang han canh
AB thi duong gap khic ADCB s& tao thanh mot hinh goi 1a hinh
tru tron xoay, hay goi tit 1a hinh tru.

e Duongsinh | =CD.

e Duong cao h=AB.

e Ban kinh day r =BC.
Khéi try 12 phan khong gian dugc gigi han boi mot hinh try ké ca
hinh tru do.

3. Dién tich xung quanh, dién tich toan phan cia hinh tru va thé tich khéi tru.

Cho hinh tru ¢é dwong sinh |, chiéu cao h va ban kinh day r.
MGi lién hé gitta duong sinh va duong cao. | I=h
Dién tich xung quanh. S,q =2l
Dién tich day (hinh tron). Sy =71
Dién tich toan phan. Sp = Sq 28, = 27rl +27r?
Thé tich. V=S§,,.h=nrh
Luuy:
D

!

s

e

Thiét dién qua truc caa hinh tru & hinh chir nhat ABCD.
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Vi du 1: Cho hinh tru ¢6 ban kinh day r =8 va d6 dai duong sinh 1 =3. Tinh dién tich xung quanh va dién tich
toan phan cua hinh tru di cho.
Lai giai
Di¢n tich xung quanh cua hinhtry S, =271l =487

Dién tich toan phan cua hinh try S, = 27rl+27r* =1767



Vi du 2: Cho hinh tru ¢6 ban kinh day bang 3. Biét rang khi cat hinh try da cho boi mot mat phang qua truc, thiét
dién thu duoc 12 mot hinh vudng. Tinh dién tich cua khdi tru.

Lai giai
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Gia sur thiét dién qua truc caa hinh try 12 hinh vuéng ABCD .
Theo gia thiét ta co ban kinh ddy cia hinhtru r=3=h=AD=DC=2r=6=1.
Vay thé tich caa khéi tru 1a: V = zr?h = 7.(3a)’ .6a =547a°.
BAI TAP
Cau 1. Cho khdi nén c6 ban kinh day r =2, chidu cao h=+/3 .Thé tich ciia khéi non Ia
A. 2”3‘/5. B. 4?” . C. 4743. D. 4”3‘/5.

Cau 2. Cho khéi non ¢6 ban kinh ddy R, do dai duong sinh (. Thé tich khéi non la
A %ERZNMZ—RZ .B. 7R™J(*—R?. C. 7R%(. D. %nRZE.

Cau 3. Cho hinh nén c¢6 ban kinh day r =2 va do dai duwong sinh 1 =7. Dién tich xung quanh cua hinh nén da
cho bang
A. 28—7[ B.14r. C. 28x. D. 14—”
3 3
CAau 4. Cho hinh nén c6 dién tich xung quanh bang 37a® va ban kinh day bang a. Tinh d6 dai duong sinh |
cua hinh noén da cho.

A l=3a. B. | =2/2a. C.Iz%a. D.|=@.

Cau 5. Tinh thé tich ciia khdi ndn c6 chiéu cao bang 4 va do dai duong sinh bang 5.
A. 367x. B.12x. C. 48r. D. 167x.
Cau 6. Tinh thé tich V caa khdi nén c6 dién tich hinh tron day 1a S va chiéu cao 1a h.

A.VJSh. B.V =5h. C.V=13h2. D.V:%Sh.

3 3
Cau 7. Cho khdi nén co6 ban kinh ddy r =2 va chiéu cao h=4. Thé tich cta khéi nén di cho bang

A.lG—ﬂ. B.S—”. C. 16rx. D. 8r.

3 3
Cau 8. Cho khéi nén c6 duong kinh day d =2+/2 va chidu cao h=4. Tinh thé tich V cua khéi nén da cho.

16\/§7r

A.V=?. B.V =1627 . C.V=8r. D.V = -




Cau 9. Cho khdi non (N) c6 thé tich bang 47 va chiéu cao Ia 3.Tinh ban kinh dudng tron day cta khdi non
(N).

A 2. B, % c.1. D.

W

Cau 10. Cho hinh nén c¢6 dudng sinh | =5, ban kinh day r = 3. Dién tich toan phan cia hinh non do la:

A. S, =157. B. S, =207 C. S, =22r. D. S, =24r.
Cau 11. Cho tam giac ABC vuong can tai A, duong cao AH =4. Tinh di¢n tich xung quang S, cta hinh non
nhan duoc khi quay tam gidc ABC quanh truc AH .

A. 8x/§7r. B. 4«/57[. C. 16x/§7r. D. 32x/§7t.
Cau 12. Cho khdi (N) c6 ban kinh day bang 3 va dién tich xung quanh bang 15z . Tinh thé tich V cua khdi
non (N)

A.V =60r. B.V =20r. C.V =36r. D.V=12r.
Cau 13. Cat hinh nén dinh S béi mot mat phang di qua truc, ta dwoc mot tam giac vudng can, canh huyén bang

av/2. Thé tich V ciia khéi non bang

a2 a2 a2

3
AV = . B.V = . c.v =22 D.V = .
6 4 12 12

Cau 14. C4t mot hinh nén bang mot mat phang di qua truc cia né ta dugc thiét dién 1a mot tam giac déu co
canh bang a. Tinh thé tich cua khdi non do.
2\/§7za3 \/§7za3 \/§7Za3

A. . B. . C. . D. /3ra’.
9 24 8 3

Cau 15. Khi cit khdi non (N) bang mot mét phang qua truc cia né ta dugc thiét dién 1a mot tam gidc vudng

can c6 canh huyén bing 24/3a. Tinh thé tich V cua khéinén (N).

A.V =6ra’. B.V =3J67xa’. C.V =+37a’. D. V =337a°.
Cau 16. Cho tam giac ABC vudng tai A, AB=6 cm, AC =8 cm. Goi V, la thé tich khdi non tao thanh khi
quay tam giac ABC quanh canh AB va V, la thé tich khdi non tao thanh khi quay tam giac ABC quanh canh
AC . Khi d6 ti s thé tich \\;—1 biang
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B. E C.
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Cau 17. Néu tang ban kinh d4y ctia hinh nén 1én 4 1an va giam chiéu cao caa hinh nén di 8 Ian, thi thé tich
khéi nén tang hay giam bao nhiéu 1an?

A. Tang 2 lan. B. Tang 16 lan.
C. Giam 2 lan. D. Giam 16 lan.

Cau 18. Cho hinh tru ¢6 ban r =7 va d6 dai dudng sinh | =3. Dién tich xung quanh cua hinh try da cho bang
A. 427 . B. 147rx. C. 49r. D. 21rx.



Céau 19. Trong khdng gian, cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB=1va AD=2.Goi M,N lan luot la trung diém
cua AD va BC. Quay hinh chir nhat ABCD xung quanh truc MN , ta dugc mét hinh try. Tinh dién tich toan
phan S, cta hinh try do.
A. S, =10z B. S, =27 C.S,=6r D. S, =4x
Cau 20. Cho hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 50z va dé dai duong sinh bang duong kinh caa duong
tron ddy. Tinh ban kinh r cta duong tron day.
52z 52

D.r=——
2 2

Cau 21. Cho khéi tru (T) 6 ban kinh ddy R =1, thé tich V =5z . Tinh di¢n tich toan phan cta hinh tru twong

ung

A r=5/r B.r=5 C.r=

A. S=12x B. S=11r C. S=10r D.S=7x
Cau 22. Tinh dién tich xung quanh caa hinh try biét hinh tru c6 ban kinh day 13 a va duong cao la a\/§ .
A. 27a’ B. za? C. ra’\3 D. 27a%/3

Cau 23. Cat mot khéi tru boi mot mat phang qua truc cia né ta duoc thiét dién 1a mot hinh vuéng c6 canh bang
3a. Tinh dién tich toan phan cua khdi tru.

2
AS, =132 a5 B.S,=a73.  C.S

2 2
tpza”*/g. D. 5, =227
2 2
Cau 24. Mat hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 4za* va ban kinh ddy 1a a. Tinh d6 dai duong cao cua
hinh tru do6.
A a. B. 2a. C. 3a. D. 4a.
Céau 25. Trong khdng gian cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB=1,AD =2. Goi M,N lan luot 14 trung diém cua
AD vaBC . Quay hinh chit nhat d6 xung quanh truc MN ta dugc mot hinh try. Tinh dién tich toan phan S

cua hinh tru do.
A. Sy = 4. B. Sy, =67 C. Sp =27 D. S, =107.

Cau 26. Cho hinh tru c6 thiét dién qua truc 1a mot hinh vudng, dién tich mdi mat day bang S = 97r(cm2). Tinh

dién tich xung quanh hinh tru do.

A.S,=36z(cm?).  B.S,=18x(cm’). C.S,=72z(cm’). D.S, =97(cm?).

xq
Cau 27. Tinh thé tich \ caa khéi tru c6 ban kinh 7 =4 va chidu cao 1 =44/2 .
A.V =32n B. V =64y2n C. V=128 D. V =322n
Cau 28. Thé tich khéi try c6 ban kinh day r=a va chiéu cao h=a+/2 bing
ra’\2

A. 47ra3\/§. B. 7ra3\/§. C. 2za’. D. 3

Cau 29. Thiét dién qua truc cia mét hinh tru 1a mét hinh vudng c6 canh bang 2a. Tinh theo a thé tich khdi tru
do.

A. rad. B. 2ra’. C. 4ra’. D. %naS.

Cau 30. Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB =2BC = 2a. Tinh thé tich khéi tron xoay khi quay hinh phing
ABCD quanh truc AD.

A. 4zad. B. 27a%. C. 8za’. D. za’.
Cau 31. Cho hinh tru c6 dién tich toan phan la 4z va c6 thiét dién cit bai mat phang qua truc 12 hinh vuéng.
Tinh thé tich khéi tru?

72'\/6 72'\/6 dr 47r«/6
A —— B. 5

C. — D.
12 9 9




Cé&u 32. Cho hinh chit nhat ABCD c6 AB=a, AD =2a. Thé tich cua khdi tru tao thanh khi quay hinh chit
nhat ABCD quanh canh AB bang

A. 4rad. B. za’. C. 2ad. D. a°.
Cau 33. Trong khdng gian, cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB=1va AD=2.Goi M, N lan luot 14 trung diém
cia AB va CD. Quay hinh chit nhat d6 xung quanh truc MN , ta dwoc mét hinh tru. Tinh thé tich V' cua khdi
tru tao bai hinh tru do6

A.%. B. 7. C.2x. D. 4.
Cau 34. Cho khdi tru c6 chu vi day bang 4za va d6 dai duong cao bang a. Thé tich cua khdi tru da cho biang

4
A. ra’. B. gﬂa3. C. 4ra’. D. 167a°.

Cau 35. Cho mét khdi tru c6 dién tich xung quanh cta khéi tru bang 807 . Tinh thé tich cua khdi tru biét
khoang céch giira hai day bang 10.

A. 1607 . B. 4007 . C. 40r . D. 64r.
Cau 36. Cho khdi tru c6 ban kinh hinh tron day bang r va chiéu cao bang h . Héi néu ting chiéu cao 1én 2 lan
va tang ban kinh day 1én 3 1an thi thé tich caa khdi try méi sé ting 1én bao nhiéu 1an?

A. 18 lan. B. 6 lan. C. 36 lan. D. 12 lan.



