BAI TAP CUC TRI CUA HAM SO
KIEN THUC CAN NHO

1.Dinh nghia: Gia sir ham s6 f xac dinh trén K(K <l )va x, e K
a)  X,duoc goi la diém cuc dai caa ham s6 f néu ton tai mot khoang (@;b) = K chira diém
x,5a0 cho f (X) < f(%,),vxe(a;b)\{x}.
Khi d6 f(X,)duoc goi la gia tri cuc dai ciia ham s6 f.
b)  x,duoc goi la diém cuc tiéu caa ham sb f néu ton tai mot khoang (&;b) = K chira diém
X, 50 cho f (X)> f(x,),vxe(a;b)\{x,}.
Khi do f (X, )duoc goi la gid tri cuc tiéu ciia ham sb f.
2.Piéu kién di dé ham sé co cuc tri:
Pinh Ii 1: Giasir ham s6 f dat cuc tri tai diém X,. Khi do, néu f c6 dao ham tai diém x, thi f'(x,) =0.
binh i 2:
a. Néu f '(X) d6i dau tir am sang duong khi x di qua diém x, (theo chiéu tang) thi ham s6 dat cuc tiéu
tai diém x, .
b. Néu f'(x)ddi ddu tir duong sang 4m khi x di qua diém x, (theo chiéu tang) thi ham s6 dat cuc dai
tai diém x, .
Pinh Ii 3: Gia st ham s6 f c6 dao ham cap mot trén khoang(@;b) chira diém Xy, (%, ) =0vaf c6 dao
ham cap hai khéc 0 tai diém x, .
a)  Néu f"(x,)<0thi ham s f dat cuc dai tai diém x,.
b)  Néu f"(x))>0thi ham s f dat cuc tiéu tai diém x,.
Néu f"(X,) =0 thi ta chua thé két luan duoc, can lap bang bién thién hoac bang xét ddu dao ham.
Bang tom tat cac khai niém

X, f (%) Mo (%o T (%))

Piém cuwc dai cia | Gia tri cwe dai(cwe dai) cia T | Piém cwe dai cia d6 thi ham sé f

Piém cuc tiéu caa f | Gia tri cuc tiéu(cuc tiéu) caa T | Piém cuc tiéu caa dd thi ham so f

piémcuctricaia f | Cuctriciaa f Piém cyec tri caa d6 thi ham sé f

3.Quy tic tim cuec tri cia ham sé
3.1:Quy tic 1: Ldp bdng bién thién hogc bang xét dau
Buwgc 1. Tim f'(x)
Buéc 2. Tim cac diém X (i=1,2,...) tai d6 dao ham bing khong hoac ham sé lién tuc nhung khéng co
dao ham.
Buéc 3. Xét dau f'(x). Néu f'(x)déi ddu khi x qua diém x, thi ham sb dat cuc trj tai diém x; .
3.2:Quy tic 2: Ding dinh Iy 3

Buwec 1: Tim '(x)
0.

Buweéc 2: Tim céc nghiém X (i=1,2,...) caa phuong trinh f'(X)
Buwéc 3: Tinh £"(x,)
o Néu f"(x)<O0thi ham s f dat cuc dai tai diém x;.
o Néu f"(x)>O0thi ham sé f dat cuc tiéu tai diém x.
Néu f"(x)=0thi ta lap bang bién thién dé x4c dinh diém cyc tri.
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BAI TAP
1. Dang 1: Poc bang bién thién.

Diém cwc tri cua ham so

1 0
/ Biém/fidgi v /d\ /
X1

X -00

y

'(x) |

y

Diém cwc dai cua do thi

= f(x)
/ Gid tri cwc dai Diém cwc tidu ciia do thi

ham so

ham so Gid tri cuc tiéu

Cau 1. Cho ham s6 f (X) c6 bang bién thién nhu sau:

Ham s6 d3 cho dat curc dai tai

A. X=-2. B. Xx=2. C. x=1. D. x=-1.

CAau 2: Cho ham sd y = f (X) c6 bang bién thién nhuw | % |~ = 0 2 Fo0

hinh v€. Tim s0 di€ém cuc tri cua ham so.

-0 + 0 - 0 =
A.3.  B.O. C.1.  D.2. ] \/\/

Cau 3: Him s0 y = f (x) lién tuc trén R va c6 bang

bién thién nhu hinh v&. Ménh d¢ nao sau day la ding? ;E > -1 2 o
A. Ham s6 da cho ¢6 hai diém cuyec tri. f=) + 0 - 0 F

B. Ham s6 da cho c6 ding mot diém cuec tri. 1 +o0
C. Ham s6 da cho khong c6 gid tr cyc ticu. f(z) / \ /

D. Ham s6 da cho khong c6 gia tri cuc dai. —o0 -2

Cau 4: Chohamsb y = f (X) ¢6 bang bién thién nhu sau. 37/ X 0 2 +00
Gia tri cuc dai ciia ham sb bang Y - 0 =

Al B.2.  C.O. D.5. y +00\1/5\_
Cau 5: Chohamso y=f (X) xac dinh, lién tuc trén R va co &0
bang bién thién nhu hinh v&. Tim gia tri cyc dai Y T |-oo -2 2 +x

va gia tri cyuc ti€u Y., cua ham so da cho y

3 +o¢
A Yop =—2 VA Yo =2. B. Yo, =3 va y OO/ \0/

yCT:O'
C. Yop =2 va Yo =0. D. Yo, =3 va

Yer = -2, ,

Céu 6: Cho ham s6 y = f (X) c6 bang bién thién dudi

day. y / ’ \ /

Khiang dinh ndo sau day la khang dinh dang?

A. Ham sé dat cuc dai tai X=2.
B. Ham s6 dat cuc dai tai X=-2.




C. Ham sb dat cuc dai tai X=4.
D. Ham s6 dat cuc dai tai X=3.

Céu 7: Cho ham s y = f (X) c6 bang bién thién nhu hinh v&

bén. Ménh d& nao dudi ddy dung?
A. Ham s6 ¢6 diém cuc tiéu x=0.
B. Ham s6 ¢6 diém cuc dai X=5.
C. Ham s6 c6 diém cuc tiéu X =-1.

Yy / ‘

D. Ham s6 ¢6 diém cuc tiéu X =1.

Chu 8: Cho ham s0 y = f (X) ¢ bang bién thién

—0O

-1 0 1 +ac

0 - + 0 -

nhu hinh v&. Héi ham s6 y = f (X) 6 bao nhiéu

diém cuc tri?
A. C6 mot diem. B. C6 ba diém.

_

2\_l /3\

-1 2

C. C6 hai diém. D. C6 bbn diém.
Cau 9. Cho ham s6 y = f (x) lién tuc trén R va

T =00

-1 0 1 +oc

c¢6 bang bién thién nhu hinh v&. Khing dinh nao

- 0 + 0 - 0 -+

sau day la dung?
A. Ham s0 c6 gid tri cuc ti€u bang —1 va bang 1.
B. Ham s dat cuc tiéu tai Xx=0.

, +OO\3/(]\3/+OC

C. Ham sd dat cuc dai tai X=0.

D. Ham s6 ¢6 dang hai diém cuc tri.
Cau 10.. Cho ham sb y = f (x) x4c dinh, lién tuc trén
R va c6 bang bién thién nhu hinh v&. Ménh dé nao
sau day dang?

A. Ham sé dat cuc dai tai X=2 va dat cuc tiéu tai
x=1.

—20 1 2 o

— T o
0

+x\]/ \m

B. Ham s0 c6 gia tri 16n nhat bang 0 va gia tri nh6 nhat bang —1.

C. Ham s6 c6 dung mdt cuc tri.
D. Ham so c6 gia tri cuc dai bang 2.

Céiu 11. Cho ham s6 y = f (X) ¢6 bang bién thién

+00

nhu sau.

Ham s6 dat cuc dai tai diém nao trong cac diém
sau day?

A, X=-2. B. x=3.

C. Xx=2. D. x=4.

Céu 12. Cho ham s y = f (X) ¢6 bang bién thién nhu hinh

bén.

Chon khang dinh sai.

A. Ham sé dat cuc dai tai X=0.

B. Ham s6 ¢6 hai diém cuyc tri.

C. Ham s6 dat cuc tiéu tai X =-3.
D. Ham s6 c6 gia tri cuc tiéu y=-3.

Cau 13: Cho ham s6 Y= f (X) xac dinh, lién tuc trén [ va

cé

bang bién thiénnhu hinh v&. Khing dinh nao sau day la khang

dinh dang?
A. Ham s6 c6 ding mdt cyc tri.

—3 0

X —0Q

+oo

0 — o0
X |-00 0 1 +o00
y' + I - 0
+oco




B. Ham s6 co gié tri cuc tiéu bang 1.

C. Ham s6 c6 gia tri 16n nhat bang 0 va gia tri nho nhat bang 1

D. Ham sd dat cuc dai tai x=0 va dat cuc tiéu tai x=1.

2. Dang 2: Poc db thi ham s6

Cau 1: Cho ham s§ y =ax® +bx+cx+d(a,b,c ) c6 dd thi nhu hinh v& bén.

S6 diém cuc tri cua ham sb da cho 1a

A2 B.0 C.3 D.1

4

3. Dang 3: Poc bang xét ddu ham sé f '(X) hoge b thi ham sé f '(x)
Chu y: Qua X, f'(x)ddidduthi X,1a diém cyc tri cia ham sé.

Cau 1: Cho hamsé f (X)x4e dinh va lién tuc trén [J ¢ dé thi cisa ham sé y

f'(X) nhw hinh v&. Ham sé f (X) ¢6 bao nhiéu cyc trj ?

A 2 B. 3. C. 4. D. 5.

Cau 2. Cho ham s6 f (X) c6 bang xét dau cua f'(x) nhu sau:

So diém cuc tri cua ham so da cho la

A. 3. B.0. C.2. D. 1.

+00

Céu 3. Cho ham s6 y = f (x) x4c dinh trén R

SN fe 1A , \ 2
va c6 bang xét dau cua dao ham nhu sau:

T3

+00

Khi d6 s6 diém cyc tri cia ham s6 y = f (x) 1a

A. 3. B. 2. C.4. D. 1.

Céhu 4. Cho ham s6 y = f (X) c6 bang

xét dau ciia ham dao ham nhu sau: L

S6 diém cuc tri cua ham so6 da cho la

f'la)

A. 6. B. 4. C.2. D.
3.

Céu 5. Cho hamsé y=f (X) lién tuc trén R

+00

va c6 bang xét dau cua dao ham nhu sau:
Ham s6 da cho c¢6 bao nhiéu cuc tri?

f'(x)

A. 3. B. 2. C.1. D. 4.
Cau 6. Cho ham s§ f () ¢6 dao ham f'(x)=(x—1)(x—2)"(x—3)’(x—4)", ¥xeR. Sé diém cuc
tri cua ham s6 da cho 1a

A. 3. B. 5. C.2. D. 4.

Cau 7. Cho ham s6 f (X) c6 dao ham f'(x)= X(X—l)2 (X—Z)3 (X—3)4 . S6 diém cuc tri ctia ham s6

da cho la

A.2. B. 1. C.0. D. 3.
Cau 8. Cho ham s§ f (X) ¢6 dao ham f'(x)=x(x-1)(x+2)’. S5 diém cyc tri cia ham s6 di cho 1a
A.3. B.2. C. D. 1.

: 5.
Ciu 9. Cho ham s6 y = f (X) c6 dao ham f'(x)=
4

x(x—l)(x+2)2 , VxeR. S diém cuc tri ciia ham




sO la

A. 5. B. 2. C. 1. D. 3.
Céu 10.. Cho ham sb y = f () c6 dao ham f'(x)=x’ (X+1)2 (x—2) . S6 diém cyec trj cia ham s6 da
cho la
A. 0. B. 2. C.3. D. 1.
Céu 11. Cho ham s6 f (x) c6 f "(x)=x(x-1)(x+ 2)2. S6 diém cuc tri cua ham sé da cho 1a
A. 2. B. 3. C.4. D. 1.
CAau 12. Cho ham s6 f(X) ¢6 dao ham f'(x)= X(X+2)2, Vxell . S diém cuc tri cia ham sb da
cho la
A. 0. B. 3. C.2. D.1
Cau 13. Cho ham s6 y= f(x) lién tuc trén
7 véi bang xét diu dao ham nhu sau: X ‘ —0 -3 1 2 +0
S6 diém cyc tri cia ham sé y = f(X) la. f'(x) ‘ -0 0 + 0 -
A. 3. B.0
C. 1. D. 2.
Cau 14. Cho ham sé f(X). Ham s§ y=f'(X) c6 dd thi nhu hinh v& bén. "1
Ménh dé nao duéi day la dung? pA
A. Ham s6 f(X) dat cuc dai tai Xx=0. 2r
, s |
B. Ham s f (X) c6 hai diém cuc tri. - -
i B 1 1 x
C.Hamso f (X) dat cyc tiéu tai X=-1, /
D. Ham sb f (X) dat cuc tiéu tai Xx=1.
Cau 15: Chohamsé f(x) lién tuc trén R va c6 bang xét dau cua f'(x) nhu sau:
X ‘ — —1 0 1 2 +o0
f'(x) ‘ + 0 - 0 o+ || -0 -
Sé diém cuc dai cua ham sb di cho 1a
A 4. B. 1. C. 2. D. 3

Cau 16: Ham s6 f X c6 daoham f' x trén khoang K . Cho d0 thi ciia
hamsdé f' x trén khoang K nhuw sau:

S6 diém cwe tri cia hamsoé f x trén KIa:

Al B.2
C.3 D.4
4. Dang 4: Tim diém cuec tri caa ham so cu the
Thuec hién theo quy tic tim cwc tri.
Str dung may tinh cam tay.
Cau 1. Ham sé y = x*(1-x)’ c6
A. Ba diém cucqtri. B. Mot diém cuc tri.
C. Khong ¢6 diém cyec tri. D. Hai diém cuc tri.

Cau 2. Do thi ham s6 nao sau ddy c6 3 diém cuyc tri.

A y=-x"-2x*-1. B.y=x'+2x"-1. C.y=2x"+4x"+1.
Cau 3. S6 diém cuc tri ctia ham sé ¥ = x> —6x* +5x -1 Ia.

A. 1l B. 4. C. 2.

D. y=x'-2x"-1.

D. 3.



3
A . 2 .z . 5 .
Cau 4. Chohamso y= X?— 2x2 +3X+§. Toa do diém cuc dai cua do thi ham so la.

A (L-2). 8. (12). C. (-12). D. [3%}
Cau 5. Tim toa do diém cuc tiéu M ctia d0 thi ham s§ y = X* —3x+2.

A. M(L4). B. M(-10). C. M(30). D. M(-14).
Cau 6. D6 thi hamsb Yy = X3 +3x° -2 ¢ khoang cach giira hai diém cuyc tri bang.

A 5. B. 20. C.2. D. 245



