Chuong 1

HAM SO LUONG GIAC VA PHUONG
TRINH LUONG GIAC

 DPUONG TRON LUQNG GIAC
VA DAU CUA CAC GIA TRI LUQNG GIAC

1. Pudng tron lugng giic va diu cta céc gia tri lugng giac

sinx

1

Cung phan tu
Gié tri LG I |II|III | IV
sin « + |+ = =
Cos o + |- - |+
S tan + =+ | -
&) cot o + =]+ | -
Duong tron lugng giac Nhét ci - Nhi sin - Tam tan - T cos

2. Cac cong thic lugng giac

Cong thic lugng giac co ban

tana.cota =1 1+ tan’a = 1
sin’a + cos?a =1 cos?ar
1 + cot’a =

sin’«v




Tai liéu day hoc mén Toan

Cung géc lién két

Cung dbi nhau
cos (—a)) = cos «

sin (—a) = —sina
tan (—a) = —tan«
cot (—a) = —cot «

Cung bu nhau

sin (7 — a) = sina

cos (m — a) = —cos
tan (7 — a) = — tan «
cot (m —a) = —cota

Cung phu nhau
(T
sin (2 a> = cosa

cos |- —a) =cosa
2
T
tan <— — 2) = cot
2
T
cot (5 = a> = tana
Cung hon kém 7
sin (7 + a) = —sina
cos (m+ a) = —cos

tan (7 + «) = tan «
cot (T + a) = cot a

Cung hon kém g

. s
sin (5 +a> = COS (&

™ .

cos §+a> = —sin«o
™

tan<§+a> = —cot«
m

cot <§+Oz> = —tan o

Cong thitc cOong cung

sin(a £ b) = sina - cosb + cosa - sinb tan(a + b) =
cos(a + b) = cosa-cosbFsina-sinb
tan(a — b) =
Hé qua
- <7T > 1+ tanz S (7‘(’ ) 1—tanx
n(—-+z)]=——vatan|(-—z)=—"—+
4 1 —tanzx 4 1+ tanz

tana + tan b

1 —tana-tanbd
tana — tanb

1+tana-tand

Cong thitc nhan déi va ha bac

Nhan d6i
sin 2a = 2sino§ - Ccos o )
cos“a — sin“a

ST = 2cosa — 1 =1 — 2sin’«
2tan «
tan 20 = ———
1 — tan“«
cot?a — 1
cot2q = ———
2 cot o
Nhan ba

sin 3o = 3sin a — 4sin’a
cos 3a = 4cos’a — 3cosa
3tan a — tanda

tan 3o =
1 — 3tan’«

Ha bac
. 9 1 — cos2a
sin“o = 5
> 1+ cos2a
cos“a = 5
9 1 — cos2a
tan“a =
1 + cos2«
9 1+ cos 2«
cot"a =
1 — cos2a
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Tai liéu day hoc mén Toan

Céng thitc bién d6i tong thanh tich

a+b a—>b

cosa + cosb = 2cos 5 - COS 5
) ) o a+b a—>b
sina +sinb = 2sin - COS 5

i b
tana.{.tanb:w

cpsa-ccgsb
COta—l-COtb:M

sina - sin b
Pac biét

) = vacos (- 7)

sinx-l—cosmz\/ésin(x-i-% 1
sinx —coszx = \/isin <az— %) = —\/§cos <x+ %)

o a+b . a-—0»
cosa — cosb = —2sin 5 - sin 5
. . a+b . a—2>b
sina — sinb = 2 cos 5 - sin 5
i —-b
tana—tanb:m
C_oslo)z-cosb
cota—cotbz—s,m( —‘a)
sina - sin b
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Tai liéu day hoc mén Toan

Bai 1. HAM SO LUQNG GIAC

Dang toan 1: Tim tap xac dinh ctia ham sé lugng giac

Phuong phap giai

o y=tan f(z) = :)I;f”((i)) — cos f(z) #0 < f(z) # g +kr, (k€ Z)
)

R

—sin f(z) #0 < f(z) # kr, (k€ Z)

Mot s6 trusng hop tim tap xéc dinh thusng gap

_1
R

« y= %/P(x) > P(z) > 0.

1 .
— P(x) > 0.( ¢6 mau khong ?, ¢6 tan, cot khong? Cé can khong ?)
2n P T

— P(z) #0

.y:

3

Luu ¥ rang: —1 < sin f(z); cos f(z) <1 va A. B7é0<:>{ gig
Véi k € Z, ta can nhé nhitng trudng hgp dic biét:
tanz =0 o =k7

+sinx:1<:>x:g+k27r i
tanle@x:Zqumr

+sine =0 o =kn

+sinx:—1<:)x:—g—|—k27r tanxz—l@x:—g-l—km

+cosz =1z =~K2m +cotx=0<:>xzz+k7r
s
+COS$:0<:>$:§+IW teotzr=1x=—+knr
4+cosr=—-1<x=nm+k2r 4 T
+cotx:—1(:>x=—z-l-k7r

Cau 1. Hay tim tap xac dinh D clia ham sb luong gidc

tan 2z . 1 1 2 —sinx
a)y:cosx—l—l-l_smx d Y= sinz  cosz &y= cosw + 1
b)y:M e)y:; ) 4 — [cosx + 4
igg%ﬁJrl tanxl—l )y = sinz +1
C>yzl—simx%—tan% f)y:\/l—sinar i)y = /Q_ﬂ
1 —sinx
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Tai liéu day hoc mén Toan

Cau 2. Tim tap xéc dinh ctia cdc ham s luong gidc sau

1 —3cosx 1 1

_ f) = _ ' i _ [2—cosx
a) y sin x ) y sinx cosz J) Yy = 1_sinz
cos 3x

b)y:m—ktanx. g) y= 2—sinx' k) y = V4n2 — 22 4 cot 2z
cosx + 1

C)yzw—m—f) ) y=+v7?— 22+ cot 2z
sin2x + 1 1

h) y = ———— 7 _ 2
1 — o ™ x
d) y V1—sinz m) y=-—-—

" tanz — 1 sin 2x

3 . cosx + 4 V2 — 472
— & +tanx 1)92\/.— n)y:W—x.
cos?x — sin“x sinx + 1 cos 21

Dang toan 2. Tim gia tri 16n nhét, gia tri nhé nhit ctia ham sb
lugng giac

Phuong phap giai

Phuong phap 1. Dua vao tap gid tri ctia ham s luong giac

0<|sinz|<1 | 0<]cosz| <1
hodac —1 < cosz <1 =|
0 <sin’z <1 0<cos?z <1

Bién doi vé dang: m <y < M

e) y=

—1<sinz<1=

Két luan maxy = M va miny = m
Phuong phap 2. Pua vé tong binh phuong
Phuong phap 3. Ap dung bat ddng thiic ( hé qué tit bat dang thitc Cauchy — Schwars)

Va2 + b2 <asinz +bcosxz < vVa?+ b2

Bai tap

Cau 3. Tim gia tri 16n nhat va gia tri nho nhat ciia cdc ham so
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Tai liéu day hoc mén Toan

3
=5 —3cos4 =
a) y cos4x c)y Y, Py
1 + 4cos?
b)y:w d) y = cos’r — 2cosx — 4

3

Cau 4. Tim gié tri 16n nhat va gid tri nhé nhat ciia cac ham s

8
a) y=2+3cosx h) v =
)y 3 — cos?x
b) y=3—2sin2z i)y:;
2 — sin?3x
¢) y=3—2|sin2z| j) y =sinz + V3cosz + 12
1,
d) y:1—§s1n 2x. k) y=+/3sinz —cosz +5
e) y =sinz + sin(x + 27/3) 1) y = cos3z — v/3sin 3z + 4
f) y = cosx + cos(x + 7/3) m) y =3 (cos4a: - sin4a:) + sin 2z + 1.
4 .9 .
g y=—— n) y = 4sin“z —4sinz + 3
2 —sinx

T6 Toan THPT Nguyén Vin Cit 6



Tai liéu day hoc mén Toan

0) y = cos’r + 2sinx + 2 s) y = cos (x—l—%) trén [0; 7]
. 1
p) y = cos'z — 2sin’z + 1 t) y = sin (23: + %) + 3 trén [—%; ﬂ
q) y =3 —sin2x trén doan {O; g] u) y = sin'z + cos’z — 1
r) y = sin2x + 2 trén doan {O; g] v) y = sin®r + cos®x

Dang toan 3: Xét tinh chin 1é ctia ham sé lugng gic

Phuong phap giai

« Buéc 1: Tim tép xéc dinh D ctia ham s6 lugng gidc Néu Vo € D = —x € D thi D la tap déi
xting, chuyén sang budc 2

« Bu6c 2: Tinh f (—x), nghia la thay = bang —2 Néu f (—2) = f () = f (x) 13 ham chin. Néu
f(=z) = —f(z) = f(x) 1a ham 1é.

Luu y:
« Néu D khong dbi xtmg thi ham s6 khéng chan khong 1é
o Néu f(—x) # f(z) hodc —f (z) thi f (x) khong chan khong 1é

e cos(—a) = cosa,sin(—a) = —sina, tan(—a) = — tana, cot(—a) = —cota

\ o A

Bai tap

Cau 5. Xét tinh chan 1é ciia cadc ham sb sau

a) f(r) = sin®2z + cos 3z b) f(z) = cos?3x + cosx

T Toan THPT Nguyén Vin Cir
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sin?x — cos 2x _ A -
e) flz) = ————— e) f(x) = cot(4x + 57) tan(2x — 3)
sin 3z
e) f(z) =cosvVa?—16
. 1 ) 1
e) f(x) =tanx + cotx e) y= Sln$—§‘+ s1n:c—|—§' .

Dang 4: Tim chu ki ctia ham sb lugng giic

Phuong phap giai

o Ham s6 y = sinz,y = cosx tuan hoan véi chu ki T, = 27, nghia 1a sin (z + k27) = sinx va

cos(z + k2m) = cosx

. R 2m
e = Ham s0 y = sin(ax + b),y = cos(ax + b) tuan hoan véi chu ki T, = ﬂ
a
o Ham s6 y = tanx,y = cot  tuan hoan véi chu ki T, = 7.
) S 77
o =Ham s0 y = tan(ax + b),y = cot(ax + b) tuan hoan véi chu ki T, = al
a

Luu ¥: Ham s6 g(x), h(z) tuan hoan véi chu ki 71, Ty thi ham f(x) = g(x) + h(z) tuan hoan véi

chu ki T, 1a boi chung nhé nhat cia T; va Ts

Bai tap

Cau 6. Xét tinh tuan hoan cta ciac ham so sau:

a) y = sin 2z c)y:SSing
LT 3z
b) y = tan 2z d) f(x) =Sln§+2C087

T6 Toan THPT Nguyén Vin Cit 8



Tai liéu day hoc mén Toan

BAI 2: PHUONG TRINH LUQNG GIAC CO
BAN

A. LY THUYET VA Vi DU

Phuong trinh lugng giac co ban

a=>b+ k27
a=m—b+ k27

sina = sinb &

a=b+ k2w
cosa = cosb &
a=—b+ k2w

tana = tanb < a =b+ kn

cota=cotbs a=b+kn

Truong hgp diac biét va luu y
Truong hgp dac biét

-—I—sinle(:)x:g—i—k%r
. +sinz=0& 2 =kn
+sinx:—1(:>x:—g+k27r

cosxr =1 x=kK2r

. cosx:O(:)ng—l—knr

_cosx=—1<:>x=7r—i—k27r

Lutu §
« Néu dé bai cho dang do (a°) thi ta chuyén k27 — 360°, kw — 180°

o Néu a € [—1;1],k € Z khong la cung goc dit biét thi:
x = arcsin « + k27

sinr = a &
r =7 — arcsin o + k27

coST = o & ¢ = T arccosa + k2w
tanx = o & x = arctana + k7

cotr = o & x = arccota + km

Cau 1. Giéi phuong trinh

N
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Cau 2. Giai phuong trinh

a) 2cos 2 = —/2 c) 2cos (3:17+ 150) —V3=0.
b)QCOS(Qx—g)+\/§:0 d) cos3x =1

T Toan THPT Nguyén Vin Cir 10
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Cau 3. Giai phuong trinh

a)tan(m—i—g):\f c)cot<3x—z>:\/§
b) tan <2:v—76r> =3 d) cot (31’—1) =3

B. BAI TAP

Cau 4. Giai cac phuong trinh lugng giac sau

a) 2sin (z—20") = V3 =0 e) 2cosz+1=0

T
b) sin3z = —1. f) /2 cos (x+4) =1
T
c) 2sinz —1=0 g) tan<x+3):0
A T \/§
d) sin3z =0 h) cot (2_5> =

Cau 5. Giéi cdc phuong trinh lugng gidc sau (phuong trinh tich)

a) (V3tanz + 3)(2cos 2z + 1) = 0. b) (v2sin 2z + 2)(2cosz 4+ v2) =0

T Toan THPT Nguyén Vin Cir
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¢) (sinz +1)(2cos2z —v2) =0 ¢) sindz +v/3sin2z = 0
: x

c) (2Sin$—1)(\/§COSZE—5):0 c) Slﬂw—\/gCOS§=0
. . X

¢) 2sinz —v2sin2z = 0 c) s1nx—i—\/§sm§:0

Cau 6. Giai cac phuong trinh lugng gidc sau (phuong trinh dua vé phuong trinh tich)

1
a) sin3x cos3x — — =0 c) sinxcosmcosQ:L'zi

b) sin 2x - cos 2z - cosdx + 3 =0

Cau 7. Giai cac phuong trinh lugng gidc sau ( 4p dung cung lién két)

T Toan THPT Nguyén Vin Cir
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. ™ T ™ _ _ T
a) sin (2:1:—6) = —sin (1’ 4) b) cos (2a:+ 3> cos (x—l— 4)

Cau 8. Giai ciac phuong trinh sau:

2 7
a) sin <3x+§)+sin (:v—%) =0 c) tan (Sx—g) = —tanx

0

7r . m
b) cos (4:E + §> + sin (az - Z)

Céng thitc bién d6i tong thanh tich

a+b a—>b . : . a+b a—b
cosa + cosb = 2cos 5 - COS 5 sina + sinb = 2sin 5 - COS 5

o a+b  a-—b ) ) a+b . a—b
cosa — cosb = —2sin 5 - sin 5 sina — sinb = 2 cos 5 - sin 5

Céng thitc bién d6i tich thanh tong

cosa - cosb = = - [cos(a — b) + cos(a + b)]

sina-sinb = = - [cos(a — b) — cos(a + b)]

sina - cosb = = - [sin(a — b) + sin(a + b)]

DO | =N o) =

Cong thitc ha bac

.9 1 — cos2a
sin“qg = ——

2
9 1 4 cos2a
cos“a = —————

Cau 9. Giéi phuong trinh

a) sinbz + sin3z +sinx =0 b) cosz + cos 3z + cos bx = 0

T Toan THPT Nguyén Vian Cir 13
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Cau 10. Giai cac phuong trinh sau:

a) sin 7z +sindz +sinz =0
b) sinx — 4 cosx + sin3z =0
¢) sin3x + cos 2x — sinz = 0
d) sinz —4cosx +sin3z =0
e) sin 3z + cos 2x — sinx = 0
f) cos3x + 2sin2zx — cosz =0

g) cos3x + cos2x +cosz+ 1 =0
Cau 11. Giai phuong trinh

a) sin z sin 7x = sin 3z sin 5z

h) 1 —sinz —cos2z +sin3z =0
i) sin 5z + sinz + 2sin’z = 1

j) sin3z + cos2x — cosx =0

k) cos3x — 2sin2z — cosz —sinz = 1

1) 4sin 3z + sin bz = 2sin z cos 2z

b) sin 4z sin 2z + sin 9z sin 3z = cos’x

Cau 12. Giai phuong trinh

. 9 T 1
2 — — = —
a) sin (x 4) 5

T Toan THPT Nguyén Vin Cir
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Cau 13. Giai cac phuong trinh sau:

a) sin z sin 3x + sin 4z sin 8x = 0
b) 4 sin x sin 2z sin 3z = sin 4z

¢) cos 8x cos bx = cos Tx cos 4x
d) cosz cos bx = cos 2z cos 4x

e) sin 7z cos = sin 5z cos 3z

f) cos br sindx = cos 3z sin 2z

Cau 14. Giai cac phuong trinh sau:

T 1

o (y _>:
a)sm(x 1 5
2+3
cos’y =

4
2
¢) sin <3x + ;) = sin® (ZT - x)

o

2
d) sin (3IB+;>—COSZ(Z—7T> =0

e) sin?2z + sin’z = 1

f) sin®2z + cos?3z = 1

T Toan THPT Nguyén Vin Cir
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BAI 3. PHUONG TRINH LUQNG GIAC
THUONG GAP

Dang toan 1. Phuong trinh bic hai va bac cao theo mét ham lugng giac

Phuong phap giai

+ asin®u + bsinu +c =0 (1)
Dat t =sinu

Diéu kién: —1 <t <1

(1) & at®> +bt+c=0

+ atan®u + btanu +c =0 (1)
Dicu kién: cosu # 0. Dit t = tanu,

(1) ©at> +bt+c=0

+ acos®u +bcosu +c =0 (1)
Dat ¢t = cosu

Diéu kién: —1 <t <1

(1) & at®> +bt +c=0

+ acot® u + beotu + ¢ = 0(1)
Diéu kién: sinu # 0

bat t = cotu,

(1) e at®>+bt+c=0

Nhém 1: Phuong trinh bac hai co ban

Cau 1. Giéi cac phuong trinh sau

a) 2sin’z + 3sinz —2 =0
b) 3cos’x —Hcosz +2 =0

Cau 2. Giéi cac phuong trinh sau
a)tan®z — 3tan’z — 2tanx +4 =0
Cau 3. Giéi cac phuong trinh sau

a) 2cos’z 4+ (V2 —2)cosx — V2 =

¢) 3cot’r +3cotx —2 =0
d) 3tan’z — 2v/3tanz +1 =0

b)4sin® x + 4sin*x — 3sinz = 3

b) —2sin®z +sin*x 4+ 2sinx — 1 =0

T Toan THPT Nguyén Vin Cir
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Tai liéu day hoc mén Toan

c) 6 —4cos’z — 9sinx =0 1) 6sin’z — 5sinz —4 =0

d) 4sin*z + 12cos’z =7 m) tan?3z 4 (1 — V3)tan3z — V3 =0
e) cos2z+3cosz+2=0 n) 4coszg—2(\/§+1)cosg+\/§zo
f) 4cos2x = Hsinx + 1 0) 2sin®z — 3sinz —5 =0

g) 2sin®z — 3sinz +1=0 p) 2cos’x —3cosz +1=0

h) 3cot?z +2v3cotz+1=0 q) V3tan?z — (1+V3)tanz +1=0
i) 4sinx + 3 = 2(1 — sinz) tan®z r) 4CO'C2§—2(\/§—1)C013§—\/§=0
j) cos2x—4cosx+;:0 s) 251n23+\/§sing—2:0

k) 2cos’z 4+ v2cosz —2=0 t) 2tan’x + 3tanz + 1 =0

2 2

sin“a =1 — cos“ «
Nhém 2: St dung cong thivc :sin®a + cos’a =1 = ) )
cos“a=1—sin“«

Cau 4. Giéi cac phuong trinh sau

a) 6cos’z + Hsinw — 2 =0 d) 2sin®z + (V3 +4) cosz = 2v/3 + 2
b) 2sin?x + 3cosz — 3 =0 e) 4sin v + 12cos’r =7
¢) 2cos’x + 5sinz —4 =0 f) 3sin®x + 2cos’ v = 2

2cos’r —1 (1)

khi cung géc gip d6i nhau.
1—2sin’z  (2)

St dung coéng thitc cos 2z =|

Cau 5. Giéi cac phuong trinh sau

a) 2cos2x —8cosx + 5 = 0. d) cosdz 4+ 9sin2zx —8 =0
b) cos2x 4+ 5sinz +2 =0 e) becosx — 2sin(x/2) +7=10
c) cos2x 4+ 9cosz +5 =0 f) sin? x + cos 2z + cosx — 2 =0

Cau 6. Giai cac phuong trinh sau

a) sinz —2cosz +2=0 h) 2tanz +cotx —3 =10
b) 2cos2z +4sinz+1=0 i) 3 — 34 2tan’x
cos?

c) cos2x +9cosx+5=0 j) cos’z +sinz+1=0

d) cot*z —4dcot’x+3=0
) k) 2cos2z —2(vV3+1)cosz +vV3+2=0

4
e) tan®x — +5=0
3
cos e 1) \/2_ =3cotz +V3
f) tanz —2cotz +1=0 sin” x
4
g) tanx + cotx = 2 IIl) 9+m:13008$

T Toan THPT Nguyén Vin Cir 17



Tai liéu day hoc mén Toan

Cau 7. (VD) Giai cac phuong trinh sau

a) cosdw + 12sin*z — 1 =0 h) 0032x+2008x:2sin2g

b) 1+ cosdx —2sin“z =0 i) Stanz — 2cotz —3 =0

c) cosdr —2cos’xr +1=0

j) oz, Ttanz = 7
d) 8cos®x — cosdxr =7

k) 2tan’z + 3 =

e) 6cos?3x +cos12x =7 COS T
£) 5(1+ cosa) = 2+ sin'x — cos* & 1) 4cos®(6x —2) + 16 cos*(1 — 3z) = 13
g) cos2x —3cosx = 4cos2§ m) cos? (% +SL‘> + 4 cos (% - a:) =4

Dang toan 2. Phuong trinh lugng gidc bac nhit dbi véi sin va cos

Dang tong quat: asinx + becosz =c (1) v6ia,b,c € R, va a> + b* # 0
Diéu kién c¢6 nghiém ciia phuong trinh: a® + b > ¢, (kiém tra trudc khi giai)

Phuong phap giai:

. a b c
o Chia 2 vé Va2 + 0> #£0, thi (%) & ——=sinx + ————=cost = ——
7 *) va? + b? va? +b? va? +b?

o Gid st cosa = (v € [0; 27]) thi:

a . b
————.sina = —,
Va2 + b2 Va2 + b?

(x%) < sinzcosa + coswsina = & sin(z + a) = : dang co ban.

C C
JE B VET B

Cau 1. Giéi cac phuong trinh sau:

a) sinz +v3cosz = 1 c) cosx —/3sinz = V2
b) 3sin3x —4cos3z =5 d)2sinz + 2cosz — V2 =

T Toan THPT Nguyén Vin Cir 18
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Cau 2. Giai cac phuong trinh sau: 1) 2sinz +2cosz = V2

a) sinx — cosx = \/76 Cau 3. VD Giai cac phuong trinh sau:
b) sindz + cosdx = /3 a) \/gsinyc-l—coszvzQSin;T—2

¢) 3sinz + V3cosz =1 b) sin:c—l—x/gcos:c:Qsin(:c—i—%)

d) cosz +4sinz+1=0 ¢) sin3z — v/3cos 3z = 2sin 2z

e) cos(2z —15°) +sin (22 — 15%) = —1 d) cosz —V/3sinz = 2cos 3z

f) 5cos2x 4 12sin2z = 13 e) cos2x — v/3sin 2z = V/3sinx + cos
g) V3cosx +sina = -2 f) V/3(cos 2z + sin 3z) = sin 2z + cos 3z
h) 2sinz — 9cosz = V85 g) cos 3z — sinz = v/3(cos z — sin 3z)
i) 2cosx —3sinz +2 =0 h) sin8z — cos 6z = v/3(sin 6z 4 cos 8x)
j) V2sin 2z + 3cos 2z = 4 i) sin 8z — cos 6z = v/3(sin 6x + cos 8x)
k) sin 2z — V3 cos 2 — 1 i) V/3cos 2z + sin 2z + 2sin <2:1c - %) —2v2

Dang toan 3. Phuong trinh lugng gidc ding cip

Dang tong quat a -sin®? X +b-sin X cos X + ¢-cos? X = d (1)

Nhin dang Dong bac hoic 1éch nhau hai bic ctia ham sin hodc cos
THI1: Xét cos X = 0 va thay vao phuong trinh (1)

TH2: Xét  cos X 2 0, chia hai v& cia (1) cho «cos?X, ta cb
sin? X sinXcosX = cos? X d

@ cos® X cos? X cos? X' cos? X' Giai phuong trinh bac hai theo tan X.
satan’ X +btan X +c=d (1 + tanQX)

Cau 1. Giai cac phuong trinh sau:

a) 2cos’z + 4sinwcosz — 4sin’x = 1 b) 2 cos? & — 3v/3sin 2z — 4sin’z = —4
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Cau 2. Giéi cac phuong trinh sau: n) cos’r —3sinxcosx +1 =0

a) 4cos’x + 3sinzcosr —sin’x =3 0) 2cos’z — 3sinzcosz + sin*x = ()
b) 2sin? x 4+ 3v/3sin z cos z — cos® x = 2 p) 3cos’x +sinzcosx + 2sin’z = 2
c) sin?z + 2cos?z = 3sinzcosz q) \/3c082x—sin2x—\/§sin2$:1

2 . _
d) sin®z —3sinzcos 1 r) 2cos®z + 3sin2r — 8sin®z =0

e) 2sin®z +sinxcosz — 3cos’z = 0
) Cau 3. (VD) Giéi cdc phuong trinh sau:
f) sin?x 4 sin 2z — 2cos? z = 5
a) cos’z + 2sinzcos®r — 3sin®z =0
g) sin?z — 10sinz cosz + 21 cos’z = 0
b) 3cos'z — 4sin® x cos® x 4 sin 2 = 0
h) cos?z —v/3sin2z —sin®z =1 )

c) sin®z + cos® z = sinz + cosx

i) 3sin’x — 2v/3sinz cosx + cos’z — 1 =0

j) 3cos’x + 3sinxcosw + 2sin’x = 1 d) 3cos'z —4cos” wsin®z —sin’z = 0

k) V3sin 2z 4+ 2cos?z — 1 =0 e) 2v/2 cos® (x_Z) —3cosx —sinz =0
1) 3sin’x — 4sinzcosx + 5cos’ x = 2 f) sin®x 4+ 2sin*zcosx — 3cos’ r =0
m) 2cos® x + sin2x — 4sin’x = —4 g) sinx — 4sin®z + cosz = 0
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Dang toan 4. Phuong trinh déi xing

Phuong trinh c6 dang: a - (sinx +cosz)+b-sinzcosz+c=0

Phuong phap giai
bat t =sinx + cosx,t € [—\/5; \/5] = t? = ... va viét sin x cos x theo t.
Luu ¥, khi dit ¢ = |sinz + cosz| thi diéu kién 1a: 0 < t < V2.

Cau 4. Giéi cac phuong trinh sau:
a) sinz —cosz +2sin2x +1=0 b) sinx + cosz + sinzcosx = 1
Cau 5. Giai cac phuong trinh sau

a) V2(sinz + cosx) —sinzcosz = 1 h) 4sinzcosx +1=cosx —sinx

b) sin 2z — 2v/2(sinz + cosz) = 5 i) |cosx —sinz|+ 6sinxzcosz =1

c¢) 5sin2z + 12 = 12(sinz — cos x)
j) cosxsinz + [cosx +sinz| =1
d) sinzcosx = 6(sinz — cosx — 1)
k) (cosz —sinz)+2sin2x —1=0
e) coszsinxz+ | cosz +sinx =1

0 Jeos — sinal + 3sin2r = 1 ) Jsin - coss| + dsin2r = 1

g) V2(sinz + cosz) — 1 = sinz cos z m) (14 sin2x)(cosz — sinz) = cos 2z
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Chuong 2

CHUGONG 2: TO HOP VA XAC SUAT

BAI 1. CAC QUY TAC PEM CO BAN

1. Ly thuyét va bai tip minh hoa

Quy tic cong

Gia st ddi tuong X c6 m cach chon khac nhau, déi tudng Y. ¢6 n céch chon khac nhau va khong

tring nhau. Khi dé c¢6 m 4+ n céch chon mot trong hai déi tuong ay.

m, cach chon

Hanh dong 2
m, cach chon

Cong viée Hoan thanh

Theo quy tac cong co: (ml +m, + my +...+ mk) cach

.

Cau 1. Gi4 st ban mudén mua mot 4o so mi ¢d 39 hodc ¢& 40. Ao ¢5 39 ¢6 5 mau khic nhau, 4o ¢& 40 ¢6
4 mau khac nhau. Hoi c6 bao nhiéu su lya chon (vé mau 4o va ¢& 40)?

A 9. B. 5. C. 4. D. 1.

Cau 2. Mot nguoi ¢ 4 céi quan khac nhau, 6 cai 4o khac nhau, 3 chiéc ca vat khac nhau. bé chon mét
cai quan hoac mot cai 4o hoac mdt cai ca vat thi so cach chon khac nhau la:

A. 13 B. 72. C. 12. D. 30.
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Cau 3. Trén ban cé 8 ciy btt chi khac nhau, 6 ciy but bi khadc nhau va 10 cuén tap khac nhau. Mot hoc
sinh muén chon mot do vat duy nhat hoiic mot cay bt chi hoac mot cay bit bi hodic mot cudn tap thi s6

cach chon khac nhau la

Cau 4. Trong mot trudng THPT, khoi 11 ¢6 280 hoc sinh nam va 325 hoc sinh nit. Nha trudng can chon

mot hoc sinh ¢ khéi 11 di du da hoi clia hoc sinh thanh phé. Héi nha trusng cé bao nhiéu cach chon?

Cau 5. Mot truong THPT dude ¢t mot hoc sinh di du trai he toan qudc. Nha trudng quyét dinh chon
mot hoc sinh tién tién 16p 11A hodc 16p 12 . B Hobi nha truong cé bao nhiéu cich chon, néu biét rang 16p
11A ¢6 31 hoc sinh tién tién va 16p 12B c6 22 hoc sinh tién tién?

Cau 6. Trong mot hop chia sdu qua cau trang dude danh sb tir 1 dén 6 va ba qua cau den dugce danh sb

7.8, 9. C6 bao nhiéu cach chon mét trong cic qua cau ay?

Quy tic nhan

Gia st c6 hai hanh dong dude thuc hién lién tiép. Hanh dong thit nhat c6 m két qua, hanh dong

thit hai c6 n két qua. Khi d6 c6 m x n két qua ciia hai hanh dong lién tiép d6

Hanh déng 1

Theo quy tic nhan ta c6: (m; x my) cach

Cong viéc

Cau 7. C6 3 kicu mat dong hd deo tay (vudng, tron, elip) va 4 kic¢u day (kim loai, da, vai va nhua). Hoi

c6 bao nhiéu cach chon mot chiéc dong ho gom mdt mat va mot day?

A A N, ’ s X s 7 « X N 2 X 7 A ’ N ’ X
Cau 8. Mot nguoi ¢d 4 cai quan, 6 cai 4o, 3 chiec ca vat. Bé chon moi thit mét mén thi ¢ bao nhieu

cach chon bo 7 quan-do-ca vat ” khac nhau?
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Cau 9. Mot b6 hoa c¢6 5 hoa hong trang, 6 hoa hong dé va 7 hoa hdng vang. Héi cé may cach chon iy

ba boéng hoa c6 du ca ba mau.

Bai toidn dém sb phuong an lién quan dén sb tu nhién

Khi 14p mot s6 tu nhién x = a@r...a, ta can luu y:
a; €{0,1,2,...,9} va a; #0

x 14 86 chan < a,, 1a s6 chan

x 1486 16 < a, 1a 86 1é

x chia hét cho 3 < ay + ay + ... + a,, chia hét cho 3
x chia hét cho 5 < a, € {0;5}

Cau 10. Cho tap hop X = {1;2;4;5;7;8}. C6 bao nhiéu sé tit nhién gom bdn chit s6 duge 1ap tit X sao

cho:

a) Khéc nhau ting déi mot ¢) Khac nhau tiing déi mot va né 1a sé chan

b) Khéc nhau timg doi mot va né 1a sb 18

Cau 11. Cho tap hop X = {0;2;3;4;5;6;8}. C6 bao nhiéu s6 tu nhién gom ba chit s6 duge 1ay tir X sao

cho:

a) Khéc nhau timg déi mot. ¢) Khic nhau tiing doéi mot va né 1a s6 chan.

b) Khéc nhau timg doi mot va né 1a sb 18.
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Cau 12. Ban can mua mét 4o so mi ¢& 30 hoiic 32. Ao ¢d 30 ¢6 3 mau khidc nhau, 40 ¢d 32 ¢6 4 mau

khac nhau. Hoéi ban ¢6 bao nhiéu cach Iwa chon ?

Cau 13. C6 10 cudn sach Toan khac nhau, 11 cudn sich Van khac nhau va 7 cuén sdch anh van khéac

nhau. Mét hoc sinh duge chon mot quyén sach trong céc quyén sach trén. Hoi cé bao nhiéu cich lua chon.

Cau 14. Tit thanh phé A dén thanh phdé B c¢6 6 con dudng, tit thanh phd B dén thanh phd C c¢é 7 con
dudng. Cé bao nhiéu cach di tit thanh phé A dén thanh phd C, biét phai di qua thanh phd B.

Cau 15. Tt thanh phdé A c6 10 con dusng di dén thanh phd B, tit thanh phé A c6 9 con dudng di dén
thanh phé C, tit B dén D c6 6 con dudng, tit C dén D cé 11 con dudng va khéng c6 con dusng nao ndi B
v6i C. Hoi c6 bao nhiéu cach di tit A dén D

Cau 16. Mot ngudi vao ctta hang &n, ngudi dé chon thuc don gom 1 mén #n trong 5 mén, 1 loai qua
trang miéng trong 5 loai qua trang miéng va mot nuéc udng trong 3 loai nuée uéng. Cé bao nhiéu cich

chon thuc don

Cau 17. Trén gid sich ¢6 10 quyén sach Vian khac nhau, 8 quyén sach Toan khac nhau va 6 quyén sach

Tiéng Anh khéc nhau. C6 may cach chon hai quyén sach khac moén ?

Cau 18. C6 7 bong hong do, 8 bong hong vang va 10 béng hong trang, cic bong hong khac nhau timg

déi mot. Hoi c6 bao nhiéu cach iy 3 bong hong cé dit ba mau ?

Cau 19. Cho tap hop X = {1;3;4;5;7;8}. C6 bao nhiéu s6 tu nhién gom ba chit s6 duge 1ay tir X sao

cho:

a) Khac nhau timg d6i mot

b) Khac nhau titng doi mot va né 1a s6 18

¢) Khac nhau timg doi mdt va né 1a s6 chan
d) Khéc nhau doi mot va chia hét cho 5

Cau 20. Cho tap hop X = {2;3;4;5;6;8;9}. C6 bao nhiéu s6 tu nhién gom ba chit s6 duge 1ay tir X sao

cho:
a) Khac nhau timg d6i mot
b) Khéc nhau ting doi mot va né 1a so 18

¢) Khac nhau timg doi mdt va chia hét cho
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d) Khéc nhau déi mot va chia hét cho

Cau 21. Cho tap hop A = {0;1;2;3;4;5;6;7}. C6 bao nhiéu s6 tu nhién gom boén chit s6 duge lay tir A

sao cho:

a) Khac nhau timg d6i mot

b) Khac nhau titng doi mot va né 1a s6 18

c¢) Khéc nhau titng déi mot va noé 1a sd chan
d) Khéc nhau doi mot va chia hét cho 5

Bai toan st dung quy tic bul trit va cic bai toan khac

Cau 22. Cho tap A = {0;1;2;3;4;5}, tit A c¢6 thé lap dugc bao nhiéu s6 tu nhién gom nam chit s6 khéc
nhau, trong dé nhat thiét phai c6 chit s6 0 va 3

Cau 23. C6 bao nhiéu sd tu nhién gdm nam chit sé khac nhau ma khéng bat dau béi 12 ?

Cau 24. Héi tit 10 chit s6: 0;1;2;3;4;5;6;7;8;9 ¢6 thé lap dugc bao nhiéu s6 gom 6 chit s6 khac nhau,
sao cho trong céc chit s6 d6 c6 mit s6 0 vasd 1 ?

Cau 25. Cho tap A = {0;1;2;3;4;5;6}. C6 bao nhiéu s6 tu nhién gom nam chit s6 khac nhau déi mot
dugce 1y tit tAp A va trong dé c6 chita chit s6 4 ?

Cau 26. T cac chit s&: 0;1;2;3;6;7:8;9 c¢6 thé 1ap ducc bao nhiéu sb tu nhién gom c6 sdu chit sé doi
mot khac nhau, trong dé phai c6 mat chit s6 7.

Cau 27. C6 20 thé dung trong hai hop khac nhau, méi hop chita 10 thé dude ddnh s6 lién tiép tit 1 dén

10. C6 bao nhiéu cach chon hai thé (mdi hop mot thé) sao cho tich hai s6 ghi trén hai thé 1a mot s6 chan
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BAI 2. HOAN VI- CHINH HQP — TO HGP

1. Ly thuyét va vi du

Hoan vi

e nl=n(n—-1)(n—2)..3.2.1 ( doc la n giai thia)
« Sép xép n phan tit theo mdt hang, ta c6 n! cach xép.

o Sap xép n phan tit theo moét vong tron ( ban tron ) ¢6 (n — 1)! cdch xép

Cau 1. Trén mét ké sach dai c6 5 quyén sach Toan, 4 quyén sach Li, 3 quyén sach Vin. Cac quyén sach

deu khac nhau. Hoéi ¢6 bao nhiéu cach sap xép cac quyén sach trén néeu

a) Xép mot cach tiy ¥ ¢) Theo timg moén va sidch Todn nam & gifta

b) Xép Theo titng mon

Cau 2. Mot truosng THPT c6 4 hoc sinh giéi khéi 12, ¢6 5 hoc sinh gidi khéi 11, ¢6 6 hoc sinh gidi khoi
10. C6 bao nhiéu cich xép 20 hoc sinh trén thanh 1 hang ngang nhan thudng néu:

a) Nhing hoc sinh ding tuy y. c¢) Cling khéi dimg canh va khéi 11 & gitta
b) Céc hoc sinh cting khéi diimg canh nhau
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Cau 3. C6 hai day ghé, mdi day 5 ghé. Xép 5 nam, 5 nit vao hai day ghé trén, c6 bao nhiéu cach xép néu:

a) Nam, nit duge xép tuy y. b) Nam 1 day ghé, nit 1 diy ghé

Chinh hgp va t6 hop

« Chon k phan tit trong n phan tit v sap xép = St dung chinh hgp A* = W
n—k)!
n!

« Chon k phan tit trong n phan tit va khong sdp xép = Sit dung t6 hop CF = ( k)' Ll

Cau 4. Trong khéng gian cho bdén diém a) Gom 4 chit s6
A,B,C,D ma kho 5 ba diém nao tha . )

2,5, &4 A KAONE €O ba diem nao Shang b) Gém 3 chit s6 dbi mot khac nhau
hang. Héi
¢) Gom 4 chit s6 khac nhau va 1 s6 chan
a) C6 bao nhiéu doan thang duge tao thanh ?

b) Cé bao nhiéu vecto duge tao thanh ?

¢) Cé bao nhiéu tam gidc duge tao thanh ?

Cau 5. Tu céc chit s6 1,2,3,4,5,6 lap dugc

bao nhiéu so tu nhién
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Cau 6. Cho X = {0;1;2;3;4;5;6;7;8;9}. Co
bao nhiéu sé tu nhién gom 5 chit s6 dugc tao ti

tap X, sao cho:
a) Khac nhau d6i mot va s6 do 1a s6 18 ?
b) Khac nhau déi mot va 1a s6 chan

c) Khac nhau va luén ¢6 mat 1, 2, 3

2. Bai tap

Cau 7. Mot 16p hoc ¢6 40 hoc sinh, trong do
gom 25 nam va 15 nit. Gido vién chii nhiém
mudn chon mot ban can s 16p gom 4 em. Hoi

c6 bao nhiéu céch chon, néu:
a) Gom 4 hoc sinh tuy y

b) C6 1 nam va 3 nit

¢) C6 2 nam va 2 nt

d) C6 it nhat 1 nam

Cau 8. Tu 5 bong hong vang, 3 bong hong
trang, 4 bong hong dé (cic bong hong xem nhut
doi mot khac nhau). Ngudi ta mudn chon ra 1
b6 hoa hong gom 7 bong. Cé bao nhiéu cach

chon mot doéa hoa sao cho:
a) C6 ding 1 bong hong dé.
b) C6 it nhat 3 bong vang va it nhat 3 do.

Cau 9. Xép 5 hoc sinh A, B, C, D, E vao mot

ghé dai, c6 may cach sap xép néu:
a) 5 hoc sinh nay ngdi bat ki

b) A va E luon ngoi ¢ hai dau ghé

c) A va E ludn ngoi canh nhau
d) A, B, C luon ngoi canh nhau
e) A, B, C, Dluoén ngoi canh nhau

Cau 10. Xép 6 hocsinh A, B, C, D, E, F , vao

mot ghé dai, c6 miy cach sip xép néu:
a) 6 hoc sinh nay ngoi bat ki

b) A va F luén ngoi ¢ hai dau ghé

¢) A va F luén ngdi canh nhau

d) A, B, C luon ngdi canh nhau

e) A, B, C, D ludén ngoi canh nhau

Cau 11. Tt céc chit s6 1,2,3,4,5,6 1ap cac sd

gom sau chit s6 khac nhau. Héi

a) C6 tat ca bao nhiéu sb ?

b) C6 bao nhiéu s6 chan va bao nhiéu s6 18 ?
c¢) C6 bao nhiéu s6 bé hon 432000 ?

Cau 12. Xét cac s6 tu nhién gom nam chit s6
khéc nhau lap tit cdc chit sb 1;2;3;4;5. Héi

trong cac so dé cé bao nhiéu so
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a) Bat dau bang chit s6 5 ?
b) Khéng bat dau bang chit s6 1 ?

Cau 13. Tut cac chit s6 1;2;3;4;5;6 thiét lap
tat ca céc sb co sau chit s6 khac nhau. Hdi trong
céc s6 da thiét 1ap dugc, cé bao nhiéu s6 ma hai
chit s6 1 va 6 khong ditng canh nhau ?

Cau 14. Tutdp hop A = {0;1;2;3;4;5;6}, lap
dudc bao nhiéu s6 tu nhién chia hét cho 5, gobm
nam chit sé khac nhau sao cho trong dé ludn c6
mat céc chit s6 1, 2, 3 va ching dimg canh nhau
?

Cau 15. Cho tap X = {1;2;3;4;7}. Cb bao
nhiéu s6 tu nhién gom ba chit s6 doi mot khac
nhau chia hét cho 3 dugce 1ap tit tdp X ?

Cau 16. Mot 16p hoc ¢ 40 hoc sinh gom 25
nam va 15 nit. Gido vién chii nhiém muén chon
5 hoc sinh dé truc nhat. Hoi c6 bao nhiéu cach

chon, néu:

a) 5 hoc sinh duge chon tuy .
b) C6 3 nam va 2 nt

c) C6 khong qua 3 nu

d) C6 it nhat 1 nit

Cau 17. Trong mot hop c6 18 bi, trong do co
9 vién bi xanh, 5 vién bi d6, 4 bi vang c6 kich
thuée déi moét khac nhau. C6 bao nhiéu cach
chon ra 6 vién bi sao cho nhiing vién bi dugc

chon théa man:
a) Co6 dung 2 vién bi mau do ?
b) S6 bi xanh bang s6 bi d6 ?

Cau 18. Do6i thanh nién xung kich ciia mot
truong pho thong c6 12 hoc sinh, gdm 5 hoc
sinh 16p A, 4 hoc sinh 16p B va 3 hoc sinh 16p

C. Can chon 4 hoc sinh di lam nhiém vu, sao
cho 4 hoc sinh nay thuoc khéng qué 2 trong 3

16p trén. Héi c6 bao nhiéu cach chon nhu vay ?

Cau 19. Hoi dong quan tri cia mot cong ty
gom 12 ngudi, trong dé cé 5 nit. T hoi dong
quan tri d6 ngudi ta bau ra 1 chi tich hoi dong
quan tri, 1 phé chi tich hoi dong quan tri va
2 1y vién. Héi c¢6 bao nhiéu cédch bau sao cho

trong 4 ngudi dude bau nhat thiét phai cé nit ?

Cau 20. Ldp ¢6 50 hoc sinh duge chia thanh 5
t6, moi to ¢6 10 hoc sinh. Héi c6 bao nhiéu cich

chia t6 ?

Cau 21. Mot t6 ¢6 8 hoc sinh di trong cay. Khi
trong cdy can c6 2 em hoc sinh. C6 bao nhiéu

cach chia to thanh nhiing cip nhu vy ?

Cau 22. Trong mot hop cd 100 vién bi duge
danh s6 tit 1 dén 100. C6 bao nhiéu cach chon
ra 3 vién bi sao cho tong ba sb trén 3 bi chia

hét cho 2

Cau 23. Cho hai dudng thang a//b . Trén
duong thing a ¢6 5 diém phan biét va trén
duong thing b c¢6 10 diém phan biét . Hoi ¢6
thé tao dugc bao nhiéu tam gidc ¢ cac dinh 1a

céc diém trén hai dudng thing a va b da cho ?

Cau 24. Cho hai duong thing song song
dy, dsy, . Trén d; lay 17 diém phan biét, trén
dy 1ay 20 diém phéan biét. Tinh s6 tam gidc c6
cac dinh 1a 3 diém trong sb 37 diém da chon

trén d; va dy da cho ?

Cau 25. Trong mot hop c6 40 tam thé duge
danh s6 tit 1 dén 40. C6 bao nhiéu cach chon 3
tam thé trong hop sao cho tong ba sb trén 3 thé

chia hét cho 3.
Cau 26. Trong ngan hang dé kiém tra 30 phit
moén Vat Li ¢6 10 cau hoi, trong d6 ¢ 4 cau ly

thuyét va 6 bai tap. Ngudi ta cau tao thanh céc
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dé thi. Biét rang trong mdi dé thi phai gdm 3 b) Py =P 1

cau hoi, trong d6 nhat thiét phai cé it nhat 1 Pota 0

cau 1y thuyét va 1 bai tap. Hoi ¢6 thé tao ra bao ¢) n! _ n! _3
nhiéu dé thi c6 dang nhu trén ? (n=2)t  (n—1)
Cau 27. Trong mdt mon hoc, thay gido cé 30 d) n! _ o 3

s 5 e s 5 (=2l (n-1)!
cau hoi khac nhau gom 5 cau hoi kho, 10 cau

héi trung binh, 15 cau hai dé. Tit 30 cau hai d6 e) A} =20n
c6 thé 1ap duge bao nhiéu dé kiém tra, mdi dé
N a1 e f) A? +2C2% = 16n
gom 5 cau hoi khac nhau va nhat thiet phai c6
dt 3 loai cau héi (khé, trung binh, dé) va sb cau g) A4+ = 14n
ho6i dé khong it hon 2

2 rx—2 __
Cau 28. Gidi phuong trinh h) Az, + G577 =101

a) Py-a?— Pyr =8 i) 202, +3A2 <30
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BAI 3. NHI THUC NEWTON

1. Ly thuyét

Nhi thitc Newton

Cho a, b 1a céc s6 thuc va n € N*. Ta co:

(a+0)"=>CF-a" % 0" =Cl" + Cla™ b+ C2a" 20" + - + O ab™ ™ 4+ CI"
k=0

Nhan xét:

« Trong khai trién (a £ b)"c6 n + 1 s6 hang va cdc hé s6 clia cdc cdp s6 hang cdch déu sd hang

dau va sb hang cudi thi bang nhau: C* = C"=*,

S6 hang tong quéat dang: T 1 = C’,’f -a" *b* va s6 hang tht N thi k = N — 1.

Trong khai trién (a — b)" thi ddu dan nhau, nghia 1a +, rdi —, rdi +, .......

S ~ 2 .2 X s ~ 2 v X 2 s ~ N >
e SO mi cla a giam dan, so mi cia b tang dan nhung tong so mu a va b bang n.

Cau 1. Khai trién cédc nhi thitc sau

Tam giac Pascal

Céc hé sb ctia khai trién (a +b)°, (a+0)", (a+0b)*, ..., (a +b)" ¢6 thé xép thanh mot tam gidc goi
la tam giac PASCAL.
Hing dang thitc C*~] + C* | = COF

n

2. Cac dang toan

Tim hé sb hoic sb hang trong khai trién nhi thitc Newton

n
s 3 _ . x" _ x "
Can nhé: Ty = C’ﬁa” kobbva g g™ = g™, i 2 (vy)" =2y, (—) = —
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Cau 2. Tim s6 hang thod yéu cau trong khai trién
. 10

a) Chita 2'° trong khai trién nhi thtic (:CQ — 295)

b) Chita 2° trong khai trién nhi thiic (1 — 3z)"

)13

c¢) Chtta 25" trong khai tri¢n nhi thitc (22 + y

. 15
d) Chita 2*°y™ trong khai trién nhi thitc (a:3 — xy) :

T Toan THPT Nguyén Vin Cir 34



Tai liéu day hoc mén Toan

Cau 5.
CAu 6.
Cau 7.

CAau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Cau 11.

Cau 12.
Bai tap
Cau 13.

Cau 14.

CAau 15.
Cau 16.
Cau 17.

Cau 18.

) . 12
Tim s6 hang chita 2'° trong khai trién nhi thtc (335 — x2>
Tim s6 hang chita 2%y° trong khai trién nhi thtc (2z — 3y)""
Tim s6 hang chita 2% trong khai trién nhi thitc (1 — 3z)"

. ) 1 10
Tim s6 hang chita 2° trong khai trién nhi thiic ( + x?’)
x
2 ) 2\7
Tim s6 hang chita 2° trong khai trién nhi thitc <x2 + )
x

Z 2 2 5
Tim s6 hang chita 2'° trong khai trién nhi thtc (3%3 — )
x

2 ) 1 12
Tim s0 hang khéng chita z ( doc 1ap v6i x) trong khai trién (m + > ,Va # 0.
x

2 ) 1\©
Tim s0 hang khong chita = ( doc lap véi x) trong khai trien (Qx — 2) Vo #£0
x

nang cao
. . . 10
Tim hé s6 ctia s6 hang chita z* trong khai trién nhi thtc (1 + x4+ 31:2)
. . . 10
Tim hé s6 clia s6 hang chtta 27 trong khai trién nhi thitc (1 +x+ 2:1:2)
. . 2\"
Tim s6 hang khong chita x trong khai trién <:1c3 + 2) biét C! + C? = 55
x
2 . IN\"
Tim s6 hang chita #'° trong khai trién <:B3 — 2) , biét O = 13C?
x

Z e 2 n Z
Tim s6 hang khong chita x trong khai trién <x3 + 2) biét C! + C2 = 55
x

. ) " .
Tim hé s6 ctia 22° trong khai trién (x4 — 2) , biét A2 + 3n = 440.
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BAI 4. BIEN CO VA XAC SUAT CUA BIEN
cO

Trong thuec tién, ching ta thudng gip nhiing hién tugng ngau nhién. D6 1a nhiing hién tugng (bién co)
ma ching ta khong thé du bdo mét cich chic chin 1a né xay ra hay khéng xay ra.
Ly thuyét x4c suat 1a bd mon toan hoc nghién ctu cic hién tuong ngau nhién. Su ra ddi clia 1y thuyét xac
sudt bat dau tit nhiing thu tit trao ddi giita hai nha toan hoc vi dai ngusi Phép 1a Pascal (1623 — 1662)
v Phec — ma (1601 — 1665) xung quanh céc giai ddp mot s6 van dé ric r6i ndy sinh trong qua trinh tro
chai ¢ bac cia mot nha quy toc Phap dat ra cho Pascal. Nam 1812, nha toan hoc Phap La — pha — xo
da du bdo rang: “Moén khoa hoc bat dau tir viéc xem xét cac tro choi may rii nay sé hita hen trd thanh
mot dbi tuong quan trong nhat cia tri thitc loai ngudi”.
Nay nay, 1y thuyét xac suat da tré thanh mot nganh toan hoc quan trong, dude ting dung trong rat nhicu

linh vite ctia khoa hoc tu nhién, khoa hoc xa hoi, cong nghé, kinh té, y té, sinh hoc,.........

1. Ly thuyét

a. Bién co

a) Phép thit va khong gian mau

— Phép thit ngau nhién (goi tat 13 phép thit) 13 mot thi nghiém hay moét hanh dong ma:

+ Két qua ctia n6 khéng doan truse duge.

+ C6 thé xac dinh dugce tdp hop tat ca cac két qua cé thé xay ra ciia phép thit dé.

— Tap hop moi két qua ctia mdt phép thit T dude goi 1a khéng gian mau ctia T va dude ki hidu 1a
Q.

S6 phan tit ctia khong gian mau duge ki hiéu 1a n ().

Cau 1. Phép thit “Gieo 1 con stic sac” c6 khong gian mau 1a :

Cau 2. Xét phép thir: “Gieo hai ddng xu phan biét”. Néu ki hiéu S dé chi dong xu “sap”, ki hiéu N dé

chi dong xu “ngita” thi khong gian mau ctia phép thit trén 1a:

Cau 3. Xét phép tht T la: “Gieo ba dong xu phan biét”. Hay cho biét khong gian mau va sé6 phan ti

ctia khong gian mau dé ?

b) Bién cb

Bién c¢b 1a mot két qua thuan 10i ctia khong gian mau

T6 Toan THPT Nguyén Vin Cit 36



Tai liéu day hoc mén Toan

Cau 4. Xét phép thit T:”Gieo mot con siic sac “ c6 khong gian mau la Q = {1;2;3;4; 5; 6}.

Xét bién ¢ A : “S6 cham trén mit xuat hién 1a s6 chan”. Bién c6 A xay ra khi két qua ctia phép thit T 1a:

b. Xéc suit
Gia st phép thit T c6 khong gian mau 13 mot tap hitu han va cic két qua ctia T 1a dong kha nang.
Néu A 1a mot bién cb lien quan véi phép thit T va Q4 1a mot tap hop cac két qua thudn 1oi cho A
thi x4c suat ctia A 1a mot s6, ki hiéu 1a P (A), dudc x4c dinh béi cong thitc: P(A) = M = w

IR0
Tu dinh nghia, suy ra: 0 < P(A) < 1,P(Q2) =1,P(@) =0.

Cau 5. Gieo ngau nhién mot con sic sac can doi va dong chat. Tinh xdc suat cdc bién cb sau:

A : “Mat 16 xuat hién”. C : “Mat xuat hién c6 s6 cham 16n hon 2 7.
B : “Xuat hién mat c6 sé6 cham chia hét cho 3 .

Cau 6. Gieo mdot con stc sac can doi va dong chat 2 lan. Tinh xac suat ctia bieén co:

a) S6 cham xuat hién & hai lan gieo 1a giéng nhau. d) Téng s6 cham trong hai lan gieo bang 7

b) Mit 5 chAm xuat hién it nhat mot lan. e) Téng s6 cham trong hai lan gieo chia hét cho 5.
c¢) Tong s6 cham trong hai lan gieo khéng bé hon

10.
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Dang toan 1. Xac suit lién quan dén sip xép hoic chon dd vat
Cau 7. Tu hop chita 4 qué cau tring, 6 qua cau xanh kich thude va khéi luong nhu nhau. Lay ngau nhién

3 qua cau. Tinh x4c suat dé 3 qua cau lay duge ¢6 ding 1 mau ?

Cau 8. Mot bé cd gom cé 5 chi ¢4 bay mau va 7 chi ca vang. Mot ngudi vt ngau nhién 4 chi ca tit bé

ca trén. Tinh xéc suat dé vét duoe 2 chii ca bay mau va 2 chi ca vang ?

Cau 9. Mot hop dung 11 vién bi duge danh s6 tit 1 dén 11. Lay ngau nhién 4 vién bi tit hdp, 16i cong

cac sd trén cac bi lai. Tinh x4c sudt dé két qua thu duoc 1a 1 s6 1é.

Cau 10. Trong mot hop dung 8 vién bi do va 6 vién bi xanh. Lay ngau nhién 4 vién bi tit hop trén. Tinh

xac suat dé 4 vién bi dude 14y ra c6 ca bi xanh va bi d6 ?
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Cau 11. Tt hép chita 5 qué cau trang, 4 qua
cau xanh kich thuéc va khéi lugng nhu nhau.
Lay ngau nhién 3 qua cau. Tinh xdc suat dé 3

qué cau lay dude c6 diung 1 mau ?

Cau 12. Mot hop chita 15 qua cau xanh va 5
qué cau do. Lay ngau nhién dong thdi 2 qua cau
tit hop trén. Tinh xédc suit dé chon dugc 2 qua

cau khic mau

Cau 13. Mot hop chita 12 qua cau, trong dé c6
7 qua cau do, 5 qua cau xanh. LAy ngau nhién
3 qua cau. Tinh xdc suit dé 1y dugc it nhét 2

qua cau do.

Cau 14. Mot hop ¢6 7 vién bi xanh va 8 vién
bi dé. Lay ngau nhién 3 vién bi (khong ké thi
tu ra khoi hop). Tinh xéc sudt dé trong 3 vién

bi lay ra c6 it nhat mot vién bi do

Cau 15. Mot hop dung 5 bi do, 6 bi xanh va 7
bi trdng. Chon ngau nhién 6 vién bi tit hop do.

Tinh xéc suit dé 6 bi dugc chon c¢6 cliing mau.

Cau 16. Trong chiéc hop c6 6 bi do, 5 bi vang
va 4 bi trang. Lay ngau nhién trong hop ra 4
vién bi. Tinh x4c sudt dé trong 4 vién bi lay ra

khong du ca ba mau ?

Cau 17. Mot hop dung 3 vién bi xanh, 4 vién
bi d6 va 5 vién bi vang. LAy ngau nhién 5 vién
bi tit hop. Tinh xdc suat dé trong 5 bi lay ra c6

dt 3 mau va s6 bi xanh bang bi d6 ?

Cau 18. Dé kiém tra chat luong san pham tu
cong ty sita, ngudi ta da gti dén bd phan kiém
nghiém 5 hop stta cam, 4 stta dau va 3 stta nho.
B6 phan kiém nghiém 14y ngau nhién 3 hop sita
dé phan tich mau. Tinh x4c suat dé 3 hop dugc

chon ¢6 cé 3 loai

Dang toan 2. Xéc suit lién quan dén sip xép hoic chon ngudi

Cau 19. Mot 16p ¢6 20 nam sinh va 15 ntt sinh. Gido vién goi ngau nhién 4 hoc sinh 1én bang giai bai

tap. Tinh xéc suat dé 4 hoc sinh dude goi ¢6 c& nam va nit ?

Cau 20. Mot t6 ¢6 11 hoc sinh, trong dé ¢6 5 nam va 6 nit. Gido vién chon 5 hoc sinh lam truc tuan.

Tinh xéc suat dé chon dugce nhiéu nhat 2 hoc sinh nam ?

Cau 21. Mot 16p hoc ¢6 15 nam va 10 nit dé
tham gia dong dién. Can chon ra 5 hoc sinh.
Tinh x4c suat hoc sinh dude chon c6 ca nam

1An nit va s6 nit it hon sb nam ?

Cau 22. Mot doi van nghé c¢6 15 ngudsi gom 9
nam va 6 ntt. Chon ngau nhién 8 nguoi di hat
dong ca. Tinh xéc suat dé trong 8 ngudi duge

chon ¢6 s6 nit nhiéu hon s6 nam 7
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Cau 23. Mot t6 ¢6 11 hoc sinh, trong dé c6 5
nam va 6 nit. Gido vién chon 5 hoc sinh lam truc
tuan. Tinh xéc suat dé chon duge nhiéu nhat 2

hoc sinh nam 7

Cau 24. Chuan bi chao ming ngay nha gido
Viét Nam 20/11, doi van nghé cla trudng
THPT X gom 9 hoc sinh, trong d6 c¢6 3 hoc
sinh nit chia thanh 3 t6 déu nhau (mdi t6 3 hoc
sinh) dé lam céng tac bi¢u dién vin nghé. Tinh
xac suat dé mdi to c6 ding 1 nit ?

Cau 25. (VD) Trong mot gidi cau long c6 8
nguoi tham gia, trong dé c¢6 2 ban tén Viét va
Nam. Cac van dong vién dugc chia lam hai bang
A va B, mdi bang gom 4 ngudi. Gia sit viéc chia
bang 1a ngau nhién. Tinh xac suat dé ca hai ban

Viét va Nam nam chung mét bang dau ?

Cau 26. (VD) Trong gidi béng truyen VIV
Cup gom 12 doi bong tham du, trong dé cé 9
doi nude ngoai va 3 déi cia Viet Nam. Ban t6
chitc cho béc tham dé chia thanh 3 bang dau
A, B, C méi bang 4 déi. Tinh xéc suat dé 3 doi

bong cta Viét Nam ¢ 3 bang khac nhau 7

Cau 27. C6 12 quyén sach, trong d6 3 quyén
sach Toan, 3 quyén sach Li, 3 quyén siach Hoa
va 3 quyén sach Sinh xép thanh 1 day. Tinh xéc
suat dé 3 quyén thudc cing 1 mén khong xép

lien nhau

Cau 28. Xép ngau nhién 10 hoc sinh gom 2
hoc sinh 16p 12A, 3 hoc sinh 16p 12B va 5 hoc
sinh 16p 12C thanh mét hang ngang. Xac suat
dé 10 hoc sinh trén khéong c¢6 2 hoc sinh cling

16p diing canh nhau bang

Cau 29. Trong mot budi lién hoan ¢ 10 cip
nam ni, trong dé cé 4 cap vo chong. Chon ngau
nhién 3 ngudi dé bidu dién mot tiét muc vin
nghé. Tinh x4c suat dé 3 ngudi duge chon khong

¢b cap vg chong nao.

Cau 30. Mot 16p 40 hoc sinh trong do6 c6 4 cap
anh em sinh do6i. Can chon ra 3 hoc sinh dé lam
can su 16p. Tinh xdc sudt dé 3 hoc sinh lam can

sut 16p ma khong c¢é cap anh em sinh doi nao.

Dang toan 3. Xac suat lién quan dép sap xép hoac chon s6

Cau 31. Mot chiée hop gom cé 9 thé dude danh sb lién tiép tit 1 dén 9. Lay ngau nhién hai thé trong

hop. Tinh x4c sudt dé 2 thé 1ay duge c6 tich ctia né 1a sd chin

Cau 32. Mot hop chita 18 thé duge danh s6 tit 1 dén 18. Lay ngau nhién hai thé trong hop. Tinh xac

suat dé 2 thé 14y dugc tich ctia n6 14 sé chan ?
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Cau 33. Cho 100 tdm thé duge dénh sb lién
tiép tit 1 dén 100, chon ngau nhién 3 thé. Tinh
xac suat dé tong cac s6 ghi trén 3 thé dude chon
14 mot s6 chia hét cho 2

Cau 34. Trong hop c6 40 tam thé dudc ddnh
s6 tit 1 dén 40, chon ngau nhién 3 thé trong hop.
Tinh x4c suat dé tong 3 s6 trén 3 thé lay dugc

14 mot s6 chia hét cho 3

Dang toan 4. XAc suit lién quan dén hinh hoc

Cau 36. Da giac deu 2n dinh noi tiép duong

tron tam O.

a) S6 canh dugc tao thanh tit 2n dinh 1a bao

nhiéu 7

b) S6 tam gidc dugc tao thanh tit 2n dinh ctia

da gidc déu bang bao nhiéu ?
¢) Cé bao nhiéu duong chéo duge tao thanh ?
d) C6 bao nhiéu dudng chéo di qua tdm O 7
e) S6 hinh chit nhat duge tao thanh ?

f) S6 hinh vuéng dudc tao thanh tit 2n dinh

ctia da gidc bang bao nhiéu ?

g) S6 tam gidc vudng dude tao thanh tit 2n dinh

ctia da gidc bang bao nhiéu ?

h) S6 tam gidc cAn tao thanh tit 2n dinh cta

da gidc bang bao nhiéu ?

i) C6 bao nhiéu tam gidc vudng ma khong can

dugc tao ti 2n dinh cta da giac ?

j) Da gidc déu c6 3n dinh (n > 1,n € N*)sé ¢

bao nhiéu tam gidc déu dudc tao thanh ?

k) Da gidc déu c6 3n dinh s& c6 bao nhiéu tam

gidc can ma khong deu ?

Cau 35. Trong hop cé 50 vién bi duge danh s6
tit 1 dén 50, chon ngau nhién 3 vién bi trong
hop. Tinh xéc suit dé tong 3 sb trén 3 vién bi

dugce chon 1a mot s6 chia hét cho 3

Ba ban A, B, C m6i ban viét ngau nhién lén
bang mdt s6 tu nhién thudc doan [1;16]. Tinh
xac suat dé ba sd dugc viét ra cé tong chia hét

cho 3.

Cau 37. Cho hai dudng thing song song a va
b. Trén dudng thing a liy 6 diém phan biét;
trén duong thdng b 1y 5 diém phan biét. Chon
ngau nhién 3 diém trong cic diém da cho trén
hai duong théng a va b. Tinh xdc xuat dé 3

diém dugce chon tao thanh mot tam gidc

Cau 38. Cho hai duong thing song song dl,
d2. Trén d1 ¢6 6 diém phan biét dude t6 mau
do6. Trén d2 ¢6 4 diém phan biét dude t6 mau
xanh. Xét tat cd cic tam gidc dudce tao thanh
khi ndi cac diém d6 véi nhau. Chon ngau nhién
mot tam gidc, tinh xdc suat dé thu dude tam
gidc ¢6 hai dinh mau dé.

Cau 39. C6 5 doan thang ¢ do dai lan luot 1a
2cm, 4cm, 6em, 8cm va 10cm. Lay ngau nhién
3 doan théng trong 5 doan thang trén, tinh xéc
sudt dé 3 doan thang ldy ra lap thanh mét tam
giac.

Cau 40. C6 5 doan thang ¢ do dai lan luot 1a
lem, 2cm, 3cm, 4cm, 5em. Lay ngau nhién ra 3
doan thang, tinh xdc sudt dé 3 doan thang dugc

chon ra la d6 dai ba canh cua 1 tam giac.

Cau 41. Cho da gidc déu 20 dinh. Trong céc
ttt gidc c6 bén dinh 1a dinh clia da gidc, chon
ngau nhién mot ti gidc. Tinh xdc suat dé ti

giac dugc chon la hinh cht nhat.
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Chuong 3

CHUONG 3: DAY SO - CAP SO CONG
CAP SO NHAN

BAI 1. PHUONG PHAP QUY NAP TOAN
HOC

1. Ly thuyét

Bai toian. Chitng minh ménh dé chira bién ding v8i moi s nguyén duong n.

Phuong phap

— Buée 1. V6i n = 1, ta chimg minh P (1) ding.
— Buéce 2. Gid st P (n)dung véin =k + 1

Ta phai chiing minh P (n) ding v6i n =k + 1.

Két luan: ménh dé P (n)ding véi moi sé nguyén duong n.

2. Bai tap
Cau 1. Chimg minh ring v6i moi n € N*, ta c6: 1.4+ 2.7+ --- +n(3n + 1) = n(n + 1)* (»)
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Cau 3. Ching minh rang v6i moi n € N*, ta c6: 1 +34+6+104------ + 5 = 5

N 1 1 2
Cau 4. Ching minh rang v6i moin € N tacé: 1+3+6+104------ + n(n;— ) = nin + é(n +2)

N 3 1
Cau 5. Chiing minh rang v6i moi n € N*, ta c¢6: 2+54+8+------- +(Bn—1) = n( n2+ )

< 1)(2 1
Cau 6. Chiing minh rang véi moi n € N*, ta ¢6: 12 +22 +32 4 ... .. +n? = nn + )6( n+l)

< 2 1)(2 1
Cau 7. Chig minh rang véi moi n € N*, ta c6: 22+ 42 + 6% 4+« +(ony? = 2ln+ Dn+ 1)

3

< 1 2

Cau 8. Chimg minh rang voi moi n € N*, ta c6: 1.2+ 2.3 + 3.4 4 -« - fnn41) = Mt Do+2)

3
Cau 9. Chiing minh rang véi moi n € N*, ta c¢6: u, = 2n> — 3n? + n chia hét cho 6

Cau 10. Chimg minh rang v6i moi n € N*, ta c¢é: u, = 4™ + 15n — 1 chia hét cho 9.

Cau 11. Chimg minh rang v6i moi n € N*, ta c¢6: u, = 4" + 6n + 8 chia hét cho 8.

T Toan THPT Nguyén Vin Cir 44



Tai liéu day hoc mén Toan

BAI 2. DAY SO

1. Ly thuyét

Cach cho mét day sb

Céch 1: Cho day sb bdi cong thiic ciia s hang tong quat
i — 1l

) ) 3n+1 .

Day so dugc viet dudi dang khai trién la:

Cho day (uy,) véi u, =

W9 = 5000000000000000000000000C0G00000000G00000000G00000000000000C00000000000000000000G000A0000G0
Céch 2: Cho day sb béi hé thitc truy héi ( hay quy nap):

 Cho s6 hang thit nhat u; (hodc mot vai sb hang dau).

« Cho mot cong thitc tinh u, theo u,_; (hodc mot vai s6 hang ditng ngay trude no).

) u =1
Cau 1. Cho day sb u, dwdc xac dinh bai { tinh us, uy
Up = 2Up—1 + 1, (n > 2)

. uy = lupy =1
CAu 2. Cho diy sb u, xéc dinh bdi { 2 , tinhius, ur
Up = Up—1 + Up_2, (n>3)
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2. Cac dang bai tap
Dang toan 1. Xét tinh ting giam cta day s

Phuong phap 1. Xét dau ctia hiéu u, 1 — u,, ( st dung khi dé cho da thtic)
o Néu w41 — u, > 0 thi (u,)la diy s6 tang

o Néu upy1 — u, <0 thi (u,) 1a day s6 gidm.

Un+1
Up,

Phuong phap 2. Néu Vn € N*, u, > 0 thi so sanh ti s6

v6i 86 1 ( st dung khi c6 a” )

2z Up41
e Néu —

> 1 thi (u,) 1a day sb ting.
Unp

Un+1
Unp,

« Néu < 1 thi (u,) 1a day s6 giam.

n—1
n+1

Cau 3. Xét tinh tang giam cia day s6 u, =

. 2n —1
Cau 5. Xét tinh tang giam cta day so u, =
n+3
) 3n? —2n+1
CAau 6. Xét tinh tang giam cta day so u, = et ]
n+1
. n?+n+1
Cau 7. Xét tinh tang gidm cta day so u, = mantl
2n2 + 1
Cau 8. Xét tinh tang giam cta day sb u, =n — vVn2 —1
) 1
Cau 9. Xét tinh tang giam cua day so u, = n;
Cau 10. Xét tinh tang giam cua day so u, = 3
A 7 3 v =2 2 ~ 2 3TL
Cau 11. Xét tinh tang gidm cua day so u,, = T
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Dang toan 2. Tim cong thitc tong quat va day sb bi chin

o Ddy s6 bi chan trén: (u,) dudc goi 1a diy s6 bi chin trén néu ton tai mot s6 M sao cho
Vn € N*, u,, < M.

« Day s6 bi chan dudi: (u,)dudc goi 1a day s6 bi chin dudi néu ton tai mot s6 m sao cho
Vn € N, u, >m

« Day s6 bi chin: () un duge goi 1a day s bi chin néu né vita bi chin trén, vira bi chin dudi.

Nghia 1a ton tai mot s6 M va mot s6 m sao cho Vn € N*, m < u, < M.

n
. 1

Cau 12. Cho day o (u,) va dat u, = 6iay = ———.

u o day so (u,) va dat u kz::lakv1ak Y
a) Xac dinh uy, ug, us, uy. ¢) Xét tinh bi chan cia w,
b) Xéc dinh céng thitc tdng quat ciia u,,
Cél.l..l.:‘;. . Cho da : .S.é. (u ) Va é.ézt. u . _z’"‘:a : VOl .a. . _ ..... T LR RN

M y n A n — = k> k — k(k + 4)

a) Xac dinh uy, ug, us, uy. ¢) Xét tinh bi chan cia w,

b) Xé4c dinh cong thitc tong quét ciia u,
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Cau 14. Tim 5 s6 hang dau va cong thitc sé hang tdng quét u, theo n cla cic day sb

=3 U = 2
a) Uy b) 1
Upt1 = Up + 2 Up1 = 2uy,
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BAI 3. CAP SO CONG

A. Ly thuyét

Ly thuyét
1. Pinh nghia
Cap sb cong 1a mdt day s6 ( vo han hay hitu han) ma trong dé, ké tit s6 hang thit hai, mdi s6 hang
déu bang tong ciia sd hang diing ngay trudc né véi mot sé d khong ddi. S6 d duge goi 1a cong sai
clia cap sd cong.

Dé chimg minh mot day sb (u,) 1& mot cap sb cong, ta xét hiéu u,,; — u, = d, ¥n € N*

2. Tinh chat

_ Ug—1 T U1
Up = —2

3. Hé qua:

Ba s6 a, b, ¢ lap thanh mét cap s6 cong khi va chi khi a + ¢ = 2b.

4. S6 hang téng quat cta cip sb cong:

U, =u +(n—1)d

5. Tong n s6 hang dau tién cta cap s6 cong:

n —1
Sn:u1+u2+...—i—un:n(ulT_i_u):nul_i_nULQ >d.

B. Cac dang toan

Dang toan 1. Tim cong sai, sé hang thit n hodc tinh tong

A \ X X A . N 2 2 X X A A A < X N3
Cau 1. Tim so hang dau, céng sai va tong ctia 20 s6 hang dau tién ctia cap so (u,) biet rang

us + us — uz = 10 Uz — Uy = —8
a) b)
’LL4-|-U6:26
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Cau 2. Cho u, 1a cap s6 cong thoa 0) uyg + ugp = 20. Tim Sy
_ =10 p) us+ w3 = 80, tim S
a) b Us T Us s tim Uy, d, SQ(). ) ’ v o
Ug + Uy = 17

Cau 3. Cho céc cap s cong (u,) thod

tim u17d7 U20, 520' ) { us + Us = 14
a

ur = 27 N
, tlm uq, d, SQ().
Uiy =

Uy — U =10
2 3 1 ts = tim Uy, d, SlO-
Uy + Ug = 26

, tim uy, d € Z.

u; +ug = 17 , tim wuq, d.
u1 —|—u2 —|—u3

Ug = 5U2

tim Uy, d, Slg. Uy + Ug + Uz + Uy = 16

U13—2U6+5
ul +uj +ul +uj =84

Ug + Ug — U, .
2 ! 6~ , tim uq, d, Sto. U + U + us + ug + us = 20

ug — Uy = 2u
® ! ! ui +uj +ui +uj +ui =170

o

Y i

ol o
{u1_u3+u5_10 o d {u1+uz+U3—§5
y I

y aF

{ o

U1l + Uy =
6% tim g, d, So. 1;1 + 221+ uz = 155 , tim g, d.
s = 7y -
_ — tim d =18
= 5,u1p = 90, tim d va Sy h) U , tim uy, d.
4Sn = S2n

j) up = 1,uy =5, tim Sy
Cau 4. Cho cip s6 cong (u,) cb cong sai d.
k) ur = =2,d = 3.Tim ug;, Sy Biét rang us + w3 = 80. Tinh tong ctia 15 s6
1) us = 19,ug = 35, S,, = 666, tim wu, hang dau tién ctia cap s6 cong do.

Cau 5. Cho cip s6 cong (u,) cb cong sai d.
Biét usg13 + ug = 1000. Tinh tong ctia 2018 s6

n) us = 5,u1p = 15. Tim ugy vA Sao. hang dau tién ctia cap so cong do.

m) u; =9,u, =49,d =25, tim n.

Dang toan 2. Tim nhiing sb lién tiép ciia cip sd cong
Cau 6. Tim 3 s6 hang lién tiép clia mdt cAp sd cong, biét tdng ciia ching bang 27 va tong cic binh

phuong ctia ching la 293.
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Cau 7. Mot cip s6 cong c6 sd hang biét tong cac s6 hang bang 18, tich ctia s6 hang dau va s6 hang cudi

bang 27. Tim cip s6 cong do.

Cau 8. Tim 3 s6 hang lién tiép clia mot cap s6
cOng gidm, biét téng ciia ching bang 15 va tong

binh phuong ciia chiing bang 83.

Cau 9. Tim 5 s6 hang lién tiép ctia mot cap sb
cong tang, biét téng ctia ching bang 40 va tong

binh phuong ciia chiing bang 480.

Cau 10. Tim 4 s6 hang lién tiép ctia cap sb
cong tang, biét rang tong clia ching bang 10 va

tong binh phuong 30.

Cau 11. Tim 4 s6 hang lién tiép clia cap s6
cong giam, biét rang téng ctia ching bang 16 va

téng binh phuong bang 84.

Cau 12. Tim 4 s6 hang lién tiép cta cap sb
cong gidm, biét rang tong ciia ching bang 34 va
téng binh phuong bang 414.

Cau 13. Tim 4 s6 hang lién tiép clia cap s6
cdng tang, biét rang tong ciia chiing bang 20 va
téng binh phuong bang 280

Cau 14. Cho cap s6 cong —2; x; 6; y. Tinh gid
tri biéu thic P = 23 + y?

Cau 15. Tima dé basb 1 +3a;a>—5;1—a
theo thit tu lap thanh cap s6 cong
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Cau 16. Ba sb z,y, z theo thit tu dé 1ap thanh

mot cap s6 nhan. Ba s6 z, y — 4, z theo thi
Dang toan 3. Bai toan thuc té

Cau 17. Ngudi ta trong cdy theo hinh tam giac
v6i quy luét: 6 hang thit nhat c6 1 cay, hang thit
hai c6 2 cay, hang thit ba ¢6 3 cay,... 6 hang
thit n c6 n cay. Biét da trong hét 4950 cay. Hoi
c6 may hang ?

Cau 18. Trong san van dong cua cau lac bo
Quan Tan Phu, c6 tat ca 30 day ghé, day dau
tién c6 15 ghé, cdc day lién sau nhiéu hon day
trude 4 ghé, hoi san van dong doé cé tat ca bao

nhiéu ghé ?

Cau 19. Mot toa nha hinh thap c6 30 tang va
téng cong c6 1890 phong, cang lén cao thi sb
phong cang gidm, biét rang ctt 2 tang lién tiép
thi hon kém nhau 4 phong. Quy udc rang tang
trét 1a tang s6 1, tiép theo lén 1a tang s6 2, 3,...

Héi tang s6 10 c6 bao nhiéu phong ?

Cau 20. Mot cong ti trach nhiém httu han thuce
hién viéc tra luong cho cac ki su theo phuong
thitc sau: Mttc luong ciia quy lam viéc dau tién
cho cong ti 1a 4,5 tridu dong/quy, va ké tit quy
lam viéc thit hai, mitc luong sé dudc tang thém
0, 3 triéu dong mdi quy. Tinh téng tién luong

nhan dugc sau 3 nam.

Cau 21. Sinh nhéat ban cia An vao ngay 01
thang 5 nam 2019. An mudén mua mot mén qua
sinh nhat cho ban nén quyét dinh bé éng heo
100 dong vao ngay 01 thang 01 nam 2019, sau dé
ctt lién tuc ngay sau hon ngay truéc 100 dong.

tu d6 lap thanh cap s6 nhan. DPong thdi céc s6
z,y — 4, 2 — 9 theo thit tu dé lap thanh cap s6

cong. Tim z, y, z.

Hoi dén ngay sinh nhét ctia ban, An da tich
Ity duge bao nhiéu tién ? (thdi gian bé 6ng heo
tinh tit ngay 01 thang 01 nam 2019 dén ngay 30
thang 4 nam 2019 xem la 121 ngay).

Cau 22. Ba chti quéan tra sita X mudn trang tri
quan cho dep nén quyét dinh thué nhan cong
xay mot bitc tudng gach v6i xi mang (nhu hinh
vé bén dudi), biét hang dudi cuing c6 500 vién,
mdi hang tiép theo déu cé it hon hang trude 1
vién va hang trén cing ¢ 1 vién. Hodi s6 gach
can dung dé hoan thanh bitc tuong trén 14 bao

nhiéu vién gach ?

Cau 23. Trong hoi chg tét Mau Tuat 2018,
mot cong ty stta mudn xép 900 hop sita theo
s6 lugng 1, 3, 5,... tit trén xudng dudi (s6 hop
slta trén moi hang xép tir trén xudéng la cac s6
1é lién tiép). Hang dudi cling c¢6 bao nhiéu hop
stta ?

Cau 24. Mot co sé khoan giéng dua ra dinh
mic gid nhu sau: Gid tit mét khoan dau tién 13
100000 dong va ké tit mét khoan tht hai, gid
mdi mét tang thém 30000 dong so véi gid clia
mét khoan ngay truéc dé. Mot ngudsi mudn ki
hop dong véi co sé khoan giéng nay dé khoan
giéng sau 20 mét ldy nuée dung cho sinh hoat
gia dinh. Ho6i sau khi hoan thanh viéc khoan
giéng, gia dinh d6 phai thanh toan cho co s&

khoan giéng s6 tien bang bao nhiéu ?

Dang toan 4. Chitng minh hoic tinh téng va mot sb bai toan khac

Cau 25. Giai phuong trinh:

a) 1+64+11+16+21+--------- + = 970.
b) 247+ 124174224 ---vn--- + = 245.
o) @+ +(r+d)+@+T7)+-mmeeee + (z +28) = 155
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d) Ce+1)+2c+6)+ 2+ 11)4---vnv-- + (22 4 96) = 10108.
P — =10
Cau 26. Cho cap so cong thoa Uy~ Ug o+ Us .Tinh S = wuy +uqg +ur + - -+ + U1
Ug + Ug = 26
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On tap

Cau 1. Cho cap s6 cong (u,) 6 s6 hang dau u; = 11 va cong sai d = 4. Gid tri ciia ug9 bang

A. 401. B. 403. C. 402. D. 404.
Cau 2. Cho cap s6 cong (uy)co s6 hang dau u; = —2 va cong sai d = 3. Gid tri ctia u,0 bang

A 3. B. 25. C. 28. D. —29.
Cau 3. Cho cap s6 cong (u,) c6 s6 hang dau u; = Zl%’ ug = 26. Cong sai d bang

AU wm el p3
Cau 4. Cho cap so cong (uy,,) c6 so0 hang dau u; = —3, ug = 27. Tim cong sai d.

A 7. B. 5. C. 8. D. 6.

Cau 5. Cho cap sb cong (u,) c6 s6 hang dau u; = 3 va cong sai d = 4. Biét tong n s6 hang dau cta day

(u,) 14 S, = 253. Khi d6 n bang

A. 9. B. 11. C. 12. D. 10.
Cau 6. Cho cip sb cong (u,) c6 sd hang dau u; = 5 va tong ctia 50 s6 hang dau bang 5150. Tim cong
thitc s6 hang téng quét u,

A u,=1+4n. B. u, = hn. C. u,=15+2n. D. u,=2=3n.

Cau 7. Cho cap sb cong (u,) thod man uy = 10 va uy + ug = 26, khi d6 cong sai d bang

A. -3. B. 3. C. 5. D. 6.
Cau 8. Cho cap sb cong (uy) cé us = —15,u30 = 60. Tong ciia 10 s6 hang dau teibn ciia cap s6 cong niy
A. 150. B. 250. C. —125. D. —200.

Cau 9. Biét bén s6 5, z, 15, y theo thtt tu 1ap thanh cip sb cong. Gia tri ciia 3z + 2y bang
A. 50. B. 70. C. 30. D. 80.

Cau 10. Mot cap s6 cong u, cb sd hang dau u; = 2018va cong sai d = —5. Hdi bat dau tit s hang nao

cua cap so c¢ong do thi né nhan gia tri am.

A. 6. B. 3. C. 5. D. 4.
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BAI 4. CAP SO NHAN

A. Ly thuyét

Ly thuyét

1. Dinh nghia
Cép s6 nhan 1a mot day s6 (hitu han ho#ic vo han) ma trong do, ké tit s6 hang thitt hai, mdi s6 hang
déu bang tich ctia sé hang ding ngya truée né véi mot sé6 ¢ khong doéi

S6 ¢ dudc goi 1a cong bdi clia cap s6 nhan

Vi du:
a) 5, 15,175,12%5 .................................................................................
b) 2; 1; G5 QPR TTTTTTTTTTeTTeee e
C) 4y 0, 0y oo e
Q) 2, 2y 2, 2y e et
Luu y:

- Khi ¢ = 1 thi CSN la mot day s6 khong doi.

- Khi ¢ = 0 thi CSN c¢6 dang uq, 0, 0,..., O, ...

- Khi u; = 0 thi v6i moi ¢ cap sb nhan ¢6 dang 0, 0, ..., 0, ...

2. S6 hang tong quat ctia ciAp sb nhan

Up = ur.¢" ", 0> 2.

3. Tinh chéit cac sb hang ctia cip sb nhan

Uk2 = Up—1-Uk+1

Hé qué: ba sb a, b, ¢ theo thit tu 1ap thanh CSN khi va chi khi b* = ac
4. Tong n sb hang dau tién cta cip sb nhan

1_ n
S, = Uy + Uz + ... + Uy = uy. g
1—q

B. BAI TAP

Dang toan 1. Xic dinh cac dai lugng co ban ctia cip sbé nhan
_ =51
Cau 1. Cho cap so nhan thoa s
U2 —|— Ug = 102
a) Tim s6 hang dau va cong boi

b) Héi téng ctia bao nhi¢u s6 hang dau bang 3069 ?

c) S6 12288 1a s6 hang thit may ctia CSN

T6 Toan THPT Nguyén Vin Cit 55



Tai liéu day hoc mén Toan

oy = T2
Cau 2. Cho CSN thod: { "+~ "
Uy — U3 = 144
a) Tim s6 hang dau va cong boi

b) Héi tong ctia bao nhiéu sé hang dau tién

bang 3060 ?
c¢) S6 24576 1a s6 hang thit bao nhiéu ?

Cau 3. Tim so hang dau va cong boi cia cac
CSN

U3+U5:90
UQ—U6:24O

a)

U1+U5:51
ug + ug = 102

) U1+U6:165
C
U3+U4:60
U1+UQ+U3:168
U4+U5+U6:21

UL+ us +us =13
U4+U5+U6:315

Uy + us — ug = 10

U3+U6—U5=20

) Ug + Uy + ug = —42
s U3+U5:20

Dang toan 2. Piéu kién tao thanh CSN

U1+U6:244
U3+U4:36

ul—u3+u5:65
U1+U7:325

us + us + ug = 40

3 {
) {
. u1+U2+U3:135
i)
K) ug + Uy + ug = —42
ug +us = 20, > —1
Cau 4. Tim s6 hang dau va cong bdi clia cic
CSN

Uy + us +uz = 14

Ul'UQ'U3:64

U1+U3:3

,(g>0
2 4az=547 0

uy +uj +ui =21

U+ uUs +us +ug = 15

uj 4+ uj + uj + us =85

U1U5:25
U2 —|—U3—|—U4 =31

|
|
{u1+u2—|—u3:7
|
|

ULU5 + U2UzUy = 12

f) 242
U1—|—U2+U3—|—U4—|—U5:?

Cau 5. Cho ba s6 5z — y, 2x + 3y, * + 2y theo thit tu 14p thanh CSC va ba s6 (y + 1)2, zy+1, (x — 1)2

theo thit tu lap thanh CSN. Tim z, y.
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Cau 6. Cho ba s6 x + 5y, 5z + 2y, 8z + y theo thit tu 1ap thanh CSC va ba s6 (y — 1)2, xy—1, (x + 1)2

theo thit tu lap thanh CSN. Tim z,y.

Cau 7. Ba s6 z, y, z theo thit tu dé 1ap thanh
mot cap s6 nhan. Ba s6 z, y — 4, z theo thit
tu dé 1ap thanh cap s6 nhan. Pong thoi céc sb
x,y —4, z— 9 theo tht tu d6 14p thanh cip s6

cong . Tim z, y, z.

Cau 8. Biét rang a, b, c 1a ba s6 hang lién tiép
cua mot cap so cong va a, b, ¢ la ba so hang lién
tiep ctia mot cap so nhan, dong thdi tong cua

ba s a, b, ¢ bang 30. Hay tim ba sb a, b, ¢

Dang toan 3. Tinh téng va bai toan thuc

Cau 12. Tinh céc tong sau

a) A=14114111+---+111..1

n

b) B=T+TT+ 71T+ +777...7.

n

Cau 13. Trén moét ban ¢ vua kich thuée 8 x 8
ngudi ta dat s6 hat thoc theo cach nhu sau day:
O tht nhat dat mot hat théc, 6 thit hai dit hai
hat théc, cac 6 tiép theo dat s6 hat théc gap
d6i 6 dtng lién ké truée né. Hoi phai t6i thiéu
tlt 6 thit bao nhiéu dé tong s6 hat thoc tit 6 dau
tién dén 6 d6 16n hon 20172018 hat théc.

on

Cau 9. Tim ba s6 hang lién tiép clia cap s6
nhan duong, biét tong ctia chiing bang 7 va tong

nghich ddo cta ching bang T

Cau 10. Tim ba s6 hang lién tiép clia cap s6
nhan duong, biét téng cta ching bang 14 va

téng nghich dao clia ching bang 3

Cau 11. Giita céc s6 160 va 5 hay chén vao bén
s6 nita dé tao thanh moét cap sé nhan. Tim bon

so do.

Cau 14. Mot du khach vao chuong dua ngua
dit cuge, lan dau tién dit 20000 dong, mdi lan
sau tien dit gap déi tien dat lan trude. Ngudi
dé thua 9 lan lién tiép va thang & lan thit 10.
Héi du khach d6 thang hay thua bao nhiéu ?
Cau 15. Cho tam giac ABC can tai dinh A,
biét do dai canh day BC, dudng cao AH va
canh bén AB theo thit tu lap thanh cip sé nhan
v6i cong boi ¢. Hay tim ¢
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Chuong 4

CHUONG 1: PHEP DOI HINH VA PHEP
DONG DANG

BAI 1. MO PAU VE PHEP BIEN HINH

1. Dinh nghia

Phép bién hinh 14 mot quy tic dé tmg véi mdi diém M thude mit phing, ta xdc dinh dude mét diém

duy nhat M’ thuoc mit phing dy. Didm M’ goi 14 4nh ctia diém M qua phép bién hinh dé.

2. Ki hiéu va thuat ngu

o Néu M’ 13 &nh ctia diém M qua F thi ta viét M’ = F(M). Ta n6i phép bién hinh F bién diém
M thanh M.

« Néu H 1a mot hinh nao d6 thi H' = M'|M' = F(M), M € H dudc goi 1a anh ctia H qua F.

Ki hiéu 1a H' = F(H).

3. Phép dd&i hinh
« Phép doi hinh 1a phép bién hinh khong lam thay doi khoang céch gitta hai diém bat ki.
o Phép dai hinh:

+ Bién ba diém thang hang thanh ba diém thang hang va khéng lam thay ddi tht tu ba diém dé.
+ Bién duong thang thanh duong thang.

+ Bién tia thanh tia.

+ Bién doan thing thanh doan thing bang doan thing da cho.

+ Bién tam gidc thanh tam gidc bang tam gidc da cho.

+ Bién dudng tron thanh dudng tron c6 ciing ban kinh véi dudng tron ban dau. Bién géc thanh géc

bang géc ban dau.
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BAI 2. PHEP TINH TIEN

A. LY THUYET

1. Dinh nghia

Trong mét phing cho vecto T.Phép bién hinh bién mdi diém M thanh diém M’ sao cho MM =%
dugc goi 1a phép tinh tién theo vecto .

Phép tinh tién theo vécto v dugc ki hiéu Ty .

Nhu viy: M’ = To(M) & MM =7

2. Tinh chét

« Béo toan khoang cach giita hai diém bat ki.

o Bién mot dudng thang thanh mot dudng thing song song hodc tring véi né.
« Bién mét doan thing thanh mét doan thing bing doan thing da cho.

« Bién mot tam gidc thanh mét tam gidc bang tam gidc da cho.

 Bién mot dudng tron thanh dudng tron cé cling ban kinh

3. Biéu thtc toa d6 ctia phép tinh tién

Trong miit phang toa dé Oxy, goi M’ (zar;yar) 14 anh ctia M (za;ya) qua phép tinh tién theo
Ty = a4+ Ty

vecto U = (a;b). Khi d6 M’ = T,,(M) =
ymr = b+ yum

B. BAI TAP

Dang toan 1. Xic dinh toa d6 ciia mot diém qua phép tinh tién

Cau 1. Trong mit phangOxy, cho ¥ = (2;1), diém M (3;2). Tim toan dé diém A sao cho

a) A=Tyz(M) b) M = T%(A)
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Cau 2. Trong mit phang Ozy, cho ¥ = (1;3), diém M (—1;4). Tim toa d6 A sao cho

Dang toan 2. Xac dinh toa do ciia dudng thé?ing/ dudng cong qua phép tinh tién

Cau 3. Trong mit phing Ozy, cho dudng thing d : 3z + 4y — 5 = 0.Tim 4nh
théng d : 2z — 3y + 12 = 0. Tim 4nh cta d cia d qua phép tinh tién theo Tv6i T =
qua phép tinh tién ¥ = (4; —3). ./4—3), A(0;2), B(2;3)

Cau 7. Trong mit phang Ozxy, cho dudng tron
(C) : (x —4)> + (y + 3)* = 6. Hay tim anh ciia
duong tron (C) qua phép tinh tién T = (3;2).

Cau 4. Trong mit phing Ozy, cho dudng
thdng d : 22 — 3y + 5 = 0.Tim anh ciia d qua
phép tinh tién theo ¥ = (3;2).

Cau 5. Trong mit phing Ozy, cho dudng Cau 8. Trong mit phiang Ozy, cho dudng tron
thaing d : 22 4+ y — 4 = 0.Tim &nh (C): (z —2)°+(y +4)* = 16.. Hay tim anh ctia
cia d qua phép tinh tién theo Tvsi v = duong tron (C) qua phép tinh tién ¥ = (2; —3)

AB, A(3;1), B(~1; o
»A31), B(=1;8) Cau 9. Trong mat phang Oxy, cho dudng tron

Cau 6. Trong mit phang Ozy, cho dudng () : (x+1)*+ (y — 3)° = 25. Hay tim anh clia
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duong tron (C') qua phép tinh tién ¥ = AB véi
A(-1;1), B(1;-2).

Cau 10. Trong mit phang Ozy, cho dudng
tron (C) : 2° +y* — 4o — 6y — 8 = 0.. Hay
tim anh ctia dudng tron (C) qua phép tinh tién
v = (5;—2)

Cau 11. Trong mit phing Ozy cho dudng
thdng d. Hay tim 4nh ctia dudng thing d qua
phép tinh tién theo ¥ trong céc trudng hop sau:
a) d:2x—3y+5=0,7 = (3;2).

b) d:3z—y+2=0,7 = (—4;2)

¢) d:3z+4y—5=0,T = AB, A(0;2), B(2;3)
d)

: r 4+ 3y — 2 = 0,
2ADB, A(~2;3), B(0,2).

d
v

e) d cit Ox, Oy tai A(—1;0),B(0;5) va
v =(2;2).

Cau 12. Trong mit phing toa d6 Owxy, cho
duong tron (C). Hay tim anh cta duong tron
(C) qua phép tinh tién theo ¥ trong cic trudng
hop sau:

b) (C) : (z + 1) + (y — 3 = 25

c) (C) : (¢ + 2+ (y +47 = 09,
T = —CB, B(2;-3),C(—1;5)

d) (C): 2 +y*—4x—6y—8=0,7 = (5, -2).

e) () 2®+9y* —20+4y —4=0,7 = (—2;3)

f) (C) : 2> +y* +62 —2y +6 = 0,
T =3BC, B(1;—2),C(~1; —5).

C. BAI TAP MO RONG

Cau 13. Trong miit phang toa d6 Ozy, cho A(3;5),

(C): (x—2)* + (y +3)° = 25.

B(—=1;1),7 = (=1;2),d : * — 2y +3 = 0,

a) Tim &nh ctia cdc diemA’, B’, theo thit tu 1a 4nh ctia A, B qua phép tinh tién 7.

b) Tim toa d6 diém C sao cho A la anh ctia C' qua phép tinh tién ©.

¢) Tim phuong trinh dudng thang d, duong tron (C”)lan luct 1a &nh ctia d, (C')qua phép tinh tién 7.

Cau 14. Trong mit phang toa dé Ozy, cho tam gidc ABC c¢é anh qua phép tinh tién theo T = (2;5)la
tam gidc A'B'C’ va tam gidc A'B'C’ cé trong tam 1a G’ (—3; 4) biét rang A(—1;6), B(3;4). Tim A", B, C.

Cau 15. Trong mit phing toa dd6 Ozy, cho mot phép tinh tién bién dudng tron (C) thanh duong tron

(C"). Hay xac dinh phép tinh tién d6 trong cdc trudng hop sau:

a) (C): (x+1)°+(y—2°=16 (C"): (x—10*+ (y+5)* =16

b) (C):2x*+y*+22—6y+1=0(C"):2°+y* —4x+2y—4=0.

¢) (O):(x4+m)’+(y—27=5(C):a?+y*+2(m—2)y—6x+12+m? = 0.

Cau 16. Trong mit phang toa d6 Oxy, cho vécto ¥ = (—2;1)va hai duong thang d : 2z — 3y +3 =0 va

dy:2x—3y—5=0

a) Viét phuong trinh ciia duong thang d' 14 anh cta d qua Ty

T Toan THPT Nguyén Vin Cir

62



Tai liéu day hoc mén Toan

b) Tim toa do ctia ¥ cb gid vudng géc véi duong thng d dé d; 1a 4nh cta d qua Ty.
BAI TAP TRAC NGHIEM

Cau 1. Trong mit phang toa Ao Ozy, cho vécto @ = (3; —1). Phép tinh tién theo vécto @ bién diém
M (1;—4) thanh diém

A. M'(4;-5). B. M'(—2;-3). C. M'(3;-4). D. M'(4;5).
Cau 2. Trong mét phang toa do6 Ozy, néu phép tinh tién bién diém A (3;2) thanh diém A’ (2;3) thi né
bién diém B (2;5) thanh diém

A. B'(5;2). B. B'(1;6). C. B'(5;5). D. B'(5;5).
Cau 3. Trong miit phang toa d6 Oxy, cho vécto ¥ = (—1;3). Phép tinh tién theo vecto 7 bién diém
A(3; —3) thanh diém

A. A'(2;-6). B. A'(2;0).. C. A'(4;0). D. A'(-2;0)..
Cau 4. Trong mit phang toa d6 Ozxy, cho diém M(—4;2), biét M 1a dnh ctia M qua phép tinh tién theo
vécto U = (1; —5). Tim toa do diém M.

A. M(-3;5). B. M(3;7). C. M(=5;7). D. M(-5;-3).
Cau 5. Trong miit phing toa d6 Ozy, cho diém M (—5;2) va diém M’(—3;2) 1a anh ciia M qua phép
tinh tién theo vecto ¥. Tim toa dd vecto ¥

A. T =(-2,0). B. U = (0;2). C. U =(-1;0). D. ¥ = (2;0).
Cau 6. Trong miit phang toa d6 Ozy, cho hai diém M(0;2), N(—2;1) va vécto T = (1;2). Phép tinh tién
theo vécto T bién M, N thanh hai diem M’ N', tuong ting. Tinh d6 dai M'N’.

A. M'N' = /5. B. M'N' = V7. C. M'N'=1. D. M'N' =3,
Cau 7. Trong mit phing toa d6 Ozy, cho hinh binh hanh ABCD véi A(1; —4), B(8;2) v giao diém cta
hai dudng chéo AC va BD l1a I(3;—2). Néu T 1a phép tinh tién theo vécto @ bién doan thang AB thanh
doan thang C'D thi vecto U@ c6 toa do 1a

A. (3;12).. B. (5;3).. C. (—3;-2). D. (7;-5).
Cau 8. Trong mit phang toa dé Ozy, cho AABC biét A(2;4), B(5;1),C(—1;—2). Phép tinh tién theo
vecto BC bién AABC thanh AA'B'C’ tuong ting cac diém. Toa do trong tam G’ ctia thanh AA'B'C’ 13

A. G'(—4;-2). B. G'(4;2). C. G'(4;-2). D. G'(—4;4).
Cau 9. Trong mit phiang toa dé6 Ozy, tim phuong trinh duon thing A’ 14 &4nh clia dudng thang A :
x + 2y — 1 = 0 qua phép tinh tién theo vécto ¥ = (1;—1)

A A :x+2y=0. B. A:2x+2y—3=0.

C.A:z4+2y+1=0. D A:z4+2y+2=0..
Cau 10. Trong mét phang toa do Oxy, cho dudng thang A : z + 5y — 1 = 0 va vecto T = (4;2). Khi dé
anh ctia duong thing A qua phép tinh tién theo vects T la

A. z+5y—15=0. B. z+ 5y + 15 = 0..

C.z+5y+6=0. D.—x—-5y+7=0.
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BAI 3. PHEP QUAY

A. LY THUYET

1. Dinh nghia
Cho diém O va géc luong gidc a. Phép bién hinh bién O thanh chinh né, bién médi diém M khic O
thanh diém M’ sao cho OM’ = OM va géc lugng gidc (OM; OM’) bang o duge goi la phép quay

tam O goéc quay .

Di¢m O goi 1a tAm quay, o goi 1a géc quay.
Phép quay tam O géc «, ki hiéu 1a Qo,q)
2. Tinh chét

Phép quay 1a phép bién hinh

« Bio toan khoang cach giita hai diém bat ki.

« Bién mot dudng thang thanh mét duong thing.

« Bién mot doan thzing thanh mot doan thzing bang doan thzzmg da cho.
« Bién mot tam gidc thanh mét tam gidc bang tam gidc da cho.

« Bién mot dudng tron thanh dudng tron cé ciing ban kinh.

3. Phuong phap xac dinh mdt anh qua phép quay

Ty = (xp — a) cos o — —b)sina + a
M (xar; ymr) = Qua)(M) & o = (g ) ) (Gas )
ymr = (xpr —a)sina+ (yy — b) cosa + b

B. BAI TAP

Cau 1. Trong mit phiang Ozy cho diém A(2;3), dudng thing d : 22 — 3y +2 = 0 va dudng tron cé phuong
trinh (O) : 2® +y* — 4z — 4y — 1 =0.

a) Tim &nh clia diém A(2;3) qua phép quay Qo.90°)
b) Viét phuong trinh dudng thang d’ 1a anh ctia d qua phép quay Q(0;90°)

¢) Viét phuong trinh dudng tron (C’) 1a dnh cta (C) qua phép quay Q(o.90%)
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Cau 2. Trong mit phang toa d6 Ozy, cho hai diém A(1;0), B(0; —2) Tim A, B’, 1an luct 14 anh ciia A, B
qua phép quay tam O, gbc quay 90° .

Cau 3. Trong mit phang toa dé Ozy, hiy tim anh clia dudng tron (C') qua phép quay tam O, gbc quay

a , biét

a) (C):(z -2+ (y—1)?%*=1,a=90 e) (C):a?+9y?—4r—-5=0, a=90°
b) (C):2* +y* — 20 +4y—1=0,a = —90°. f) (O): 2 +y*—22+4y=1, a=-90°
¢) (C):a?+(y—12%=1,a =060 g) (O):a®+y*—dx+2y=0, a=—30°
d) (C):2* +y* —4dr+2y=0,a = —30°. h) (O):2®+y*+62+5=0, a=90°

Cau 4. Trong mit phang toa do Ozy, hay tim anh cia dudng thang d qua phép quay tdm O, géc quay

a trong cac truong hop sau:

a) d:z+y—2=0,a=090° e)d:x+y—2=0, a=90°
b) d:x—3y+11=0,a=-90°. f) d:x—3y+11=0, «a=-90°
¢c)d:x—3y+5=0a=60° g) d:x—3y+5=0, a=060%
d) d:2x—y+6=0,a=45°. h) d:2xr—y+6=0, «o=45"
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BAI 4. PHEP VI TU VA PHEP PONG DANG

A. LY THUYET

1. Pinh nghia

Cho diém O ¢6 dinh va mot sd thuc k khong ddi , k # 0. . Phép bién hinh bién mdi diém M thanh
diém M’, sao cho OM’ = k- OM dugc goi 1a phép vi tu tdm O ti s6 k va ki hieu 1& Vi, (O duge

goi la tam vi tu)

2. Tinh chéit

Pinh 1i 1. Néu phép vi tu tam I ti s6 k bién hai diém M va N lan lugt thanh hai diém M’ va N’
thi M'N' = k- MN va M'N' = k- MN.

DPinh 1i 2. Phép vi tu bién ba diém thing hang thanh ba diém thing hang va khéng lam thay déi
thit tu ba diém dé

Hé qua:

Bién duong thing khong qua tAm vi tu thanh dudng thang song song v6i dudng thiang da cho.

Bién dudng thang qua tam vi tu thanh chinh né.

Bién tia thanh tia.

Bién doan thang thanh doan thing ma d¢ dai duge nhan lén véi |k|.

« Bién tam gidc thanh tam gidc dong dang véi ti s6 dong dang 1a |k

Bién goc bang goc ban dau.

Anh cua dudng tron qua phép vi tu

Dinh 1i 3. Phép vi tu ti s6 k& bién mot duong tron (I; R) thanh dudng tron c6 ban kinh R’ = |k| - R.

B. BAI TAP

Dang toan 1. Tim anh citia diém qua phép vi tu
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Cau 1. Trong mit phang Ozy, xét phép vi tu tam O(0; 0 sau
a) Cho A(1;—-1),B(2;3). Tim A" = Vo,5)(A) va B' = V(o) (B) v6i k = —3

b) Cho M'(3; —1) va M" = V(o) (M) véi k = 3. Tim toa do M

Dang toan 2. Tim anh ctia dudng thing qua phép vi tu
Cau 2. Trong mét phang Oxy, cho dudng thang d : 3z + 2y — 6 = 0. Viét phuong trinh duong thang d’
13 anh ctia d qua phép vi tur tam 1(1;2) ti s6 k = —2.

Cau 3. Trong mit phiang Ozy, cho dudng thing d : z — y + 2 = 0. Viét phuong trinh dudng thing d’ 1a
anh ctia d qua phép vi tur tam O ti s6 k = —3.

Cau 4. Trong mit phang Ozy, hiy tim anh ctia dudng thang d trong céc trudng hop
a) Chod: 2z —y+3=0.Tim d = Vo (d) va k =2

b) Chod:3z+42y—6=0. Tim d = V() (d) véi I(1;2) va k = —2

¢) Chod:2x—3y+6=0. Tim d = V(1(d) véi I(2; -1) va k = -2

Dang toan 3. Tim anh ctia dudng tron qua phép vi tu

Cau 5. Trong miit phang Ozy, cho dudng tron (C) : (z — 3)* + (y + 1)> = 9 . Viét phuong trinh ciia
duong tron (C”) 1a 4nh ctia (C') qua phép vi tu tam I(1;2) ti s6 vi tu k = —2

Cau 6. Trong miit phang Ozy, cho dudng tron (C) : (z + 1)*> + (y — 3)> = 2. Viét phuong trinh ciia
duong tron (C”) 1a anh ctia (C') qua phép vi tu tam O tis6 vi tu k =3

Cau 7. Trong miit phing Ozy, cho dudng tron (C) : (z —1)%+ (y+2)? = 5. Viét phuong trinh ctia dudng
tron (C') 13 anh ctia (C) qua phép vi tu tam I(1;2) tis6 vi tu k = —2

Cau 8. Trong mit phang toa do Ozy, hiy tim anh cta dudng tron (C) trong cac trudng hop
a) Cho (C): (z+1)*+ (y—3)> =2. Tim (C") = V(o) ((C)) véi k =3
b) Cho (C): (x—3)*+ (y+1)>=9. Tim (C") = Vs ((C)) v6i M(1;2) va k = —2

¢) Cho (C):2”+ (y—1)>=1. Tim (C") = V) ((C)) v6i M(2;1) va k = 3
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Bai tap tong hop
Cau 9. Trong mét phang toa d6 Ozy, cho diém B(4; —2), dudng thang d : © — y + 2 = 0 va dudng tron
(C): (z+2)*+(y+5)*=9

a) Tim toa d6 diém B, la anh clia B qua phép quay tam O, goc quay 90° va diém B,, biét B 1a anh ciia
B, qua phép tinh tién theo vecto T = (—1;3).

b) Viét phuong trinh (C”) 1a dnh ctia (C') qua phép vi tu tAm O, ti s6 —3.
¢) Viét phuong trinh dudng thing d’ 1a 4nh ctia d qua phép vi tu tam O, ti s6 k = 2

Cau 10. Trong mit phang toa dé6 Ozy, cho dudng thang d : 3z — 4y — 8 = 0 va dudng tron (C) :
24+ —18x 4+ 4y +36=0

a) Tim anh cta d qua phép quay tdm O, goc quay 90°

b) Tim anh ciia dudng trong (C) qua phép ddng dang c6 duge bang cach thuc hién lién tiép phép tinh
tién theo U = (4;3) va phép vi tu tam 1(0;2), k = —2

Cau 11. Trong mét phang toa do Ozy, cho B(—2;3),1(3; —1), duong thang d : 2z +y — 1 = 0 va dudng
tron (C) :2? +y* —2x + 6y — 1 =0

a) Tim anh ctia diém B qua phép doi hinh c6 dude bang cach thue hién phép quay tam O, géc quay 90°
va phép tinh tién theo ¥ = (—1;2).

b) Tim énh ctia dusng théng d qua phép vi tu tAm O, ti s —2.

¢) Tim anh ctia dudng trong (C) qua phép dong dang cé duge bang cach thuc hién lién tiép phép vi tu
tam I, ti s6 3 va phép quay tam O, géc quay 90°
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CHUONG 2: PUONG THANG VA MAT
PHANG TRONG KHONG GIAN

BAI 1. PAI CUONG VE DPUONG THANG VA
MAT PHANG

A. LY THUYET

M3 dau vé hinh hoc khéng gian

Pbi tugng co ban

« Diém: ki hiéu A, B, C, ...

« Dudng thing: ki hiéu a, b, ¢, d, d, ..

« Mit phang: ki hiéu (P); (Q); (); ...
oB
Quan hé co ban: P !

o Thudc: ki hiéu €. Vidu: A€ d, M € (P)

o Chita, nam trong: ki hiéu .C Vidu d C (P),b C ()
Hinh biéu dién ctia mot hinh trong khong gian:

« DPudng thang dugc biéu dién bsi duong thang. Poan thang duge bidu dién béi doan thing.

« Hai duong thing song song (hosic cat nhau) duge biéu dién bsi hai duong thing song song

(ho#ic cit nhau)

« Hai doan thing song song va bing nhau duge bidu dién béi hai doan thang song song hoic va

bang nhau.

« Diing nét vé lién (—) dé biéu dién cho nhitng dudng trong thay va dung nét dit doan (——)
dé biéu dién cho nhitng dudng bi che khut.
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Piéu kién xac dinh mit phing
« Mit phing dudce hoan toan xéc dinh khi biét né di qua ba diém khong thing hang.

« Mit phing duge hoan toan xdc dinh khi biét né di qua mot diém va chita mot dudng thing
khong di qua diém dé.

« Mit phing duoce hoan toan xéc dinh khi biét né chita hai dudng thing cit nhau.

Hinh chép va hinh t& dién

C C
Hinh chép tit gidc c6 day 1a hinh binh hanh Hinh chép ti¥ giac c6 day la hinh thang Hinh chép tir giac

B. BAI TAP

Dang toan 1: Tim giao tuyén ctia hai mit phing

Phuong phap giai

+ Tim hai diém chung phan biét ctia hai mit phang.

+ Dudng thiang ndi hai diém chung dé 13 giao tuyén cta ching.

Can nhé

+ Diém thudc dudng thing, dudng thang ndm trong mit phang, diém thudc mit phang.

Nghia la M € d,d C (P) = M € (P)

+ Véi viée giai hinh trong khéng gian 1 tdp hop nhiéu mit phang, diéu kién dau tién dé hai dudng
thang cit nhau 1a hai duong thing truéc hét phai dong phéng . Khi goi giao diém ctia hai duong

théng can kiém tra hai duong thing d6 dong phing & mit phing nio?

.

Cau 1. Cho tit dien SABC. Goi M, N lan lugt 13 hai diém trén canh AB, BC sao cho M N khong song

song véi AC. Tim giao tuyén clia céc cip mit phang sau:
a) (SMN) va (SAC)
b) SAN va (SCM)

¢) (SMC) va (ADN), v6i D 1a trung diém ctia SB.
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Cau 2. Cho ttt dién SABC. Goi K, M lan lugt
14 hai diém trén canh SA va SC sao cho KM
khoang song song AC. Goi N 1a trung diém ciia

canh BC. Tim giao tuyén ctia

a) (SAN) va (ABM)

b) (SAN) va (BCK)

Cau 3. Cho hinh chop S.ABC. Trén canh SA,
SC lay M, N sao cho MN khodng song song AC.
Goi K 1a trung diém BC. Tim giao tuyén cia
céc cdp mit phing:

a) (MNK) va (ABC).

b) (MNK) va (SAB).

Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD
1a tit gidc 16i. Tim giao tuyén cta:

a) (SAC) va (SBD).

b) (SAB) va (SCD).

c) (SAD) va (SBC).

Cau 5. Cho hinh chop S.ABCD, trong d6 mat
ddy ABCD cé céc cip canh ddi khong song
song. Goi diem M thuoc canh SA. Tim giao

tuyen cua cac cap mat phang:

a) (SAC) vi (SBD).
b) (SAB) va (SCD).
¢) (MBC) va (SAD).

Cau 6. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD
la tit gidc 16i. Trén canh SA ldy diém M. Tim

giao tuyén ciia céc cip mit phing sau dayy:
a) (SAC) va (SBD).
b) (SAB) va (SCD).
¢) (BCM) va (SAD).
d) (CDM) va (SAB).
¢) (BDM) va (SAQ).

Cau 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh
thang véi AB//CD va AB >CD. Liy diem M
nam trén doan BC. Tim giao tuyén clia cic cip

mit phing sau day:
a) (SAC) va (SBD).
b) (SAB) va (SCD).

¢) (SAM) va (SBD).
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d) (SDM) va (SAB).

Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD
13 hinh binh hanh tam O. Lay diém M trén canh
SA, trung diém CD 13 N. Tim giao tuyén cta

cdc cdp mit phing sau day:
a) (SAC) va (SBD).

b) (SAC) va (SBD).

¢) (BMN)vA(SACQ).

d) (MCD) va (SBD).

e) (MCD) va (SAB).

Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD
14 hinh binh hanh. Goi M, N, P lan lugt 1a trung
diém céc canh BC, CD, SA. Tim giao tuyén ciia

cdc cdp mit phing sau day:
a) (SAC) va (SBD).
b) (MNP) va (SAB).
¢) (MNP) va (SAD).
d) (MNP) va (SBC).
e) (MNP) va (SCD).

Cau 10. Cho hinh chép S.ABC. Trén canh SA,
SC lay M, N sao cho MN khodng song song AC.
Goi O 1a diém nam mién trong ciia tam gidc
ABC. Tim giao tuyén cua:

a) (MNO) va (ABQ).

b) (MNO) va (SAB).

c) (SMO) va (SBC).
d) (ONC) va (SAB).

Cau 11. Cho tt diétn ABCD c¢6 M nam trén
canh AB, N nam trén canh AD théa MB =
2MA, AN =2ND. Goi P la diém thudc mién

trong ctia tam gidac BCD. Tim giao tuyén gitta:
a) (CMN)va(BCD).

b) (MNP) va (SAD).

c) (MNP) va (ABC).

Cau 12. Cho ttt dién SABC. Lay diém E, F 1an
llwot trén doan SA, SB sao cho EF khong song
song v6i AB. Goi G la trong tdm cua tam giac

ABC. Hay tim giao tuyén gitta hai mit phing:
a) (EFG) va (ABC).
b) (EFG) va (SBC).
¢) (EFG) va (SGC).

Cau 13. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la ti
gidc 16i. Hai diém G, H lan lugt 13 trong tam
ctia ASAB va ASCD. Tim giao tuyén ctia céc

cdp mit phing sau day:
a) (SGH) va (ABCD).
b) (SAC) va (SGH).

¢) (SAC) va (BGH).

d) (SCD) va (BGH).
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Dang toan 2. Tim giao diém ctia dudng thing d va mit phing (o)

Phuong phap giai

Néu duong thing d cit dudng thang d’ (d,d dong phang )
va d' C (a) thi giao diém clia d va () chinh la giao diém I
cia d va d'.

Néu khong c6 giao diém nhu thé thi ta sé lam theo cac bude

sau:

« Budc 1: Tim mit phang phu (3) thoa 3 diéu kién . \6\

+ Chita dudng thing d.

+ C6 1 diém chung véi (o) /
+ Cang 16n cang tot

« Bu6c 2: Tim giao tuyén u ctia (o) va (3).

e Bu6c 3: Trong (8) goi I = d N u. Khi dé
I'euucC
we @ L gn
Ied

Cau 14. Cho tit dién S.ABC ¢6 M 1a diém nam trén tia dbi ctia tia SA, O 13 diém thudc mién trong cia
AABC. Hay

a) Giao diém ctia duong thang BC va (SOA).

b) Giao diém ciia dudng thang MO va (SBC ).
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Cau 15. Cho tit dién SABC cé hai diém M, N
lan luot thudc hai canh SA, SB va O la diém
nam trong tam gidc ABC . Hay tim

a) Giao diém ctia duong thang AB va (SOC ).
b) Giao diém ciia dudng thang MN va (SOC ).
¢) Giao diém ctia dudng thang SO va (CMN ).

Cau 16. Cho hinh chép S.ABC. Trén canh SA
lay M sao cho SA = 3SM, trén canh SC lay diém
N sao cho SC =2SN. Diém P thuoc canh AB.
Hay tim

a) Giao diém ciia dudng thang MN va (ABC ).
b) Giao diém cita dudng thang BC va (MNP).

Cau 17. Cho tt dienABCD. Trén AC va AD
lan luot 1dy cac diém M, N sao cho MN khong
song song v6i CD. Goi P la diém thudc mién

trong cia tam giac BCD. Hay tim
a) Giao diém ctia duong thang MN va (BCD).
b) Giao diém ctia duong thang AP va (BMN ).

Cau 18. Cho hinh chép S.ABCD v6i ABCD la
hinh binh hanh. Goi M la diém lay trén canh
SB, N 1 diém thudc mién trong clia tam gidc
SCD. Hay tim ctia

a) Puong thang MN va (ABCD).
b) Puong thang SC va (MAN ).

c¢) Puong thang SD va (MAN ).

d) Puong thang SA va (CMN ).

Cau 19. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day hinh
binh hanh tdm O ¢6 G la trong tam tam giac
SAB. Tim:

a) Giao tuyén ctia (SGC ) va (ABCD).

b) Giao diém ciia duong thang AD va (SGC ).
¢) Giao diém ciia dudng thang SO va (GCD).
d) Giao diém ciia duong thang SD va (BCG).

Cau 20. VD Cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD 13 hinh binh hanh, M 1a trung diém ciia
SD.

a) Tim VI = BM N (SAC) . Ching minh
BI =2IM

b) Tim £ = SAN (BCM). Ching minh E la

trung diém ctia SA

Cau 21. Cho t dien ABCD. Goi I va J lan
lluotla trung diém cta AC va BC. Trén canh
BD liy diém K sao cho BK = 2KD.

a) Tim giao diém E ciia duong thing CD va
(IJK). Chitng minh: DE = DC .

b) Tim giao diém F ciia AD véi (IJK). Chimg
minh: FA =2FD va FK =I1J.

¢) Goi M va N lahai diém bat ki 1an lugt nam
trén hai canh AB va CD. Tim giao diém ciia

MN véi (LJK).
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Dang toan 3. Tim thiét dién ctia hinh (H) khi cit béi mit phing ()

Phuong phap

Ta tim cdc doan giao tuyén néi tiép nhau ciia mat phing (a)v6i cac miat cia hinh chép cho dén khi

khép kin thanh mot da gide phang. Da gidc d6 1a thiét dién can tim va cdc doan giao tuyén chinh

la cac canh cta thiet dién.

Cau 22. Cho ttt dién ABCD. Trén cac doan
CA, CB, BD cho lan lugt cac diem M, N, P sao
cho MN khéng song song v6i AB. Goi («) la
mit phang x4c dinh béi ba diém M, N, P. Dung
thiét dién tao bdi (a) va ttt dien ABCD.

Cau 23. Cho hinh chép S.ABC. Trén canh SA,
SB lan lugt 1dy M, N sao cho MN khong song
song v6i AB. Goi P 1a diém thudc mién trong
tam gidc ABC. Xéc dinh thiét dién khi cat hinh
chop béi (M NP)

Cau 24. Cho tit dien SABC. Goi K, N lan luot
la trung diém SA, BC va M la diém thudc doan
SC sao cho 3SM = 2MC'. Tim thiét dién cia
(KMN ) v6i hinh chép.

Cau 25. Cho tit dién ABCD. Trén AB lay
diém M. Piém N trén BC théa BN = 2NC,
P la trung diem CD. Xéc dinh thiét dién khi
cat bai (MNP).

Cau 26. Cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD la hinh thang ddy 16n AD. Ly M trén
canh SB. Tim thiét dién cat bdi (AMD).

Cau 27. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day
ABCD Ia hinh binh hanh. Goi M, N, P la cac
diém 1an lugt trén céc canh CB, CD, SA. Tim
thiét dién ctia hinh chép véi (MNP).

Cau 28. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day
ABCD la hinh thang day 16n AD. Goi H, K 1a
trung diém ctia SB va AB, M 1a diém lay trong

hinh thang ABCD sao cho duong thang KM cit
hai duong thang AD, CD. Tim thiét dién cia
hinh chép véi (HKM ).

Cau 29. VD Cho t dién SABC. Trén cac
canh SA, SB, SC lan luot 1y céc diém M, N, P
sao cho MN cat AB tai I, NP cat BC tai J va
MP cét AC tai K. Chimg minh ba diém I, J, K
thang hang.

Cau 30. VD Cho tt dién ABCD c¢6 G la trong
tam tam gidc BCD. Goi M, N, P lan lugt la
trung diém ctia céc canh AB, BC, CD.

a) Xdc dinh giao tuyén ctia (ADN ) va (ABP ).

b) Goi I = AGNMP va J=CMNAN. Chimg
minh D, I, J thing

Cau 31. VD Cho hinh chép S.ABCD c¢6 AB
khong song song CD. Goi M 1a trung diém SC
va O 1a giao diém AC véi BD.

a) Tim giao diém N ctia SD véi (MAB).

b) Chimg minh rang ba duong thing SO, AM,
BN dong quy.

Cau 32. VD Cho hinh chép S.ABCD c¢6 dédy
ABCD la t1t gidc 16i.Lay M trén canhSC.Goi N
13 giao diém ctia SB va (ADM).Goi O la giao
diém AC va BD. Chting minh rang SO, AM,
DN dong qui.
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BAI 2. HAI PUONG THANG SONG SONG

A. LY THUYET

Vi tri twong dbi ctia hai dudng thing phan biét

Cho hai duong thing phan biét a va b.

=

DPinh nghia

a

e

« Hai duong thing dude goi 1a ddng phang néu ching cling nim trong mot mit phang
« Hai duong thing dudc goi 1a chéo nhau néu ching khong doéng phéng.

« Hai duong thing dudc goi 1 song song néu ching ddng phang va khong c¢é diém chung.

Tinh chit hai dudng thing song song

Tinh chit 1 Trong khong gian, di qua mot diém khong nim trén dudng thing cho trude, ¢6 mot
va chi mot dudng song song véi dudng thing da cho.

Tinh chéit 2 (Pinh Iy vé giao tuyén cia ba mét phiang) Néu ba miit phang phan biét déi mot cit
nhau theo ba giao tuyén phan biét thi ba giao tuyén ay hodc dong quy hodc do6i mot song song véi

nhau.
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Hé qua
Néu hai mit phang phan biét lan lugt chita hai dudng thing song song thi giao tuyén ciia chiing (

néu cé) cling song song véi hai dudng thang d6 hodc tring véi mét trong hai dudng thing dé.

0] gin OF

Tinh chit 3. ai dudng thin phan biét cling song song véi duong thing thi ba thi song song véi

nhau.

B. BAI TAP

Dang toan 1. Chimg minh hai dudng thing song song

Phuong phap giai

Céch 1. Chiting minh hai dudng thing a, b dong phang rdi diing céc dinh If trong hinh hoc phing, ching
han dinh li dusng trung binh, dinh 1y ddo Thalets, dé chi ra a//b

Céch 2. Chimg minh hai dudng thing dé ciing song song véi dudng thang thit ba. Cu thé | chimg minh
c|la
= allb
c|lb
Cach 3. Ap dung dinh li vé giao tuyén ctia ba mat phang va hé qué ctia né. Ching han, chimg minh
bllc allbllc

bC (a),cC(f)= | a=b
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Cau 1. Cho ttt dien ABCD c6 I,.J lan lugt 1 trong tAm tam gidac ABC va ABD. Chtmg minh 1.J//CD.

Cau 2. Cho ttt dién ABCD. Goi M, N, P,Q, R, S lan lugt 1a trung diém ctia AB,CD, BC, AD, AC, BD.
Chimg minh M NPQ 1a hinh binh hanh. T d6 suy ra ba doan thing M N, PQ, RS cit nhau tai trung

diéem G ctia moi doan

Cau 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh tdm O. Goi M, N 1a trung diém cta
SA,SD . Chting minh:

a) MN//AD va MN//BC
b) MO//SC va NO//SB

Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh binh hanh tdAm O. Goi M, N lan lugt 1a trung
diém ctia AB, AD. Goi I.J, G lan ludt 1a trong tam ciia cic tam gidc SAB, SAD, AOD. Chimg minh rang

a) 1J//MN
b) IJ//BD va G.J//SO

Cau 5. (VD) Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh cht nhat tam O. Goi G la trong tdm tam
gidc SAD va E 1a diém trén canh DC sao cho DC = 3DE, I 1a trung diém AD.

a) Tim giao diém P ctia [E va (SBC).
b) Chiing minh GE//SP

Cau 6. Cho hinh chép S.ABCD cé ddy ABCD 14 hinh thang, canh déy 16n AB v6i AB = 2CD, AC cat
BD tai O. Goi G 1a trong tdm ctia tam gidgc SBC va M 1 trung diém ciia SC.

a) Tim giao diém dudng thing SB va (ADM)

b) Chtmg minh GO//M D
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Dang toan 2. Giao tuyén song song

Phuong phap

D¢ tim giao tuyén clia hai mit phang (a) va (8) c6 chita hai duong thang song song lan lugt nim

trong hai mit phéng, ta lam nhu sau:
A€ ()N (B)
Ta c6: { allb = (a) N (B) = Ax v6i Axl|al|b

aC (a),bC (P)

Cau 7. Cho hinh chép S.ABCD cé ddy ABC D 1a hinh binh hanh. Piém M thudc canh SA. Piém E, F

1an luot 13 trung diém ciia AB va BC. Tim giao tuyén gitta cdc cdp mit phing sau:

Cau 8. Cho hinh chép SABCD c6 day la hinh binh hanh. Goi G 1a trong tam ctia tam gidc SAD.
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a) Tim giao tuyén ctia (SAB) va (SCD)
b) Tim giao diém ciia dudng thang SD va mit phang (GBC).

Cau 9. Cho hinh chép S.ABCD cé day 14 ABCD la hinh thang, ddy 16n AB. Goi M la trung diém ctia
SC.

a) Tim giao tuyén ctia (SAC) va (SBD).
b) Tim giao diém ctia duong thang SB va (MAD)

Cau 10. Cho hinh chép SABCD cé day 1a hinh binh hanh tam O, M 1a trung diem SC, I 1a trung diém
cta SM, J 1a trung diém ctia AO va N thudc canh AD sao cho ND = 3N A.

a) Tim giao tuyén ctia (SAC) va (SBD).
b) Tim giao tuyén ctia (SAD) va (SBC).
¢) Chtng minh 1.J//SA.

d) Chting minh NJ//AB.

Cau 11. Cho hinh chép SABCD c¢6 ddy ABCD la hinh binh hanh. Goi G la trong tam cua tam giac
SBC va E 13 mot diém ndm trén doan thang BD sao cho BE = 3BD.

a) Tim giao tuyén ctia (SAB) va (SCD).
b) Tim giao tuyén ciia (SAC) va (SBC).
¢) Tim giao diém ctia duong thang SB va (ADG).

d) Chiing minh GE//SA.
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BAI 3. PUONG THANG SONG SONG MAT
PHANG

A. LY THUYET

Vi tri twong dbi cia dudng thing va mit phing

Cho dudng thang d va mit phang (P). Cé ba truong hop xay ra:
« Dudng thing d va (P) ¢6 2 diém chung phan biét = d C (P)
o Dudng thang d v (P) ¢6 1 diém chung duy nhiat = dN (P) = A

« Dudng thang d va (P) khong c¢6 diém chung = d||(P)

d \d
A~ 4 v

Hinh 1 Hinh 2 Hinh 3

2. Cac dinh li

Pinh 1i 1 Néu duong thang d khéng nim trong mit phang (o) va d song song véi dudng thang d’

nam trong () thi d song song véi (a).

Pinh 1i 2 Cho dudng thang a song song v6i mit phiang (o). Néu mét phang (5) chita a va cit (a)
theo giao tuyén b thi b song song véi ().

Pinh 1i 3 Cho hai dudng thang chéo nhau. C6 duy nhit mot mat phing chita duong thing niy va
song song véi dudng thang kia.

B. BAI TAP

Dang toan 1. Chimg minh dudng thing d song song v&i mit phing (P)

Phuong phap giai
d||d
Dé chimg minh d//(P), ta can { d’' c (P) = d||(P)

d & (P)

T Toan THPT Nguyén Vin Cir 81



Tai liéu day hoc mén Toan

Cau 1. Cho ttt diéen ABCD. Goi M va N lan luct 1 trong tAm ctia tam gidc ACD va BCD. Chimg

minh rang M N song song véi (ABC) va (ABD)

Cau 2. Cho hinh chép SABCD c6 ddy ABCD
13 hinh binh hanh. Goi M, N lan ludgt 1 trung

diém ctia céc canh AB va CD.
a) Chtmg minh: MN//(SBC)va MN//(SAD).

b) Goi E la trung diém ctia SA. Chimg minh:
SB//(MNE) va SC//(MNE).

Cau 3. Cho tt dién ABCD c¢6 G la trong
tam cia tam gidc ABD. Trén doan BC lay
diém M sao cho MN = 2M(C. Chimg minh
MG//(ACD).

Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi
M, N, P lan luot 1a trung diém ctia cdc canh
SD,CD, BC.

a) Chting minh duong thang OM song song véi
céc mit phang (SAB), (SBC).

b) Chimg minh dudng thang SP song song véi
céc mit phang (OMN).

Cau 5. Cho hinh chop tu gidc SABCD. Goi
M, N lan luot 1a trung diém ctia SA va SC.
Chiing minh M N//(ABCD,).

Cau 6. Cho hinh chop SABCD cé day ABC'D
la hinh binh hanh, M,N trén SA,SB sao

SM SN 1 , :
cho A - S8 — 3 Chiing minh
MN//(ABCD).

Cau 7. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day
ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N
lan luot 13 trung diém SA, SD. Chimg minh:

a) BC//(SAD) vi AD//(SBC).
b) MN//ABCD) va MN//(SBC).

¢) MO//(SCD) va NO//(SBC).
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Cau 8. Cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD la hinh chtt nhat tdm O. Goi G 1a trong
tam tam gidgc SAD va E 1a diém trén canh DC
sao cho DC = 3DE, I 1a trung diém AD.

a) Ching minh OI//(SAB) va OI//(SCD).

b) Tim giao diém P ctia I[E va (SBC). Chiing
minh GE//(SBC).

Cau 9. (VD) Cho hinh chép SABCD cé day
ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N, P lan lugt
la trung diém ctia AB,CD, SA.

a) Ching minh MN//(SAD)va SB//(MNP).

b) Goi G, I la trong tam ctia tam gidac ABC' va
SBC. Chitg minh GI//(SAB).

Cau 10. (VD) Cho hinh chép SABCD cé day
ABCD la hinh thang day lén AB v6i AB =
2CD. Goi O 1a giao diém cia AC va BD, I
13 trung diém ctia SA, G 13 trong tAm ciia tam
gidc SBC va E 1a mot diém trén canh SD sao
cho 3SFE =25D.

a) Chtng minh DI//(SBC).
b) Chimg minh GO//(SCD).

¢) Chtng minh SB//(ACE).

Dang toin 2. Tim thiét dién song song véi mot dudng thing

Phuong phap giai

M e (o) N (B)

d C (B)

.

D& tim thiét dién ctia mit phing (o) di qua mot diém va song song véi hai dudng thing chéo nhau

hodc («) chita mot dudng théng song song véi mot duong thang, thudng st dung tinh chit sau:

d||(«) = ()N (B) =a, v6i a||d(M € a)

J

Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD, ddy ABCD la hinh thang, day 16n AB. Goi O la giao diém ctia AC

va BD; E, K lan luot 1a trung diém BC, SC.

a) Ching minh: FK//(SAB).

b) Goi mit phiang (P) qua O va song song véi BC' va SA. Tim thiét dién cit ctia hinh chép S.ABCD véi

mit phang (P).
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Cau 12. Cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD 13 hinh binh hanh, O 1a giao di¢m ctia
AC va BD, M 1a trung diém SA.

a) Ching minh: OM||(SCD).

b) Goi () la mit phang di qua M, dong thoi
song song véi SC va, AD. Tim thiét dién clia
mit phang («) v6i hinh chép S.ABCD.

Céau 13. Cho tt dien ABCD. Goi I, J lan lugt
1a trung diém cta AB va CD, M la mot diém
trén doan 1J. Goi (P) 14 mét phang qua M song
song v6i AB va CD.

a) Tim giao tuyén ciia mit phing (P) va
(ICD).

b) Xéc dinh thiét dién cta t@ dién v6i mit
phang (P). Thiét dién 1a hinh gi ?

Cau 14. Cho hinh chop S.ABCD. Goi M, N
thudc canh AB,CD. Goi (a) 1a mit phang qua
MN va song song SA.

a) Tim thiét dién ctia (o) va hinh chép.

b) Tim diéu kién ctia M, N dé thiét dién 1a hinh
thang.

Cau 15. Cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD la hinh binh hanh tdm O. Goi K va
J lan lugt 13 trong tAm clia céc tam gidc ABC
va SBC.

a) Chting minh: KJ|(SAB).

b) Goi (P) 1a mét phang chita K J va song song
v6i AD. Tim thiét dién ctia hinh chép cat béi
miit phang (P).

ON TAP GIAO TUYEN + GIAO PIEM + SONG SONG + THIET DIEN

Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD 1a hinh binh hanh tdam O. Goi M, N lan
luot 1a trung diém SA, SD. Chitng minh rang:

a) BC//(SAD)
b) AD//(SBC)
¢) MN//(ABCD)

d) MN//(SBC)

e) MO//(SCD).
f) NO//(SBO).

Cau 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD la hinh cht nhat. Goi G la trong tam
tam gidc SAD va F la diém trén canh DC sao
cho DC = 3DE, I 1a trung diém AD.

a) Ching minh: OI||(SAB) va OI||(SCD).
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b) Tim giao diém P ctia IE va (SBC). Chiing
minh: GE||(SBC).

Cau 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD 1a hinh binh hanh. Goi M, N lan luot
1a trung diém ctia AB va CD.

a) Ching minh: MN||(SBC) va MN||(SAD).

b) Goi P la di¢m trén canh SA. Chimg minh:
SB|[(MNP) va SC||(MNP).

c) Goi G, I la trong tam ctia tam gidc ABC va
SBC'. Chtng minh: GI||(SAB).

Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day
ABCD la hinh thang ddy 16n AB, v6i AB =
2CD. Goi O la giao diém cta AC va BD, I 1a
trung diém ctia SA, G 1a trong tAm clia tam gidc
SBC va E 1a mot diém trén canh SD sao cho
3SE = 25D. Chitng minh:

a) DI//(SBO).
b) GO//(SCD).
¢) SB//(ACE).

Cau 5. Cho tt dién ABC'D c¢6 G la trong tam
ctia tam gidc ABD va I la diém trén canh
BC sao cho BI = 2IC. Chiing minh rang:
IG||[(ACD,).

Cau 6. Cho ttt dien ABCD. Goi G, P lan luot
la trong tam ctia cac tam giac ACD va ABC.
Chimg minh rang: GP||(ABC) va GP|(ABD).
Cau 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD la hinh binh hanh, O la giao di¢m ciia
AC va BD, M 1a trung diém SA.

a) Chtmg minh: OM||(SCD).

b) Goi () la mit phang di qua M, dong thoi
song song v6i SC va AD. Tim thiét dién clia
miit phang () v6i hinh chép S.ABCD.

Cau 8. (VD) Cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD la hinh thang ddy 16n AB. Goi M la
trung diém C'D, (a) 14 mit phing qua M, dong
thoi song song v6i SA va BC. Tim thiét dién
clia (o) v6i hinh chép S.ABCD. Thiét dién 1a
hinh g1 ?

Cau 9. (VD) Cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi G la

trong tam ASAB, trén AD lay diém F sao cho
AD = 3AE. Goi M la trung diém AB.

a) Chting minh: EG||(SCD,).

b) Puong thing qua E song song AB c&t MC
tai F'. Ching minh: GF||(SCD).

¢) Goi I la diém thudc canh C'D sao cho CI =
2ID. Chiing minh: GO||(SAI).

Cau 10. (VD) Cho hinh chép S.ABCD c6
ddy ABCD la hinh binh hanh. Goi M, N lan
luot 1a trung diém ctia BC,CD.

a) Tim giao tuyén ctia (SM D) va (SAB).
b) Tim giao tuyén ctia (SMN) va (SBD).

c¢) Goi H la diém trén canh SA sao cho HA =
2HS. Tim giao diém K ctia M H va (SBD).
Tinh ti sb:

KM
d) Goi G 1a giao diém ctia BN va DM. Chiing
minh: HG||(SBC).

Cau 11. (VD) Cho hinh chép S.ABCD c6
day ABCD la hinh thang v6i AD la day 16n
va AD = 2BC. Goi O 1a giao di¢m ctia AC va
BD, G trong tdm cua tam giac SCD.

a) Ching minh: OG||(SBC).

b) Goi M la trung diém ctia canh SD. Chiing
minh: CM||(SAB).
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c¢) Gia sit diém I trén doan SC sao cho 25C = d) Xéc dinh giao diém K ciia BG va mit phang
. KB
3SI. Ching minh: SA||(BID). (SAC). Tinh ti so: ek
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BAI 4. HAI MAT PHANG SONG SONG

A. LY THUYET

Vi tri tuong dbi ctia hai mit phing phan biét

Cho hai mét phang phan biét (P) va (Q). C6 hai truong hop xay ra:

A
\) /Q<
Pinh nghia. Hai mit phing duge goi 1a song song néu ching khong ¢ diém chung.

Céc dinh li

Pinh 1i 1. Néu mit phing (o) chita hai duong thang cit nhau a,b va a,b cliing song song véi mét

phang () thi («) song song véi (5).

Pinh li 2. Qua mot didm ndm ngodi mot mit ph8ang3 cho trude c¢6 mot va chi moét mat phing

song song voi mit phing da cho Pinh 1i 3 Cho hai mit phing song song. Néu mét mit phing cit

mit phing nay thi ciing cit mit phing kia va hai giao tuyén song song véi nhau

B. BAI TAP

Chitng minh hai mit phing song song

Phuong phap giai Ching minh hai mit phang song song (P)//(Q). Ta chting minh m#t phang
(P) ¢6 hai duong thang CAT NHAU va lan ludt song song véi mit phing (Q).

al[(Q)
i )
u the dé chimg minh (P)//(Q), ta can chi ra = (P)||(Q)
a,b C (P)
anNb=A

Cau 1. Cho hinh chép S.ABCD véi day ABCD la hinh thang ma AD|BC va AD = 2BC. Goi M, N
lan lugt 14 trung diém ctia SA va AD. Chitng minh: (BM N)||(SCD).
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Cau 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD la hinh binh hanh tdm O, goi M, N lan
luot 1a trung diém cta SA, SD. Chiing minh
(OMN)|[(SBC).

Cau 3. Cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N
lan lugt 1a trung diém ciia SA va C'D. Chimg
minh hai mit phang (MNO) va (SBC) song
song.

Cau 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 déy la
mot hinh binh hanh. Goi A’, B',C’, D' 1an luct
la trung diém cla cic canh SA,SB,SC,SD.
Chimg minh rang (A'C'D’) ||(ABCD).

Cau 5.

Cau 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD la hinh binh hanh tdm O. Goi M, N, P
lan luot 1a trung diém SA,SB,SD va K, I 1a
trung di¢m ctia BC, OM.

a) Ching minh: (OMN)|(SCD).
b) Chting minh: (PMN)|[(ABCD).

¢) Chtmg minh: KI|[(SCD,).

Cau 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD la hinh binh hanh tam O. Goi M, N
lan luot 1a trung diém ciia SA, SD.

a) Chtmg minh: (OMN)||(SBC).

b) Goi P,Q,R lan lugt la trung diém cia
AB,ON, SB. Chiing minh: PQ||(SBC).

¢) Chtmg minh: (MOR)|(SCD).

Cau 8. Cho hai hinh binh hanh ABCD va
ABEF ¢6 chung canh AB va khéng dong phing
Goi I,J,K lan lugt 1a trung diém céc canh
AB,CD, EF. Ching minh:

a) Chtng minh: (ADF)||(BCE).
b) Chiing minh: (DIK)|(JBE).

Cau 9. VD Cho hinh chép S.ABCD cb
ddy ABCD 1a hinh binh hanh tam O.
Goi M,N,P,E lan lugt la trung diém
SA,BC,CD,SC va I trén canh SA théa Al =
318S.

a) Tim giao tuyén ctia (SAD) va (MOP).
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b) Tim K = IEN (ABC),H = BC N (EIM) c) Goi G 1A trong tam ASBC. Tim thiét dién
va k v6i CH = k.CB. hinh chép S.ABC bi cat bsi (IMG).

Tim giao tuyén ctia mit phang (o) v6i mit phang (3) biét (a) qua diém A; song song

v6i mit phiang (v)

Phuong phap giai

St dung tinh chat (7)

Cau 10. Cho hinh chép S.ABCD déy ABCD la hinh binh hanh tdm H. Mit phang (P) di qua H va

song song v6i (SAB). Tim giao tuyén clia
a) Mit phang (P) va mit phang (ABCD).
b) Mt phang (P) va mit phang (SBC).

Cau 11. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD la hinh binh hanh. Goi M 1a diém bat ky trén AB. Goi

(o) 1a mit phing qua M va song song véi (SBC). Tim giao tuyén ciia (a) v6i cit mét ciia hinh chép.
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ON TAP CHUONG

Cau 12. Cho tit diéen ABCD. Goi M, N lan
luot 1a trung diém ctia AC, BC. Trén doan BD
lay diém P sao cho BP = 3PD.

a) Tim giao diém ctia C'D v6i mit phang

(MNP)

b) Tim giao tuyén ctia hai mat ABD) v
(MNP)

Cau 13. Cho tttdién ABCD . Goi I, J lan luot
1a trung diém ctia BC va BD, E la mot diém

thudoc canh AD
a) Xéc dinh thiét dién cta ti dién v6i (IJE)

b) Tim vi trf ctia diém E sao cho thiét dién 1a

hinh binh hanh

c¢) Tim diéu kién cta tt dien ABCD va vi tri
cta diém E trén AD sao cho thiét dién la

hinh thoi.

Cau 14. Cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD 1a hinh binh hanh. Piém M nam trén
canh SB sao cho SM = 2MB. Goi G la trong

tam cla tam giac SCD.

a) Tim giao tuyén ctia hai mit phang (SAD)
va (SBC).

b) Chiting minh dudng thang MG song song v6i
miit phang (ABCD).

¢) Xac dinh thiét dién ctia hinh chép S.ABCD
cat boi mit phang (a), biét rang (a) chia
dudng thang MG va song song véi duong
thing SA.

Cau 15. Cho bén diém A, B, C, D khong dong
phing. Goi M, N lan lugt 1a trung diém cia
AC va BC. Trén doan BD lay diém P sao cho
BP =2PD.

a) Tim giao diém ciia dudng théng C'D v6i mit
phang (MNP).

b) Tim giao tuyén ciia hai mit phiang (MNP)
va (ACD,).
Cau 16. Cho bdn diém A, B, C, D khong dong

phéng. Goi I, K 1an lugt 1 trung diém ctia hai
doan AD va BC.

a) Tim giao tuyén ciia hai mit phang (IBC)

va (KAD).

b) Goi M, N lan lugt 1a hai diém ldy trén hai
doan AB va AC. Tim giao tuyén ctia hai mét

phang (IBC) va (DMN).

Cau 17. Cho hinh thang ABCD c6 day 16n
AB va diém S khong thudc mit phang
(ABCD). Trén canh SD lay diém M.

a) Tim cac giao tuyén: (SAC) N (SDB) va
(SAD) N (SBC).

b) Tim céc giao tuyén: (SAD) N (BCM) va
(SAC) N (BCM).

Cau 18. Cho hinh chép S.ABCD day la hinh
thang (AB//CD). Goi I = ADNBC. Lay di¢m
M thuoc canh SC sao cho M # S va M # C.
Tim :

a) (SAC)N (SBD)
b) (SAD) N (SBC)

¢) (ADM) N (SBC).
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Cau 19. Cho ttt dién ABCD, lay M, N lan
luot thuoc AB va AC sao cho M N khong song
song BC'. H 1a mot diém tuy y thudc mien trong
ABCD.

a) BCN(ADH)
b) MN N (BCD)
c) MNN(ADH)
d) AHN(DMN)
Cau 20. Cho hinh chép S.ABCD day la
hinh thang (AD//BC). Goi E,F lan lugt
la trong tam ASAB va ASDC. Ching

minh EF song song cA ba mit phing
(ABCD),(SBC),(SAD).

Cau 21. Cho hinh chép S ABCD c6 day
la  hinh binh hanh ABCD tam O. Goi
M,N,P,Q,R lan lugt 1a trung diém ctia cic
doan SA,SD,AB,ON, SB. Chiing minh:

a) (OMN)//(SBC)
b) PQ//(SBC);
¢) (MOR)//(SCD)

Cau 22. Cho hinh chép S ABCD c6 day
ABCD la hinh binh hanh tdm O. Goi M, N
lan lugt 13 trung diém cta SA,SD. Goi H 1a
trung diém ctia OM. Chting minh:

a) (OMN)//(SBC).
b) HN//(SBC).

Cau 23. Cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD la hinh binh hanh, goi G la trong tam
cla tam gidc SAB: I 13 trung diém cia AB.

a) Tim giao tuyén cta (SAB) va
(SCD); (SID) va (SAC).

b) Tim giao diem M = SAN (CDG).

¢) Xac dinh thiét dién v6i hinh chép S.ABCD
véi (CDG).

o .. 2 SN
d) Gia st N =SB N (CDG). Tinh ti so 5B
Cau 24. Cho hinh chép SSABCD c¢6 ABCD
12 hinh binh hanh. Goi M, N, P lan luct 1a
trung diéem SA, BC,CD;G la trong tdm tam
giac SCD va E = APN BD

a) Tim giao diém F clia MP va mit phang
(SBD).

b) Chting minh: MN|(SCD) va GE||(SAC).

c¢) Lay diém H thudc canh AD sao cho ig =
n(0 < n < 1), mit phang (P) qua H song
song SA,CD cat SD,SC,BC lan luot tai
K,L,R. Tim hinh tinh ctia thiét dién ducc
tao béi ( P ) v6i hinh chép S.ABCD. d) Cho
SA k,Q = HRN AC. Tinh n theo k dé

D
thiet dien H K L@ 1a hinh thoi.

Cau 25. Cho hinh chép S.ABCD day la hinh
thang, AD||BC va AD = 2BC. Goi E, F lan
luot 14 trung diém cta SA va AD.

a) Xac dinh giao tuyén ctia hai mit phing
(BCE) va (SAD). Suy ra giao diém I ctia
(BCE) v6i SD.

b) Chiing minh CI||(BEF).

c¢) Tim giao diém K ctia FI véi (SBC). Chiing
minh: (SBF)|(KCD).

d) Goi O la giao diém ctia AC va BF;(a)
13 mot mét phang di qua O va song song
SA,BC. Xac dinh thiét dién ctia (o) voi
hinh chép S.ABCD.
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Cau 26. Cho hinh chép S.ABCD c6 day
ABCD 1a mot hinh thang AD| BC, biét AD =
2BC. Goi I va J lan lugt 1a trong tdm céc tam
gidc SAD va SBC.

a) Tim giao tuyén cta (ADJ) va
(SBC); (BIC) va (SAD).

b) Tim giao diem M, N ctia (AD.J) va SB, SC,
giao diém P, Q ctia (BCI) va SA, SD.

¢) Ching minh PM,NQ@Q cung song song
(ABCD,).
d) Cho AM cit BP tai E;CQ cit DN tai F
. EK

A PC cit EF tai K. Tinh ty s6 ——.
va ca al nn ty so EF

Cau 27. (THPT Nguyén Hitu Canh - Tp. Ho
Chi Minh) Cho hinh chép S.ABCD c6 déy
ABCD 1a hinh binh hanh. Goi E, F lan luct
1a trung diém ctia canh AB va SC.

a) Tim giao tuyén ciia hai mit phing (SDE)
véi (SBC), (SAB) véi (SCD).

b) Goi G la trong tdm tam gidc SAB, K la
diém trén canh SD sao cho SK = 2KD.
Chimg minh GK song song v6i mit phang
(ABCD,).

¢) Goi I 1 giao diém ciia duong thang EF va

. BT
SBD). Tinh ti s0 ——.
( ). Tin i80 20

Cau 28. (THPT Nguyén Thi Minh Khai v -
Tp. H6 Chi Minh) Cho hinh chép S.ABCD c6
mat ddy ABCD la hinh thang, canh day 16n
AD = 2BC. Goi I, K lan ludt 1a trung diém
AD va SI. Trén canh AB lay diém M sao cho
AM =2MB.

a) Tim giao tuyén ctia 2 mit phang (SAD) va
(KBC).

b) Tim giao diém J ciia dudng thang BC va
miit phang (SKM).

¢) Goi G la trong tam ASAD. Ching minh
rang JK||(GMO).

d) Chimg minh thiét dién tao béi (KBC) voéi
hinh chép S.ABCD la 1 hinh binh hanh.

Cau 29. (THPT Nguyén Thugng Hien - Tp.
Ho Chi Minh) Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy
ABCD 1a hinh binh hanh tam O. Goi E, I, N
lan lugt 1 trung diém ctia SA, BC,CD.

a) Tim giao tuyén ciia hai mit phang (ECD)
va (SAB). Suy ra giao diém F ciia dudng
thang SB va mit phang (ECD).

b) Chtmg minh: (OEI)||(SCD). Tim giao
tuyén ctia hai mit phing (EIN) va (SCD).

c¢) Lay diém H thudc canh SB sao cho BH =
2SH, goi M la trung diém cia AB,G la
trong tam cua tam giac SBC. Ching minh
rang: AH||(MNG).

Cau 30. (THPT Binh Hung Hoa - Tp. H6 Chi
Minh) Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD
14 hinh binh hanh tam O. Goi M, N, P lan lugt
13 trung diém ctia SB, BC,CD.

a) Tim giao tuyén clia hai mit phang (M NP)
va (SBD).

b) Chimg minh mét phang (OMN) song song
v6i mit phang (SCD).

¢) Xac dinh thiét dién ctia hinh chép S.ABCD
cat béi mit phang (P) di qua diém O, song
song v6i AB va SC. Thiét dién 13 hinh gi ?

Cau 31. (THPT Lé Trong Téan - Tp. Ho Chi
Minh) Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh
binh hanh. Goi I, G lan lugt la trong tAm clia
tam gidac SAD, ACD.
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a) Tim giao tuyén ctia hai mit phang (SAB) ¢) Tim giao diém ctia SD va mét phang (1BC).
va (SCD).

b) Chting minh rang IG song song v4i miit d) Thiét dién ctia hinh chép bi cat boi mit
phang (SBC). phang (IBC) 1a hinh gi ? Gii thich.
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