Trwong THPT Long Trudng Hinh hoc 11

PUONG THANG VUONG GOC VOI MAT PHANG

I.Dinh nghia

Pudng thing d goi 13 vudng goc voi mit phing (P) néu d vudng goc véi moi dudng thing
nam trong (P). Ki hiéu: d L (P)

IL. Piéu kién dé dwong thang vudng goc véi mit phiang
1. Pinh li

Néu duong thang d vudng goc voi hai dudng thing cit nhau nam trong (P) thi d vudng
goc voi (P).

l! J
dlac(P)
dlbc(P)=dLl(P)
\ K amb={M}
} A p
<u d L AB
M =d 1L BC
P > d L AC

2. Hé qua
Néu duong thang d vudng goc v6i hai canh ctia mot tam giac thi né ciing vudng goc voi

canh thr 3 cua tam giac do.

Vi dul: Cho hinh chop S.ABCD c6 ddy 1a hinh vudng, SA vudng goc véi ddy, K 1a hinh chiéu
vuong goc cua A trén SD. Ching minh:

a. CD L (SAD) b. AK L(SCD)  c. BD L (SAC)
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b. Chirtng minh AK L (SCD)

CD L (ABCD)
—CD L AK

AK c (ABCD)

AK L CD c (SCD)
AK L SD c (SCD) = AK L (SCD)
CDNSD ={D}

Hinh hoc 11

a. Chitng minh CD 1 (SAD)

SA | (ABCD)
=SA1CD

CD c (ABCD)

CD L SAc (SAD)
CD L AD c (SAD) = CD L (SAD)
SANAD ={A}

B C

_____

c. Chitng minh BD L (SAC)

SA L (ABCD)
— SALBD

BD — (ABCD)

BD L SAc (SAC)
BD L AC  (SAC) = BD L (SAC)
SANAC ={A}
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Ap dung 1

1. Cho hinh chép S.ABCE c6 day 14 hinh vudng, SA vudng goc voi day, F 13 hinh chiéu vuong
gdc cua A trén SD. Chung minh:

a. CE L (SAE) b. AF L (SCE) c. BE L (SAC)

2. Cho hinh chép S.ABED c6 d4y 13 hinh vuong, SA vudng goc v6i day, H 13 hinh chiéu vuong
goc cua A trén SD. Ching minh:

a. ED L(SAD)  b. AH L (SED) c. BD L (SAE)

3. Cho hinh chép S.MNPQ c6 day 14 hinh vudng, SM vudng goc voi day, F 1a hinh chiéu vuong
goc cua A trén SD. Ching minh:

a. PQ L(SMQ)  b. AF L (SPQ) c. NQ L (SMP)

1. Tinh chat

1. Tinh chat 1

C6 duy nhat mot mat phang di qua mot
diém cho trude va vudng goc voi mot
duong thang cho trudec.

Mit phang trung truc

Mit phang trung truc ctia doan thang AB 1a
mat phang di qua trung diém I cuia AB va
vuong goc voi duong thing AB.
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2. Tinh chat 2

0]

C6 duy nhit mot duong thang di qua mot
diém cho trude va vudng géc voi mot mat
phang cho trudc.

IV. Lién hé giira quan hé song song va quan hé vudng géc cia dwong thing va méit phiang

1. Tinh chat 1

2. Tinh chat 2

a. Cho hai mit phang song song. Puong thang
nao vuodng goc voi mat phang nay thi cling
vudng goc voi mat phang kia.

{

b. Hai mit phang phan biét cing vudng goc véi
mot duong thang thi song song voi nhau.

{(P)Ld

PIIQ_

dL(P) +@Q

Q) Ld (P)/1(Q)

a. Cho hai duong thang song song. Mit phang
nao vudng goc v6i dudng thang nay thi ciing
vuodng goc voi duong thing kia

{

b. Hai duong thang phéan biét ciing vudng goc
v6o1 mot mdt phang thi song song véi nhau.

{al(P):a//b
b L (P)

/1b
(S)La:(P)Lb
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3. Tinh chat 3

b

1)

a. Cho duong thing a va mit phang (P) song
song voi nhau. Puong thing nao vudng goc voi
(P) thi cling vuéng gbéc voi a.

{a/ /(P)

=bla
b L(P)

b. Néu mét duong thiang va mat phang (khong
chira dudng thang do6) cung vudng goc voi mot
duong thang khac thi ching song song véi nhau)

b
ﬂ;ib:aum)

V. Phép Chiéu vudng goc va dinh li ba dwong vudng goc

1. Phép chiéu vuong goc

- Cho duodng thang A vudng goc voi mit
phang (o). Phép chiéu song song theo
phuong cta A 1én mat phang (a) dugc goi 1a
phép chiéu vudng goc 1én mat phang (o)

- “Phép chiéu 1én mat phing (a)” thay cho
“phép chiéu vudng gdc 1én mat phang (a)”.
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2. Pinh li ba dwong vudng goéc

B Cho duong thang a nim trong mit phing (o)
va b 1a duong thiang khong thude (a),dong
thoi khong vuong goc voi (o). Goi b’ 1a hinh
chiéu vudng goc cua b trén (a).Khi d6 a
vuong goéc voi b khi va chi khi a vudng goc
4 voib’.

Cho duong tl}éng d va mit phang (o),

d’ 1a hinh chifu cua d 1én (o).

- Néu d vudng géc voi (a) thi goc gitta
. 0

d va (o) bang 90

- Néu d khong vuong goc véi (a) thi

gbc gittad va d’ goi 1a goc gitra d va (o)
(0°<p<90°)

Vidu2

Cho hinh chép S.ABCD, day ABCD la hinh vudng tam O va SA vudng goc v6i day. M,N lan
luot 13 trung diém cua SC,CD.

a. Chirng minh OM L (ABCD) b. Ching minh AB L (SAD)
¢. Ching minh AB L (OMN)
d. Goi H 1a hinh chiéu vudng goc cta O trén MN. Chirng minh OH L (SCD)

e. Tinh goc gitra duong thang SD va mit phang (ABCD)



Trwong THPT Long Trudng Hinh hoc 11

Gial

a. Chirng minh OM L (ABCD) S

OM la duong trung binh cua tam giadc SAC.

Do do OM//SA

OM //SA
— OM L (ABCD)

SA L (ABCD)

b.Chirng minh AB L (SAD)

SA L (ABCD)
— SA L AB

AB c (ABCD)

AB L SA c (SAD)
AB L AD c (SAD) = AB L (SAD)
SANAD ={A}

B C

S c. Chirng minh AB L (OMN)
OM la duong trung binh cua tam giadc SAC.
=> OM//SA

ON la duong trung binh cua tam giac ACD.
=> ON//AD

OM //SA c (SAD) = OM / /(SAD)

OM //AD c (SAD) = ON / /(SAD)
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OM,ON / /(SAD)
OM,ON c (OMN) = (OMN)/ /(SAD)
OM NON ={0}

{(OMN)//(SAD) L AB L (OMN)

AB L (SAD)

d. Chitng minh OH 1 (SCD)

{AB LOMN) _ ep 1 (OMN)

AB//CD

CD 1L (OMN)
= CD LOH

OH < (OMN)

OH L CD c (SCD)
OH L MN c (SCD) = OH L (SCD)
CDAMN ={N}

e. Tinh goc giira SD va (ABCD)

-SA vudng goc véi mp(ABCD) va SD cit
mp(ABCD) tai D nén AD la hinh chiéu vudng
géc cua SD 1én mp(ABCD).

-Do d6 goc gitra SD va AD la goc gitta SD va
mp(ABCD).

(SD, AD) = SDA

tanSDA=S—D=ﬁ:\/§: SDA = 60°
AD a
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Ap dung 2 .
1. Cho hinh chop S.ABCE, day ABCE 1a hinh vuong tdm O va SA vuong goc voi day. H, K lan
luot 14 trung diém cua SC, CE.

a. Chung minh OH L (ABCE) b. Chung minh AB L (SAE)
¢. Ching minh AB L (OHK)
d. Goi F 14 hinh chiéu vuéng goc cia O trén HK. Chirng minh OF L (SCE)

2. Cho hinh chép S.ABEC, day ABEC 1a hinh vudng tdim O va SA vuéng goc voi day. F, K 1an
lwot 1a trung diém cua SE,EC.

a. Chiing minh OF L (ABEC) b. Chung minh AB L (SAC)
¢. Chtirng minh AB L (OFK)
d. Goi M 12 hinh chiéu vuéng géc ciia O trén FK. Chimg minh OM _L (SEC)

3. Cho hinh chép S.MNPQ, ddy MNPQ 1a hinh vuéng tim O va SM vudng goc véi day. E, F lan
lugt 1a trung diém cua SP, PQ.

a. Chirng minh OE 1 (MNPQ) b. Ching minh MN L (SMQ)
¢. Ching minh MN L (OEF)
d. Goi H 1a hinh chiéu vudng goc cta O trén EF. Chiing minh OH L (SPQ)

Bai tap
1. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day 4 hinh thoi tim I va c6 SA=SB=SC=SD. Ching minh rang:
a. Sl L (ABCD) b. AC L (SBD), BD L (SAC)

2. Cho ti dién ABCD c6 AB, AC, AD do6i mot vudng goc va K la chan duong vudng goc ha tir A
dén mat phang (BCD). Chang minh:

1 11 1
AK?  AB? AC? AD’

a. K 1a tryc tm cua tam giac BCD b.

3. Trén mit phing (a),cho hinh binh hanh ABCD. Goi O 1a giao diém cua AC va BD, S la mot
diém nam ngoai mit phang (o) sao cho SA=SC;SB=SD. Ching minh ring:
a. SO 1 («

b. Néu trong mit phang (SAB),ké SH vudng goc véi AB tai H thi AB vudng goc véi mat
phiang (SOH)
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