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Cha dé
o1

HAM SO LUQNG GIAC - PHUONG TRINH LUQNG GIAC

Bai 1. Tim tap xac dinh cta cac ham so:

1+ cosz
) y=—--—.
sin x
COS X
3 y=—-—.
1-sinz

5) y=+cos2z —1.

7 y= tan[x—%j.

1+ tanzx
g) y = AT

sin z
11) y = tang.

-1
13) y=—.
sinz + 2

2sinz + 3
2) y=———.
COST
4) y=+1-sinz.
2cosx —1
6) y=——"—.
sinz +1
8) y=cot[m+£j.
6
tanz
10 =
)y cos2x —1
12) y = /1+COS$'
1—coszx
14) y = cos 3z

V1 —sin2x '

Bai 2. Tim gia tri 16n nhat, gia tri nhd nhat cia cac ham so:

D y=35iﬂ($—§j+1- 2) y:(l—cosx)2+2.
3) y=cos2x+4cosx. 4y y=2sin® r—cos2z.
5) y=4—-3sin’z . 6) y=3—4sin*z.cos’ .
7 y=3 +sin'z+cos' . 8) y=sin2z.cos2zx + 1.

Bai 3. Giai cac phuong trinh sau day:

1) sin[Q—x—zj=0. 9) sin2z =1.
3 4
3) cos ez :—l. 4) 2cos($—300):1.
2 4 2
) T
5) 28111[295—5}—1:0- 6) sin(:z;+150)+—3:0.
2
. A NRE
7 sm(2x——j =—. 8) 2cos2x ++2 =0.
6 2
9) 2005(2:1:—%]+\/§=0. 10) COSQZL‘:%.
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11) 3cos2x++V2 =0.

13) \/gtan(Zx—%j+1:0.

Bai 4. Giai cac phuong trinh sau day:
1) (2sinz +1)(3sinz—2)=0.

3) tan’z —3= 0.

5) sin2x + 3cosz = 0.

Bai 5. Giai cac phuong trinh sau day:

1) sin2x —cos3x =0.

3) sin 3z + sin r_Ti_y,
4 2

5) cos 92 + 2% |+ sin| 4z - Z | = 0.
6 3

7) sin(2x +60°)+ Sin(x —30“) =0.

Bai 6. Giai cac phuong trinh sau day:

1) cos2ztanz =0.

3) sin3zcotx =0.

sinz —cos3z 0
1+ sin2x '

7) sin2x—.cos4x 1
1+ sin2x

1+ cosz

9) tan’z = —.
1-sinx

11) 2coszcos3x —3cos2z = 3.

Bai 7. Giai cac phuong trinh sau:
1) 2sin’z —5sinz +2=0.

3) 3tan22—$— 1Otan2—$ +3=0.
3 3

Bai 8. Giai cac phuong trinh sau:

1) cosdx +T7cos2x—3=0.

3) 4cosbr —2cos3x+3=0.

12) 3tan2z ++/3 = 0.

14) 3cot(2+20°)+ 3 =0.

2) (2cosx+1)(cosx—\/§) =0

4) sin® z = sin2z .

6) (cot?x 1)(3tan2x+[):

2) sin(z —120°) + cos2x =
4) tan (23} %] tanzx =
6) tan[ %j tan(:th—j:().

8) COS( 150)+COS(217+450)=O.

sin 2z

1+ cos2zx
cos 2z

1-sin2zx

6) cosbz = 28111(37” + 23:}.

8) tan3z —tanz = 2.

10) cos T + sin 2z — cos 3z ~0.
1+ cos2zx

cos2x

12) sinz —cosx = ———.
1+ sin2z

2) 2cos’3r +5co83r+3=0.

4) cot’ < — 4 cot = + 3=0..
3 3

2) 5cos2x +bcosx—10=0.

4y cos2zx + 2cosz =2sin’ g
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5) 2sin’z +5cosz—5=0.

7) 3sin’2z + Tcos2z -3 =0.
9) 281n2x+3cosa:+sin2§—320.

Bai 9. Giai cac phuong trinh sau:

1) 2cos2x —sinz+1=0.

3) cos2x —5sinz—3=0.

5) 2cos6z +3sin3z + 3sin’3z+2=0.

7y tanx —2cotz—1=0.

9) 3tan’z — +tanx =0.

cos
Bai 10. Giai cac phuong trinh sau :

1) 2sin®xz —sinz.cosz —3cos’z =0.
3) 2cos’ x —3sin2z —4sin®x = -4 .
5) 2cos’ 2z — 3sindx +sin® 2z =1.
7) 3sin’z —2sin2z + 5cos’ x = 2.
Bai 11. Giai cac phuong trinh sau:

1) sin2x—\/§cos2x:1.
3) 2(811131‘4—008313):\/8.

5) \/ECOS&’E-I—\/g sin3x+\/8:().

Bai 12. Giai cac phuong trinh sau:

1) \/gsinzx—sian—\/gcosza: :\/5.
3) 2sin’z + \/gsin2x= 3.

Bai 13. Giai cac phuong trinh sau:

1) sinz — \/§COS$=2811133} .

3) cosbxr —sindxr = \/g(cos 3z — sin 5x) .

Bai 14. Gidi cac phuong trinh sau:
1) sin3z — sindz+ sinbzx=0.
3) sin’z + sin®2z = sin” 3z .

5) cos2x —sin2x +cosz —sinx+1=0.

6) 2cos’2z +3sin’z=2.

8) 281n2(:p+%)+5cos($+%)+1=0.

10) sian—cosx—cos,'Qg—l:O.

2) cosdx + 3sin2z —2=0.
4) cos2x + 3sinz +1=0.
6) 2cos2z + Hsinz —2cos’z—3=0.

8) cot2z +3tan2z—-4=0.

10) +3cot2x-7=0.

sin” 2z

2) sin2£+sinx—2(:os2£:l.
2 2 2
4y 2sin®x + 5sinzcosx — cos’ x = 3.

6) 3cos’z —2sin2z +sin*z =1.

2 . 2
8) 2sin” x —5sinzcosz —cos” x = —2.

2) 12sinz+5cosz —13=0.
4) sinz— 3COS$=\/5.
6) sin4x+\/§cos4x+\/§=0.

2) coszx+\/§sin2x+3sin2x =1.

4) sin2x +\/§COSZ$ =cosT+V3sinz.

2) sing— cosg = \/53i112x )

4) \/g(sin 4x — sin 5:1:) = cos4x + cosbzr .

2) 2sin’ 2z +sin7z —1=sinz.
4y cos®  —sin’® z = cos2z .

6) sin2x —cos2x+ 3sinx —coszx—1=0.
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7) 1+sinx + cosx + sin2z + cos2z = 0. 8) sin2x +2cos2x =1+sinz —4coszx .
9) QSinx(1+6082x)+sin2x:1+2c:osx. 10) (2cosx—1)(281nx+cosx)=Sin2x—sinx.
11) (sin2w+cosQa;).cosx+20082x—sinx=O. 12) 3sin2z+7 =12cos’ z + 8cosz + 3sinz .
13) sin2x.(25inx+1)+4:40082x—28inx. 14) (1+sin2x)cosx+(1+cos2x)sinx=1+sin2x.
---Hét---
@h&lﬁ =2 r =
- TO HQP - XAC SUAT
QUI TAC PEM

Bai 1: Trén ké sach co6 10 quyén sach toan khac nhau, 8 quyén sach 1y khac nhau va 6 quyén sach hoa khac
nhau. Héi ¢6 bao nhiéu cach chon:
a) Mot quyén sach bat ki. b) Ba quyén sach thudc 3 mén khéc nhau.

¢) Hai quyén sach thudc 2 mén khac nhau. d) Ba quyén sach thudc cung mot mon.

Bai2: Chotap A = {1, 2,3,4,5,6, 7} . Hoi ¢6 bao nhiéu sb tw nhién gdm 4 chix sé khac nhau va:

a) Khong c6 yéu cau gi thém. b) La s lé.
¢) Chia hét cho 5. d) Ludn c6 mit sb 3.

Bai 3: Vi cac chit s6 0;1;2;3;4;5:6 co thé 1ap dugc bao nhiéu sb tu nhién:

a) GOom 5 chit s6 khac nhau. b) La s6 1& gdm 4 chit s6 khac nhau.
¢) La s6 chin gdm 5 chit s6 khac nhau. d) La sb chia hét cho 5 gdm 4 chit s6 khac nhau.
HOAN VI
Bai 1: Giai cac phuong trinh sau:
a) P’ —P.x=8 by n' +—" —10
20 3. - . (n . 2) ! .
! ! !

o DL 7o o " _3

(n—1)! (n-2)! (n-1)!

Bai 2: Co6 3 vién bi den, 4 vién bi do, 5 vién bi vang, 6 vién bi xanh, cac vién bi déu khac nhau. Hoi c6 bao
nhiéu cach sip xép cac vién bi trén thanh mot ddy sao cho cac vién bi cing mau ¢ canh nhau ?

Bai 3: Sip xép 5 nam sinh va 5 nit sinh vao mot day ghé. Hoi c6 bao nhiéu cach sip xép chd ngdi néu:

a) Nam va nit ngdi xen k&.

b) Nam sinh ngdi ké nhau, nir sinh ngdi ké nhau.

Bai 4: Tur cac chit s6 1;2;3;4:5;6 1ap tit ca cac sb co 6 chir sb khac nhau. Hoi trong cac sb da lap duogc, c6 bao

nhiéu sb ma hai chit s6 1 va 6 khong dimg canh nhau?
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CHINH HQP

Bai 1: Tim tit ca cac sd ty nhién n théa méan:

a) A’ =20n. b) A* +54” =2(n +15).
) 347 - A +42=0. d) 247 +50 = A7 .

e) A’ +15 < 15n. f)%—:’ﬁw.

n+2 n-1
Bai 3: Tur 20 hoc sinh can chon ra mét ban dai dién 16p gdm 1 16p trudng, 1 16p pho va 1 thu ky. Hoi c6 miy
cach chon?
Bai 4: Mot ngudi mudn xép mot s6 mon hang khac nhau vao mot diy 6 chd trong trén mot ké trung bay. (mdi
chd tréng chi xép duoc mot mén hang). C6 bao nhiéu cach sip xép néu:
a) Nguoi d6 c6 6 mon hang khac nhau ? b) Nguoi d6 c6 4 mén hang khac nhau ?
Bai 5: Tir cac chit s6 0;1;2;3;4;5;6;7 co thé 1ap dugc bao nhiéu sé gdm 6 chit s6 khac nhau trong d6 nhat thiét

phai c6 mat chir so 4.

TO HQP
Bai 1: Tim tit ca cac sd tu nhién n thoa man:
a) A® +20C° = 16n. b)0;+cj+cj:%”.
3
¢) 207 + 347 < 30. oiar o ar <% .
’ ’ 2 o n

Bai 2: Mot 16p hoc ¢6 40 hoc sinh, trong d6 gém 25 nam va 15 nit. Gido vién chi nhiém muén chon mot ban
can su 10p gdbm 4 em. Hoi ¢6 bao nhiéu cach chon, néu:

a) Bén hoc sinh duoc chon tuy . b) C6 ca nam lan nir.

¢) C6 it nhat 2 nam. d) C6 nhiéu nhat 2 nit.

Bai 3: Tir 5 bong hong vang, 3 bong hong tring va 4 bong hong do (cac bong hoa xem nhu d6i mot khac nhau),
nguoi ta muon chon ra mdt bd hda gobm 7 bong, hoi c6 bao nhi€u cach chon bo hoa trong do:

a) Co dung 1 bong hong do ?

b) C6 it nhét 3 bong hong vang va it nhit 3 bong hong do ?

BAI TOAN TONG HQP

Bai 1: Ban An c6 bdn chiée 40 so mi khac nhau duge danh sb tir 1 dén 4 va ba chiée 4o thé duc khac nhau
duoc danh sb tir 1 dén 3. Hoi ban An c6 bao nhiéu cach chon ra mét chiéc 4o dé mac di ngoai khoa ? Biét ré‘mg
theo quy dinh, khi di ngoai khéa c6 thé mic 40 so mi hodc 4o thé duc.

Bai 2: Mot 16p hoc c6 23 hoc sinh nit va 17 hoc sinh nam. C6 bao nhi€u cach chon hai hoc sinh tham gia hoi
trai v&i diéu kién c¢6 ca nam 1an nit ?

Bai 3: M6t 16p hoc ¢6 28 hoc sinh nam va 15 hoc sinh nit. C6 bao nhi€u cach chon 4 hoc sinh 1én bang lam
bai tip sao cho trong d6, ¢ ca nam 1an nit ?
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Bai 4: Mot t6 ¢6 4 hoc sinh nam va 5 hoc sinh nit. C6 bao nhiéu cach sép xép hoc sinh trong t6 thanh mot
hang doc sao cho hoc sinh nam va nir dung xen k& nhau ?

Bai 5: Mot to cua 16p 11A ¢6 8 hoc sinh nam va 4 hoc sinh nir. Théy cht nhiém mudn chon ra 3 hoc sinh cia
t6 d6 dé truc nhat du tuén, trong d6 phai co it nhét mét hoc sinh nam. Hoi c6 bao nhiéu cach chon nhu vay ?

Bai 6: Ban chap hanh Poan truong gém ¢ 13 thanh vién, trong d6 ¢6 6 nit va 7 nam. Hoi c6 bao nhiéu cach
chon ra Ban thuong vu gdm mét Bi thu va hai phé Bi thu sao cho Bi thu phai 1 nam va trong hai pho Bi thu co
it nhat mot nit ?

Bai 7: Mot doi van nghé c6 18 nguoi bao gém 10 nam va 8 nit. Hé1 ¢6 bao nhi€u cach 1ap mot nhom hat
dong ca gdm 6, ngudi trong d6 c6 it nhat 5 nit ?

Bai 8: Trong mot hdp c6 2 bi xanh, 3 bi d6 va 4 bi vang. C6 bao nhiéu cach chon ra hai vién bi tur hop do sao
cho hai vién bi chon duoc ¢6 mau khac nhau ?

Bai 9: Trong mit phang cho da giac déu (76) c6 20 canh. Hoi co tit ca bao nhiéu tam giac c6 ba dinh 1a dinh
cua (76) va c6 ding mdt canh la canh cua (76) ?

Bai 10: Dé cb vii cho giai bong chuyén nir chao mung ngay 20 / 11, mot d6i hoc sinh cta 16p 11A gdém 5 hoc
sinh nam va 5 hoc sinh nir dimg xép thanh mot hang ngang. Hoi c6 bao nhiéu cach sap xép nam, nir ding xen
ké nhau ?

Bai 11: C6 hai hoc sinh 16p A, ba hoc sinh 16p B va bén hoc sinh 16p €' duge xép thanh mot hang ngang sao
cho giira hai hoc sinh 16p A khéng c6 hoc sinh nao cua 16p B . Hoi c6 bao nhiéu cach xép nhu vay ?

Bai 12: Mot d6i thanh nién tinh nguyén c¢6 15 ngudi gdm 12 nam va 3 nit. Hoi ¢6 bao nhiéu cach phan cong
doi d6 vé gitip d& 3 tinh mién nui sao cho mdi tinh ¢ 4 nam va 1 nit ?

Bai 13: Tt 12 hoc sinh trong d6 ¢6 5 hoc sinh gidi, 4 hoc sinh kha va 3 hoc sinh trung binh. Gido vién mudn
thanh 1ap ra bdn nhém hoc tap, mdi nhom gém c6 ba hoc sinh sao cho nhom nao cling c¢6 hoc sinh gidi va kha.
Hoi c6 bao nhi€u cach thanh 1ap nhu vay ?

Bai 14: Hai ban An va Binh cung v6i 7 ban khéac di xem bong da. Cac ban dugc ban t6 chirc sip xép ngdi vao
9 ghé va thanh mot hang ngang. C6 bao nhiéu cach sap xép chd ngdi cho 9 ban sao cho An va Binh ngdi canh

nhau ?

Bai 15: Mot nhom gdm 7 hoc sinh nam va 3 hoc sinh nit di xem phim. Hoi ¢6 bao nhiéu cach xép 10 hoc
sinh d6 trén cing mot hang ghé c6 10 chd ngdi thoa mdt trong cac yéu cau sau:

a) Giita hai hoc sinh nit bat ki déu khong c6 hoc sinh nam.

b) Hai vi tri dau va cudi hang 1a hoc sinh nam va khong c6 hai hoc sinh nit nao ngéi canh nhau.

Bai 16: Mot nhom 9 nguoi gdm 3 nguoi dan 6ng, 4 phu nit va 2 dua tré di xem phim. Hoi c6 bao nhiéu cach
sap xép ho ngdi trén mot hang ghé sao cho mdi dura tré ngdi giita hai nguoi phu nit va khong ¢ hai ngudi dan
6ng nao ngdi canh nhau ?

Bai 17: Trong mot dot kiém tra mon Toan; théy An ¢6 chuan bi 30 cau hoi khac nhau bao gém 5 cau kho, 10

cau trung binh va 15 cau d&. T 30 cau hoi trén, thiy An lam ra duoc bao nhiéu dé kiém tra gdm 5 cau hoi
khéc nhau, du ba loai cau hoi va sb cau hoi d& khong it hon 2 cau ?
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Bai 18: Cho tap hop X = {1;2;3;4;5;6;7}. Tir cac phan tir ciia X, ta c6 thé 1ap dugc bao nhiéu sd ty nhién n
thoa man:

a) n 12 mot sb chin va c6 bdn chir sb phan biét ?

b) n ¢6 ndm chir s6 phan biét, trong d6 c6 mit hai chirsé 3 va 7 ?

Bai 19: Tir cac chir s6 0;1;2;3:4;5 ta c6 thé 1ap duoc bao nhiéu s ty nhién c6 ba chir sb khac nhau thoa man:
a) Chir s6 hang chuc 1a chir sb 1é.

b) Chir s6 hang chuc 14 chir s chén.

Bai 20: Cho tap hop X = {0;1;2;3;4;5} . Tlr cdc phan tir cia X, ta c6 thé lap dugc bao nhiéu s6 ty nhién n
thoa man:

a) n > 100 va c6 ba chit s6 ?

b) n 1a mot s6 chin va c6 bon chir s6 phan biét ?

Bai 21: Tir cac chir s6 0;1;2;3:4;5 c6 thé 1ap dugc bao nhiéu s tu nhién thoa mén:

a) Mbi s6 1ap dugc c6 bdn chit s6 khac nhau, trong d6 chit sé 0 ludn dimg canh chir s6 1.

b) Mbi sb 1ap duogc c6 bdn chit s6 khac nhau va khong nho hon 2020.

Bai 22: Tir cac chit s6 0;1;2;3;4;5 o6 thé 1ap dugc bao nhiéu sb ty nhién c6 ba chit sé khac nhau va chia hét
cho 3 ?

Bai 23: Tir cac chit s& 0;1;2;3;4;5:6 ta c6 thé 1ap duoc bao nhiéu sd tu nhién c6 nim chit sb khac nhau thoa
man:

a) Mbi s6 1ap duoc phai c6 mat chit sb 5.

b) Mbi s6 1ap duogc phai chia hét cho 5.

Bai 24: Tir cac chit s6 0;1;2;3;4;5;6:7 c6 thé 1ap duoc bao nhiéu sb tu nhién c6 nim chit sé d6i mot khac nhau
trong d6 c6 dung ba chit s6 chin va hai chir s6 1¢ ?

Bai 25: C6 bao nhiéu sb ti nhién c6 9 chir sé ma tong cac chit sé ciia né bang 3 ?

Bai 26: C6 bao nhiéu s ty nhién c6 5 chir sé d6i mot khac nhau sao cho tong cac chit sé hang don vi, hang
chuc va hang trim bang 10 ?

Bai 27: C6 bao nhiéu sb tu nhién c6 bdn chit s6 khac nhau, chia hét cho 4, nhé hon 4000 va c6 chir s6 hang
chuc 1a chir s6 1& 2

NHI THUC NEWTON
Bai 1: Tim hé s6 cua 2" trong khai trién (a: +x )

Bai 2: Tim hé s6 cta 2" trong khai trién (z — 23;2

) B A A e R 2 T

Bai 3: Tim hé so cta 2* trong khai trién (— gj
x

Bai 4: Tim hé s6 ctia z* trong khai trién (

zx__j
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2

19
‘ . 1
Bai 5: Tim so hang chira 27 khi khai trién [29[: - —J .
T

10

£ .2 2
Bai 6: Tim so hang chtra 2" trong khai trién (af)’ - —2] .
T

3

10
Bai 7: Tim s6 hang khong chta « trong khai trién (29[:2 - EJ .
x

14
e 1 A A A r A ~ M re A ~ . R 2
Bai 8: Tim hé so ctia s6 hang c6 s6 mii cia x bang voi s6 mii cua y trong khai trién (af + Y
x

Bai 9: Tim hé sb cua z° trong khai trién (1 —Qx)n thanh da thuc, biét réng n 1a s6 tu nhién théa man
26’;1 + 3Az = 306.

: o 1Y
Bai 10: Cho n €[], n > 2 thoa man CS - 20; + Az =109. Tim s0 hang chtra 2” trong khai trién [CIL‘Q - —Sj .
x

Bai 11: Tim hé s6 cia 2° trong khai trién z(1 — z)° + 2*(1 + 22)" thanh da thuc.
Bai 12: Cho P(z) = (a: - ij .Biét hé s6 cua 2" trong khai trién P(z) bang 31. Tim n .

Bai 13: Cho biéu thuc P(z) = (a;2 — 2)71. Biét rang hé s6 ctia 2> trong khai trién P(z) bang —160. Tim n

va tong cac hé sb trong khai trién P(z).

Bai 14: Khai trién P(z)=(1+2)+2(1+2) +...+10(1+2) thanh da thic P(z) = g, +az +a,a* + ...+ a,a".

Tim a, .

e s R ’ ]- ' N A Ao . < R < A A r A Ao z
Bai 15: Cho biéu thuc P(z) = [— + x?’j . Tim hé s6 cua z° trong khai trien P(x), bict tong cac hé s6 cua nd
x

bang 1024 .

Bai 16: Cho n 1a mot sb nguyén duong théa mén CS +2C° + 226'2 +...+2"C" =243 . Tim s6 hang khong

4

chira = trong khai trién P(z) = [a: + ij .
T

Bai 17: Cho n 1a mot sé nguyén dwong théa man C’ —4C" +4°C? — ...+ (-1)".4"C" = 729. Tim s hang

khong chtra z trong khai trién biéu thic P(z) = (2:1: - %] :
T

Bai 18: Cho tap hop S ¢6 100 phan tir. Hoi c6 bao nhiéu tap hop con ctia S ¢6 nhiéu hon 2 phan tir ?
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XAC SUAT

Bai 1: Xét phép thir: gieo mot dong xu hai 14n lién tiép. Tinh x4c suét ctia cac bién cb sau day:

a) Ca hai 1an gieo déu xuat hién mat sip.

b) Trong hai 1an gieo, mit sap xuat hién dang mot lan.

¢) Trong hai lan gieo, mit sap xuét hién it nhat mét lan.

Bai 2: Chon ngiu nhién ba s6 tir tap X = {1;2;3;...;10;11} . Tinh x4c suat dé tong ba s6 chon dugc 1a mot s 1é.
Bai 3: Tir mot hop chira 11 qua cau mau d6 va 4 qua cau mau xanh, 1dy ngau nhién dong thoi 3 qua cau. Tinh
xac suat dé lay duoc 3 qua ciu mau xanh.

Bai 4: Mot hop chira 11 qua cau gdm 5 qua ciu mau xanh va 6 qua cau mau d6. Chon ngau nhién dong thoi 2
qué cau tir hop d6. Tinh xéac suat d& 2 qua cau chon ra cling mau.

Bai 5: Mot hop chira 10 tdm thé duoc danh s6 tir 0 dén 9. Liy ngau nhién ra 2 tdm thé tir hop do.

a) Tinh xéc suét dé tich s6 ghi trén hai tdm thé d6 1a mot s 1é.

b) Tinh x4c suét dé tong s6 ghi trén hai tim thé d6 1a mot sé chin.

Bai 6: Co 10 hoc sinh 16p 11A va 12 hoc sinh 16p 11B. Chon ngau nhién 5 hoc sinh cua hai 16p dé 1ap thanh

mot d6i. Tinh x4c sudt dé doi d6 co it nhat hai hoc sinh cua 16p 11A.

Bai 7: Mot tii dung 20 tam thé dugce danh sb tr 1 dén 20. Rat ngéu nhién ra hai tim thé, tinh x4c suét dé tich
hai s6 ghi trén hai tim thé rit dwoc chia hét cho 4.

Bai 8: Chon ngau nhién mot so tu nhién ¢6 bon chir s6. Tinh xé&c suat dé chon dugc s6 ¢6 4 chir s6 khac nhau,
trong d6 c6 ding 2 chit s6 1€ va 1a so chia hét cho 5.

Bai 9: Chon ngau nhién mot so ty nhién c6 ba chit s6 d6i mot khac nhau. Goi A 1a bién co “Chon dugc so ¢

dang abc v6i a > b > ¢”. Tinh x4c sudt ciia A.

Bai 10: C6 hai hop chira cac qua cau: hop thir nhat chira 3 qué cau trang va 2 qua cau do, hop tht hai chua 3
qué cau tring va 4 qua ciu vang. Lay ngau nhién tir mdi hop ra hai qua ciu, tinh x4c suét dé trong bon qua cau
duogc 14y ra co du ba mau.

Bai 11: Mot hop chira 10 tAm thé dugc dénh sb tir 0 dén 9. Liy ngiu nhién lién tiép 4 tim thé tir hop d6 va
sap thir tu tir trai sang phai. Tinh xac suat dé 4 tAm thé lay duoc sap xép thanh mot sb tu nhién, trong d6 c6 chir

A

so 1.

Bai 12: Mot hop chira 6 qua cau xanh duoc danh sd tir 1 dén 6, 5 qua cau do duogc danh s6 tir 1 dén 5 va 4
qué cau vang dugc danh sé tir 1 dén 4. Chon ngiu nhién ddng thoi 3 qua cau tir hop do, tinh xac suat dé 3
qua cau chon duoc vira khac mau vira khéc sb.

Bai 13: C6 3 khach hang (khong quen biét nhau) cting budc vao mot cira hang c6 5 quay phuc vu. Tinh xac
sut dé c6 dung hai khach hang cling vao mot quay va khach hang con lai vao mét quay khac.

Bai 14: Mot khoa s6 co bao dong 1a ddy gém ba chit sb trong cac chir s6 0;1;2;3;---;9. Néu bam diing ca ba

chit s6 thi m¢ dugc ctra, néu bam sai qua mot chir so thi c6 bdo dong. Tinh xéc suat dé bam khoa gay bao dong.
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Bai 15: Trong mot giai dau bong ban chao ming ngay 20 /11 ¢6 12 gido vién tham gia, trong d6 co thiy Anh
va thay Tai. Ban t chirc bdc tham ngiu nhién dé chia thanh 2 bang thi ddu A va B, mdi bang c6 6 van dong
vién. Tinh xé4c suat dé thay Anh va thdy Tai nam ¢ hai bang dau khac nhau.
Bai 16: Goi S 1a tap hop tat ca cac sd tu nhién c6 nim chit s6 d6i mot khac nhau. Chon ngau nhién hai sb
thudc S, tinh x4ac suat dé trong hai s6 chon duoc co it nhit mot sd chia hét cho 5 (két qua dugc lam tron dén
bdn chit s6 thap phan).
Bai 17: Cho tap hop E = {1;2;3;4;5}. Goi S 1a tap hop tit ca cac s6 tw nhién co it nhat ba chit sd, cac chir s6
d6i mét khéc nhau va cung thugc £ . Chon ngﬁu nhién mot sd cta S , tinh xac suét dé sb chon duoc co téng cac
chir s6 bang 10.
Bai 18: (Cau 43, mi dé 101, THPTQG 2018) Ba ban A, B, C mdi ban viét ngiu nhién 1én bang mot sb tu
nhién thudc doan [1;17]. Xac sudt dé ba sé dugc viét ra co tong chia hét cho 3 bang
A2 B. 107 c. . p. 1057

4913 4913 68 4913
Bai 19: (Cau 37, ma dé 101, THPTQG 2019) Chon ngiu nhién hai s6 tu nhién khac nhau tir 25 sd nguyén
dwong dau tién. Xac suat dé chon duoc hai s6 c6 tong 1a mot s6 chin bang

B 13 12 b, 318

25 25 625

N | =

Bai 20: (Cau 44, ma dé 119, THPTQG 2020) Goi S 1a tp hop tat ca cac sb tw nhién co 4 chir sé d6i mot
khac nhau va cac chir s6 thudc tap hop {1;2;3:4;5:6;7} . Chon ngau nhién mét s6 thugc S, xac suat dé s6 do

khong co hai chit s6 lién ti€p nao cung chan bang

A B. 2. c. 2 p. 0
35 35 35 35

A
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Cha dé
03

DAY SO - CAP SO CONG VA CAP SO NHAN

I. PHUONG PHAP QUY NAP TOAN HOQC

Bai 1. Ching minh bang phuong phap qui nap véi n 1a mot sb nguyén duong:

a)1+2+3+...+n:—n(n+1). b)12+22+32+m+n2:n(n+1)(2n+1)‘
H(nr1) 2
C)13+23+33+...+n3:L_ d)1.4+2.7+...+n(3n+1)=n(n+1),
4
n(n+1)(n+2) gl L, L 1 _m

e) 1.2+2.3+...+n(n+1):

3 : 1.2 23 34 n(n+1)_n+1'

Bai 2. Chtirng minh bang phwong phap qui nap véi n 1a mot sb nguyén duong:

a) n® + 3n* + 5n chia hét cho 3. b) n* +11n chia hét cho 6.

c) 7.4"" + 3" chia hétcho 5. d) n® +2n chia hét cho 3.

e) 3" +2" chia hét cho 7. f) 13" —1 chia hét cho 6.

II. DAY SO

2n
n’+1
a) Viét 5 s hang dau tién cua day.

Bai 1. Cho day s6 (u, ) :u, =
A 9 N A /. A 5 ~

b) SO 1 la s0 hang tht may cua day ?

¢) Ching minh day sé di cho 1a diy sé giam va bj chin.

Bai 2. Tim s6 hang tha 5 cua diy sd (un) thda man:

) Ul = 2 b) Ul = ’LL2 = 1
a .
U :u"+17n21 u =u tu , nN=3
n+l 3
Bai 3. Xét tinh ting, giam clia cac dy s6 (u, ) véi:
2" —1 -1y on +1
a) u = by u, = O u =—"—.
2" +3 "oon+2 " 3n-2
2 1-n
d) u :Ln-i-l. e)u, = . f)u =n+sin’n.
! n® +1 \/;
Bai 4. Xét tinh bi chan trén, bi chin dudi va bi chin cua cac day s6 (u ):
1 242
a) u :2n+3' b) u, = . C) U S o Ly
Ton+2 n(n +1) "onf+n+l
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II1. CAP SO CONG
Bai 1. Trong cac diy sb (un ) dudi day, diy sé nao 1a cip sd cong, hiy cho biét sé hang du va cong sai ciia né:
a)u =3n-"7. b) _3n+t2 c)u, =n’.

n

Bai 2. Tim s0 hang dau tién va cong sai cua cap so cong (u ), biét:

n

u, +u, =18 u, +u, =16 u, =—15 u, —u, =8
a) . b) 7 . C) X d) .
u, +u, =22 u,.u, = 48 u, =18 u,u, = 75
u, +u,. =60 u, +u. —u, =10 u, +u. —u, =10 S =35
e) ; 120 ) 1 5 3 ) g) 2 5 3 ) h) 5 )
u, +u, =1170 u, +u, = 17 u, +u, =26 u,.u, =130

Bai 3. Moi cap so cong dudi day ¢ bao nhi€u s6 hang ?

a)l, 3,5 .., 199. b) 35, 40, 45, ..., 2000. c) 1999, 1986, 1973, ... ,~211.

Bai 4. Tim céc sb thoa diéu kién:

a) Gitra cac s6 7 va 35, hiy dat thém 6 s nita dé dugc mot cip sd cong.
b) Giira cac s6 4 va 67, hiy dat thém 20 sb nira dé duoc mot cap sb cong.
Bai 5.

a) Tim ba s6 hang lién tiép ciia mot cip sd cong, biét tong ciia ching 13 27 va tong cac binh phuong ciia chiing
bang 293 .

b) Tim bén sb hang lién tiép ctia mot cip sb cong, biét tong cua ching bang 22 va tong cac binh phuong cia
chung bang 66.

Bai 6.

a) Ba goc ctia mot tam giac vudng l1ap thanh mot cp s6 cong. Tim sb do cac goc do.

b) Sb do cac goc ciia mot da gidc 161 6 9 canh 1ap thanh mot cip s cong co cong sai d = 3°. Tim sb do cua
cac goc do.

¢) Sb do cac goc clia mot tir giac 16i 1ap thanh mot cap sé cong va goc 16n nhat gip 5 1an goc nho nhat. Tim sb
do cac goc do.

Bai 7. Chirng minh rang néu ba s6 a,b,c 1ap thanh mot cip sb cong thi cac sé z,y,z ciing lap thanh mot cap
sb cong, voi:

a)z=b"+bc+c;y=c"+ca+a’;z=a" +ab+¥’

b)z=a"-be y=b"—ca; z=c" —ab.

Bai 8. Tim z dé basd a,b,c 1ap thanh mot cap sb cong, voi:

a)a=10-32;b=22"+3;c=7—4x

ba=2+1b=3x-2c=2"-1

Bai 9. Nguoi ta trong 3003 cay theo mot hinh tam giac nhu sau: hang thi nhat ¢6 1 cy, hang thit hai c6 2
cdy, hang thir ba c6 3 cdy.... Hoi c6 tat ca bao nhiéu hang ?
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IV. CAP SO NHAN

Bai 1. Tim s6 hang dau tién va cong bdi clia cap so nhan (u ), biét:

(2

u3:15 u5—u1:80 u3+u5:90

a) . b) . C) .
u5=135 u3+u4:36 uQ—u6:240

9 u4—u2=72 0 ul—u3+u5:65 ul+u2+u3:14
u, —u, = 144 u tu, = 325 uu,.u, = 64

Bai 2.

a) Gitra cac s6 160 va 5, hiy chén vao 4 sd nita dé tao thanh mot cap s6 nhén.

b) Giira cac s6 243 va 1, hiy dat thém 4 s nita dé tao thanh mot cép sb nhan.

Bai 3. Tim ba s hang lién tiép ciia mot cap s6 nhan biét tong ctia chiing bang 19 va tich bang 216.

Bai 4.

a) Tim s6 hang dau tién cia mot cap sb nhan, biét rang cong boi 1a 3, tong cac sd hang 1a 728 va sd hang cudi
la 486 .

b) Tim cong boi ciia mot cap s6 nhan ¢ sd hang dau 1a 7, s6 hang cudi 1a 448 va téng cac s6 hang 1a 889 .
Bai 5.

a) Tim 4 gbc ciia mot tir giac, biét cac goc d6 1ap thanh mot cap sb nhan va goc cudi gip 9 1an goc thir hai.

b) Po dai cac canh cia AABC 1ap thanh mot cap s6 nhan. Ching minh AABC' c¢6 hai goc khong qua 60° .
Bai 6. Tim bon s hang lién tiép cia mot cap sé nhan, trong d6 sb hang thir hai nhé hon s hang thir nhat 35,
con sb hang thir ba 16n hon s hang thir tw 560.

Bai 7. SO cac s6 hang ciia mdt cap sO nhan la mot so chan. Tong tat ca cac s6 hang cua no6 16n gap 3 lan tong

cac so hang co chi so 1¢é. Xéac dinh cong boi cta cap so do.

e 2 A A 5 A A A A < A M A A A \ 148 A e )
Bai 8. Tim 4 so hang dau cua mot cap soO nhan, bict rang tong 3 so6 hang dau la o dong thot theo thu tu
chung 14 s6 hang tht nhat, thtr tu va thi tdm cta mot cap sb cong.

Bai 9. Tim 3 s6 hang déu ciia mot cap sd nhan, biét rang khi ting sb tht hai thém 2 thi cac sd d6 tao thanh

mot cap s cong, con néu sau d6 ting sé cudi thém 9 thi ching lai 1ap thanh mot cap sd nhan.

Bai 10. Tim 4 s trong d6 ba sd dau 13 ba sb hang ké tiép ctia mot cip s6 nhan, con ba s sau 13 ba s hang ké

tiép ctia mot cap s6 cong; tong hai s6 dau va cudi bang 32, tong hai s giira bang 24.

Bai_11. Tim cic sb dwong @« va b sao cho a, a+2b, 2a+b 1ap thanh mot cip sb cong va
2 2 r 7

(b + 1) , ab+ 5, (a + 1) 1ap thanh mot cap so nhan.

. : : . 2 1 2 .z .
Bai 12. Ching minh rang néu ba so , =, 1ap thanh mot cap s6 cong thi ba s6 z, y, z lap thanh

y-r 'y y—=z

mat cap sO nhan.
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HINH HOC
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Chidi | pHEP DOTHINH - PHEP PONG DANG TRONG MAT PHANG
I. PHEP TINH TIEN

Bai 1. Tim toa d6 diém A' 13 anh cua diém A(1;—2) qua phép tinh tién T trong cac truong hop sau:

a) v =(23). b) v =(-1;2). ¢) v =(0;-3).

Bai 2. Tim phuong trinh ctia duong thang d’ 1a anh cta duong thing d qua phép tinh tién T{} trong cac truong
hop sau:

a)d:z+2y-1=0, v=(23). b)d:20+3y+2=0, v=(-12). ¢)d:3x-y+5=0, v=(0;-3).

Bai 3. Tim phuong trinh ctia dudng tron (C') 1 anh cta dudng tron (C) qua phép tinh tién T trong cac

truong hop sau:
a) (C’):(m+2)2+(y—1)2 =4 Va;:(z;g)_ b) (C):a” +y° -6z —4y+4=0va v=(-12).

Bai 4. Trong mit phang toa dd Ozy, thuc hién cic bai toan sau day:

a) Tim toa do diém A’ 1a anh ctia diém A qua phép tinh tién theo vecto v = (2;3) v6i A 1a giao diém cuia hai
duongthing d : 22 —y+3=0vad :z+y+6=0.

b) Cho d la dwong thang qua hai diém A(1;3) va B(-2;0). Tim phuong trinh cta duong thang d' 1a anh cua
duong thang d qua phép tinh tién theo vecto v = (-L2).

¢) Cho (C) 1a duong tron tdm [(—1;2) va di qua A(1;3). Tim phuong trinh ciia duong tron (C') 1a anh cua
dudng tron (C') qua phép tinh tién T. v6i v= (0;-3).

II. PHEP QUAY

Bai 1. Tim toa d diém A’ 13 anh ctia diém A qua phép Q(O o) va Q(O o) trong cac truong hop sau:

a) A(2;3). b) A(-1;2). c) A(0;-3).

Bai 2. Tim phuong trinh ctia duong thang d’ 14 anh ctia duong thang d qua phép Q(ago“) va Q(o o) trong cac
truong hop sau:

a)d:zx+2y—1=0. b)d:2z+3y+2=0. c)d:3x—-y+5=0.

Bai 3. Tim phuong trinh cua duong tron (C') 1a anh cia duong tron (C') qua phép Q(o o) va Q(o gy tTONG
cac truong hop sau:

) (0):(z+2) +(y-1) =4. B () +y ~6r-dy+4=0. © (0):a* +y’ +20-2y-2=0.

Bai 4. Trong mit phang toa d6 Ozy, thuc hién cac bai toan sau day:

a) Tim toa do diém A’ 1a anh cua diém A qua phép Q(O o) v6éi A 13 hinh chiéu vudng goc cua M (1;1) trén

duong thing d : 2z —y+3=0.
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b) Cho d 1a dudng thing di qua A(1;3) va song song v6i duong thang A : z + y + 6 = 0. Tim phuong trinh cua
duong thing d' 13 anh cia dudng thing d qua phép Q(

0,-90")

c¢) Cho (C) la duong tron co6 duong kinh AB véi A(-1;4) va B(1;2). Tim phuong trinh ctia duong tron (C”)

la anh cua duong tron (C') qua phép Q(agoﬂ) :

III. PHEP VI TU
Bai 1. Tim toa d6 diém A’ 14 anh cta diém A(1;—2) qua phép vi tu V( 1) trong cac truong hop sau:
a) 1(2:3),k = 2. b) I(-1;2),k = 2. o) I(O;—3),k=—%.

Bai 2. Tim phuong trinh cua duong thang d’ 1a anh cua duong thang d qua phép vi tu V< 1 trong cac truong

hop sau:
a)d:r+2y—1=0 va I(2;3),k=3.

b)d:2zx+3y+2=0 va I(-1;2),k=-3.
¢)d:3x—y+5=0 va I(O;—3),k=%.

Bai 3. Tim phuong trinh cua duong tron (C') 1a anh cua duong tron (C') qua phép vi tu Vi, trong cac truong

hop sau:
a) (0): (e +2) +(y—1) =4 va I(2;3),k = 2.

b) (C):2* +y’ —6r—4y+4=0va I(-1;2),k =-3.
) (C):z” +y" +2x-2y-2=0 va I(O;—3),k=_§1

Bai 4. Trong mit phing toa do Ozy, cho diém I(~1;3) vasd k = 2.

a) Tim toa do diém A’ 13 anh cua diém A qua phép vi tu V( v6i A 1a giao diém d: 2z —y+3 =0 va tryc

1,k)
tung.
b) Cho d 1a duong thing qua diém A(1;3) va vudng goc v6i dudng thing A :  + y + 6 = 0. Tim phuong trinh

ctia dudng thang d' 1a anh ctua dudng thang d qua phép vi tu V( L

¢) Cho (C) la duong tron co6 duong kinh AB véi A(-1;4) va B(1;2). Tim phuong trinh cua duong tron (C”)

1a anh cua duong tron (C') qua phep vitu V.

A
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Chidé | PUONG THANG VA MAT PHANG TRONG KHONG GIAN
2 QUAN HE SONG SONG

I. PAI CUONG VE PUONG THANG VA MAT PHANG
Bai 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a ti giac 16i. Tim giao tuyén cila cac cip mit phang sau dy:

a) (SAB) va (SAC). b) (SAC) va (SBD). ¢) (SAB) va (SCD). d) (SAD) va (SBC).

Bai 2. Cho ttr dién SABC .Goi M, N lan luot 1a hai diém trén canh AB va BC sao cho MN khong
song song véi AC . Tim giao tuyén cta cac cip mit phang sau:

a) (SMN) va (SAC). b) (SAN) va (SCM).

Bai 3. Cho tir dién SABC .Goi K, M lan luot 13 hai diém trén canh SA va SC, goi N 1a trung diém
canh BC', Tim giao tuyén cta cac cip mit phing sau:

a) (SAN)va(ABM). b) (SAN) va (BCK).

Biai 4. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang véi AB ||CD va AB > CD . Lay diém M nam trén
doan BC'. Tim giao tuyén ciia cac cip mit phang sau day:

a) (SAC)va (SBD). b)(SAD)va(SBC). ¢) (SAM) va (SBD). d) (SDM) va (SAB).
Bai 5. Cho hinh chép S.ABCD . c6 day ABCD 1a t giac 16i. Trén canh SA 1iy diém M . Tim giao tuyén cta
cac cdp mit phang sau day:

a) (SAC)va (SBD). b)(BCM)va(SAD). ¢) (CDM)va (SAB). d) (BDM) va (SAC).
Bii 6. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Trung diém ctia CD 1aM . Tim
giao tuyén ciia cac cip mit phiang sau dy:

a) (SAC) va (SBD). b) (SBM)va (SAC). ¢) (SBM) va (SAD) . d) (SAM)va (SBC).
Bai 7. Cho hinh chép S.ABCD, c6 déy la hinh thang véi AB / /CD vaAB > CD . Lay diém M nam trén

doan SA. Tim giao tuyén cia cac cip mit phang sau day:

a) (BDM) va (SAC). b) (BCM) va (SAD). ¢) (BCM) va (SCD).

Bai 8. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh tim O. Goi M,N,P lan luot 1a
trung diém cac canh BC,CD, SA. Tim giao tuyén cia cac cip mit phing sau day:

a) (MNP) va (SAB).  b) (MNP)va (SAD). ) (MNP)va (SBC).  d) (MNP)va (SCD).
Bai 9. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a tir giac 16i. Ly I thudc canh SA, J thudc canh SB

sao cho IJ khong song song voi AB, 1y diém K trong tir giac ABCD . Tim giao tuyén cia cac cip
mit phang sau:

a) (IJK) va (ABCD).  b) (IJK) va (SAB). o) (IJK) va (SAC). d) (1JK) va (SBD).
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Bai 10. Cho hinh chép S.ABCD c6 hai canh d6i dién khong song song. Liy diém M thudc mién trong cia
ASCD . Tim giao tuyén cac mit phang:

a) (SBM) va (SCD). b) (AMB) Vé(SCD). ¢) (ABM) va (SAC). d) (SAM) va (ABCD).
Bai 11. Cho hinh chép S.ABC . Trén canh SA liy M sao choSA = 3SM ,trén canh SC lay diém N sao
cho SC = 2SN, Piém P thudc canh AB . Tim giao diém cua:

a) MN va(ABQ). b) BC va (MNP).

Bai 12.Cho t&r dién ABCD. Goi M, N 1a trung diém ctaAC, BC . Lay diém P trén canh BD sao
cho PB < PD . Tim giao diém cua:

a) CD va(MNP). b) AD va (MNP).

Bai 13. Cho hinh chépS.ABCD . Goi M 1a diém nam trén canh SC.
a) Tim giao diém cua AM véi (SBD).
b) Goi N la mot diém trén canh BC' . Tim giao diém cua SD va (AMN )

Bai 14.Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh thang véi day 16n AB . Goi I, J, K la ba diém
nam trén canh SA, AB, BC.

a) Tim giao diém cua IK véi (SBD).
b) Tim cac giao diém cua (IJK) v6i SD va SC.

Bii 15.Cho hinh chép S.ABCD c¢é6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Goi M 1a trung diém SB,N la
trong tim ASCD . Xac dinh giao diém cua:
a) MN va (ABCD). b) MN va (SAC). ¢) SCva(AMN). d) SA va (CMN).

Bai 16. Cho ttr dién SABC . Goi I,J lan luot 1a trung diém cua SA,BC . Lay diém M trén doanlJ,
lay N trén canh SC.

a) TimH = SM n (ABC). b) TimK = CM(SAB).

¢) TimL = MN n(ABC). d) Tim P = AM n(SBC).

Bai 17. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh tam O. Goi M 1a trung diém SB
va G la trong tam ASAD .

a) Tim E = SAn(OMG). b) Tim F = ADN(OMG). ¢) Tim K = GM n(ABCD).

Bai 18.Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang day 1on AD. LAy M trén canh SB. Tim
thiét di¢n ctia hinh chop S.ABCD cét bsi (AMD).

Bai 19. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Goi M, N, P 1a cac diém lan luot
trén cac canh CB,CD, SA. Tim thiét dién cta hinh chép S.ABCD véi (MNP).

Bai 20. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Goi H,K 1a trung diém BC va CD .
Lay M bat ki trén canh SA. Tim thiét dién cta hinh chép véi (MHK )
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Bai 21. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh binh hanh tim O. Goi M, N, P lan luot 1a trung
diém cua SB,SD va OC .

a) Tim giao tuyén cua (MNP) voi (SAC).

b) Tim giao tuyén ctia (MNP) Vo1 (ABCD).

¢) Tim giao diém cua SA va (MNP).

d) Xac dinh thiét dién ctia hinh chép S.ABCD véi (MNP )

Bai 22. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Goi K 1a trong tam cia ASAC va
I,J lan luot 1a trung diém cuaCD, SD .

a) Tim giao diém H ctia duong thang IK v&i mat phang (SAB )

b) Xac dinh thiét dién tao boi miat phang (IJK) véi hinh chép.

Bai 23.Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1 hinh binh hanh. Goi M 14 trung diém SC'.

a) Tim I 1 giao diém cua AM véi (SBD). Chirng minh: 14 = 2IM .

b) Tim thiét dién ctia hinh chop dugc cit boi (ABM). Thiét dién d6 1a hinh gi ?

¢) Ly diém N tiy § trén AB . Tim giao diém cia MN véi (SBD).

Bai 24. Cho hinh chép S.ABCD. Goi M, N 1a 2 diém lan lugt ndm trén 2 canh BC, SD.
a) Tim giao diém I cua BN va (SAC).

b) Tim giao diém J cia MN va (SAC).

¢) Chirng minh: I, J ,C thing hang.

Bai 25. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1a tir giac 16i. LAy M trén canh SC. Goi N 1a giao
diém ctaSB va (ADM). Goi Ola giao diém AC va BD.

Ching minh ba dudng thang SO, AM,DN déng qui.

II. HAI DPUONG THANG SONG SONG

Bail. Cho hinh chép S.ABCDc6 day la hinh binh hanh. Goi M,N,P lin luot la trung diém
cuaSA, SD, BC'.

a) Chirmg minh MN / /BC'. b) Ching minh MB / /NP.

Bai2. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh binh hanh tdm O. Goi M,N lan luot 1 trung diém
ciaSA, SD . Xac dinh giao tuyén cta hai mat phang:
a) (SAD) va (SBC). b) (MNO) va (ABCD).

Bai 3. Cho hinh t dién ABCD . Goi G, G’ lan luot 1 trong tAm cta cac tam giac ABC va ABD .
Chtng minh: GG’/ /CD..
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Bai 4. Cho hinh chép S.ABC . Goi M, N la trung diém cua AB,AC .
a) Goi M, N la trung diém ctia AB, AC . Tim giao tuyén cia hai mit phang (SMN) va (SBC) .
b) Goi I,J la trong tim ctia ASAB va ASAC' . Tim giao tuyén ctia hai mit phang (AIJ) va (ABC) .
Bai 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh tim O. Goi M la trung diém cia SA, N la
trung diém cua SB.
a) Tim giao tuyén ciia hai mat phang: (SAB) Vé(SCD), (SAD) va (SBC’) .
b) Xac dinh giao tuyén cia hai mit phang (SAD) va (BCM ) .
¢) Xac dinh giao tuyén ctia hai mit phang (MN O) va (ABCD) .
Bai 6. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh binh hanh tamO. Goi M, N, P lan luot 1a trung
diém diém cua SA,SD, BC' .
a) Chung minh NP / /MB.
b) Tim giao tuyén ctia hai mat phang (MN O) va (AB CD).
¢) Tim giao diém cia SBva (M C’D).

III. PUONG THANG SONG SONG VOI MAT PHANG

Bai 1. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh tdim O . Goi M, N 1a trung diém cua SA, SD.
Chtrng minh:

a) MO / /(SCD). b) NO / /(SAB). ¢) BC / /(MNO)

Bai 2. Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh binh hanh. Goi M, N lan luot trung diém ciia ABva CD .

a) Chémg minh: MN // (SBC)va MN // (SAD).

b) Goi E la trung diém SA. Chimg minh SB va SC déu song song voi (MNE).

Bai 3. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ¢y ABCD 1a hinh binh hanh tim O. M, N, P lan luot 14 trung diém cua
cac canh SA,SD, BC' . Chiing minh:

a) NP / /(SAB ). b) SB // (NOP ).
Bai 4. Cho t&r dién ABCD. Goi G la trong tam cia tam giac ABC'. Piém M trén CD sao cho
MC = 2MD.

a) Chimg minh: MG // (ABD).

b) Tim giao tuyén ctia (ABD)va (B GM )

¢) Tim giao tuyén ctia (ABD) va (A GM ) :

Bai 5. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh . K 14 trung diém SD .
a) Chimg minh SB / /(ACK).

b) Tim giao tuyén cta (SAB) va (A CK ) :
¢) Tim giao tuyén cia (SBC) va (A C’K) .
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Bai 6. Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh thang véi AD / /BC va AD = 2BC.Goi M,N,P lan luogt
1a trung diém cta cac canh SA,SC,SD.

a) Chimg minh PC / /(SAB).

b) Ching minh AC'/ /(BMN).

Bai 7. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 14 hinh binh hanh. M 1a trung diém BC'. Mit phang (a) di
qua M, song song v6i BD va SC' . Xac dinh thiét dién cta () va hinh chép .

Bai 8. Cho hinh chop S.ABC . M, N la trung diém cua SB , SC .

a) Chémg minh BC / /(AMN).

b) Tim giao tuyén ctia hai mat phang (AMN ) va (AB C )

¢) Goi I 1a diém tuy y trén canh BC'. Mt phang («) di qua I, song song v6i AB va SC . Xéc dinh thiét
dién cta (&) va hinh chop.

Bai 9. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh tdm O. Goi M, N, P lan luot 1a trung diém
cua SA , SD va BC'.
a) Chimg minh NP / /(SAB).

b) Chimg minh SB / /(NOP).

¢) Tim giao tuyén ctia hai (SAB) va (ANC) :

d) Goi I 1a diém tuy y trén canh CD . Mit phang (a) di qua I, song song v6i BD va SC. Xéc dinh thiét
dién cta (&) va hinh chép .

Bai 10. Cho hinh chop S.ABCD ¢6 day ABCD 1a hinh thang v6i AB / /CD va AB <CD. Goi M,N lan
luot 14 trung diém cua SA,SC'.

a) Chimg minh AC / /(DMN).

b) Tim giao tuyén ctia hai mat phing (BMN ) va (AB CD).

¢) Goi O 1la giao diém ctia AC va BD . Mit phang («) di qua O, song song véi SA va BC . Xéc dinh thiét
dién cta («) va hinh chop S.ABCD.

IV. HAI MAT PHANG SONG SONG

Bai 1. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh binh hanh tdm O. Goi M, N lan luot 1a trung diém
cua cac canh SD va BC'.

a) Chimg minh MO / /(SAB).

b) Chimg minh (MNO)/ /(SAB).

Bai 2. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 14 hinh thang AD / /BC va AD =2BC.Goi M va N lan
luot 14 trung diém SA va AD.

Chimg minh (BMN) / /(SCD).
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Bai 3. Cho hinh chép S.ABC . Goi M, N, P lan luot la trung diém cua cac canh SA,SB,SC'.

Chimg minh (MNP) / / (ABC).

Bai 4. Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD 14 hinh binh hanh tdm O. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua
cac canh SA va SD .

Chimg minh (MNO)/ /(SBC).

Bai 5. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 14 hinh thang véi AD / /BC va AD =2CD . Goi M,N lan
luot 1a trung diém cua cac canh SA va AD .

Chimg minh (BMN) / / (SCD).

Bai 6. Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh binh hanh tim O . Goi M, N 1an luot 1a trung diém cua SA,SD.
a) Chimg minh (OMN) / /(SBC).

b) Goi P,Q1a trung diém cua AB,ON . Ching minh PQ / /(SBC).

Bai 7. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Goi H,I, K 1a luot 1a trung diém cia cac
canh SA,SB,SC .

a) Ching minh rang: (HIK) / /(ABCD).

b) Goi M 1a giao diém cia AI va KD, N 1a giao diém cua DH va CI .

Chtng minh: (HIK) / /(SMN).

Bai 8. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Goi I,J, K lan luot 1a trung diém cua cac
canh SA,SB,SC .

a) Tim giao diém L cta SD va (IJK).

b) Chitng minh: IL / /AD ,KL | /CD.

¢) Goi M 1a giao diém ciia C.J va DI, N la giao diém ciia BI va CL . Chimg minh (SMN) / /(ABCD).
Bai 9. Cho tir dién ABCD . Trén canh AD lay diém I sao cho AD = 3AI.Cacdiém J,K lan luot 1a trong
tam cua cac tam giac BCD va ACD .

a) Chimg minh AB / /(DKJ).

b) Ching minh (IJK) / /(ABC).

¢) Tim giao diém BD cita va (IJK ).

Bai 10. Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh tim O. Goi E, K lan luot 1a trung diém cua
cac canh CD,SC va G latrong tam cia ASCD.

a) Chirmg minh: (OEK)//(SAD).

b) Tim giao diém I cta AK va (SBD).Chimg minh I 1a trong tim tam gidc SBD .

¢) Chirmg minh: IG || (SBC).

d) Cho mit phang (a) chita OG va song song v6i CD . Tim thiét dién cta (&) voi hinh chop S.ABCD .

A
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