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CHUONG I: MENH DE VA TAP HOP

$1. MENH DE

1 Ly thuyét
1.1 Ménh dé va ménh dé chira bién
1.1.1 Ménh dé
e Ménh dé l1a cau khéng dinh cé tinh ding hosc sai.
e Mot ménh dé phai ho#c ding hoic sai.
e Mot ménh dé khong thé vita ding viia sai.
e Ngudi ta thuong st dung céc chit cai P, Q, R,... dé dit tén ciac ménh da.
Vi du.
a) Ménh dé P: “Ngay 2/9 1a Quéc Khanh nuéc CHXHCN Viét Nam” 14 ménh dé dung.
b) Ménh dé Q: “Sé 3 1a mét s6 chn” 14 ménh dé sai.
1.1.2 Ménh dé chia bién
e Ménh dé chita bién 12 mot cau khéng dinh c6 chita mét hay nhiéu bién.
e Ménh dé chia bién chua ré tinh ding sai nén chua phai 12 ménh dé.
e Khi thay bién béi gi4 tri cu thé thi ménh dé chia bién tré thanh ménh deé.
* Kihiéu: P(z),Q(z,y), ...
Vi du. P(n): “n chia hét cho 5” (n 12 s tu nhién) 12 ménh dé chia bién n.
* V6i n = 10 thi P(10): “10 chia hét cho 5” 12 ménh dé dung.
* V6i n = 3 thi P(3): “3 chia hét cho 5” 12 ménh dé sai.

1.2 Ménh dé phu dinh

Cho ménh dé P. Ménh dé phui dinh ctia P 1a ménh dé “khong phai P”.

Ki hiéu: P.

Néu P ding thi P sai.
e Néu P sai thi P ding.

1.3 Meénh dé kéo theo

1.3.1 Khii niém
* Cho hai ménh dé P va Q. Ménh dé “Néu P thi Q” dudc goi 14 ménh dé kéo theo.
* Kihiéu P = Q.
e Ménh dé P = @ chi sai khi P ding va Q sai.



1.3.2 Dinhly
* Dinh Iy 12 mot ménh dé toan hoc ding.
e Khi ménh dé P = @ la dinh ly, ta néi:
- P lagia thiét, Q 1a két luan ctia dinh ly.
- Pla diéu kién dua dé c6 Q.
- @ la diédu kién can dé c6 P.
1.4 Ménh dé dao - Ménh dé tuong ducng
1. Ménh dé déo
e Ménh dé Q = P dudc goi 1a ménh dé dao ciia ménh dé P = Q.
e Ménh dé dao ctia mét ménh dé ding thi chua chic ding.
2. Hai ménh dé tuong duong
e Néu hai ménh d& (P = Q) va (Q = P) d&u dung thi ta néi P va Q 1a hai ménh dé tuong duong.
* Kihiéu P & Q.
e Khi d6 ta néi P 1a diéu kién can va da dé c6 Q.

e Nhan xét: Hai ménh dé P va Q tuong duong khi chiing cung ding hodc cung sai.

1.5 Ménh dé cé chia ki hiéu v, 3

1. Ménh dé chita ki hiéu vV (vdi moi)

e La ménh dé c6 dang ’ Vz € M, P(z) ‘

e Ménh dé Vz € M, P(z) ding néu véi moi 2o € M, P (zp) 12 ménh dé dung.
Vi du. Ménh dé Vz € R, 2% > 0 12 ménh dé ding.

2. Ménh dé chita ki hiéu 3

e La ménh dé c6 dang ’ 3z € M, P(z) ‘

* Ménh dé 3z € M, P(x) ding néu ton tai zop € M lam cho P (zo) 12 ménh dé dung.

Vidu. 3z € Z,z +x = 01a ménh dé ding vicé6 2 =0 € Z sao cho 0 + 0 = 0.

3. Phii dinh ctia ménh dé chita V,3

e Ménh dé “Vz € M, P(z)” ¢6 pht dinh 12 “Iz € M, P(z)”
e Ménh dé “Iz € M, P(x)” ¢6 phu dinh 1a “Vz € M, P(z)”

Vi du. Viét ménh dé phui dinh ctia cac ménh dé sau:
a) Vz € R,z > 0. b) Iz € R,z = 5z — 4. ¢) dxeZ,2c+1<0.
Giai
a) Ménh d@ pha dinh: 3z e R,22 <0

b) Ménh dé pha dinh: Vz € R, 2% # 5z — 4
c) Ménh dé phia dinh: Vz € Z,22+1 >0



2 Bai tap thuc hanh

2.1 Dang 1: Xac dinh ménh dé va ménh dé chiéa bién
Cau 1. Cac cau sau day, c6 bao nhiéu cau la ménh dé?
a) O day dep qua!
b) Phuong trinh z2 + 4z + 4 = 0 v6 nghiém.
c¢) 16 khéong phai 1a s6 nguyén t6.
d) Hay chitng minh 2n 12 s6 ch&n véi n 14 s tu nhién bat ki.
e) Hai phuong trinh 22 — 4z + 3 = 0 va 2z — 2 = 0 ¢6 nghiém chung.
f) S6 7 ¢6 16n hon 3 hay khong?
g) Doi tuyén Italia gianh chiic vo dich World Cup 2006.
h) Hai tam giac bing nhau néu chiing c6 dién tich bang nhau.
i) Moén kem nay kha ngon.
i) An Db 12 mét quéc gia 6 khu viuc Nam A.
k) Mot ty dong 1a sb tién rat lén.

CAu 2. Xét tinh dung - sai ctia cdc ménh dé sau:
a) 32 1a hop sb.
b) Téng sb do ba géc trong mot tam gidc bing 360°.
¢) Hinh binh hanh 1a t gidc c¢6 hai cip canh d6i song song.
d) Phuong trinh az? + bz 4+ ¢ = 0 (a # 0) ¢6 hai nghiém phan biét khi *> — 4ac > 0.
e) Hinh thoi 14 ti§ gidc c6 bén géc vuong.

Cau 3. Cho n 1a mét s6 tu nhién tuy ¥, xét tinh ding - sai ciia cdc ménh dé sau:
a) 2n + 1 12 mot sb 1é. b) Chit s6 tan cung cia n 1a 4.
¢) n?1a mot s6 chinh phudng. d) n? + n 12 mot s6 chin.

Chu thich. Mot s6 dudc goi 1a s6 chinh phuong néu né 1a binh phuong ctia mét s6 tu nhién. Vi du 9 1a
s6 chinh phuong do 9 = 32

Cau 4. Xét tinh ding - sai cia cdc ménh dé sau:

a) M: “w 1a mét s hitu ti”.

b) N : “Téng do dai hai canh ctia mot tam gidc 16n hon do dai canh thi ba”.

c) P:“S6 nguyén t6 16n hon 2 1a mot s6 18”.

d) Q : “S6 tu nhién c6 chit s6 tan cung 1a 0 hoic 5 thi chia hét cho 5”.

e) R: “Binh phuong ctia mot s6 nguyén bat ki déu chia hét cho 2”.

f) A: “Téng ctia hai s6 tu nhién 14 mét sd chén khi va chi khi ca hai s6 déu 14 s6 chn”.
g) B: “Tich ctia hai s tu nhién 12 mot sd chdn khi va chi khi ca hai s6 d&u 1a s6 chin”.
h) C: “Téng ciia hai sb tu nhién 14 mét s6 18 khi va chi khi ca hai s6 déu 1a s6 18”.

i) D: “Tich ctia hai s6 tu nhién 14 mét s6 1& khi va chi khi ca hai s6 déu 1a s6 18”.

Cau 5. Xét ménh d chita bién P(x) : “z3 — 322 + 22 = 0” (z € R). Tim t4t ca cic gi4 tri = dé P(x) tré
thanh ménh dé dung?



Cau 6. Xét ménh dé chia bién Q(z) : “|z| > 0” (x € R). Tim tat ca cac gia tri x dé Q(x) tré thanh ménh
dé sai?

Cau 7. Tai mét giai ddu béng d4 khu vuc ASEAN, c6 bdn doi lot vao vong ban két 1a Viét Nam,
Singapore, Thai Lan va Indonesia. Truéc khi thi dadu vong ban két, ba ban Dung, Quang, Trung du
doan nhu sau:

* Dung: Singapore nhi, con Thai Lan ba.

* Quang: Viét Nam nhi, con Thai Lan tu.

* Trung: Singapore nhat va Indonesia nhi.

Két qua, mdi ban du doan ding mot doi va sai mot doi. Hay xéc dinh thi hang ting doi sau giai dau.

2.2 Dang 2: Ménh dé phu dinh
Cau 1. Phat biéu ménh dé pha dinh cia cdc ménh dé sau:
a) A: “Téng ba géc trong mét tam giac biing 180°”.
b) B: “6 khong phai l1a sé nguyén t5”.
¢) C:“Phuong trinh 22 + 1 = 0 ¢6 nghiém”.

Cau 2. Viét ménh dé phu dinh ctia cac ménh dé sau:
a) A:VzeR:z%2>0". b) B: “n e N:n? < n”.
¢c) C:“xeZ:a?+2z+5=0". d) D: Ve € Q: 3z # 2% + 2”.

Cau 3. Phat biéu ménh dé phu dinh ciia cdc ménh dé sau:
a) M: “Moi hinh vuéng déu 1a hinh thoi”.
b) N: “Cé mot tam giac can khong phai 1a tam gidc déu”.

c) P: “Moi s tu nhién c6 chit s6 tan cung bang 0 déu chia hét cho 10”.

Cau 4. St dung ki hiéu V ho#c 3 dé viét lai cac ménh dé sau. Viét ménh dé pha dinh ctia cdc ménh
dé do.

a) V6i moi s6 thuc z, déu c6 22 — 2z +1 > 0.

b) C6 s6 nguyén z sao cho z2 — 5 = 0.

¢) Ton tai s6 thuc = thoa man z% + 2z +2 < 0.

d) C6 mot s6 hitu ti ma nghich dao ctia né 16n hon chinh né.

Cau 5. Xét tinh ding - sai va viét ménh dé pha dinh cia cdc ménh dé sau:

a) A:“VYn e N:n? #20”. b) B:“dz € Q: 22 =2".
) C:VzeR:z<z+1". d) D:“zeR:3z=2>+2".
e) B:“dr eN: 622 =z +1”. ) F:VzeZ:z<z>.

Cau 6. St dung ki hiéu V ho#c 3 dé viét lai cac ménh d8 sau va xét tinh ding sai ciia ching.
a) Moi s thuc khéc 0 nhan véi nghich dao ctia né bing 1.
b) C6 mot sé tu nhién ma binh phudng ciia né bing 10.
¢) Binh phuong ctia moi s thuc déu duong.



2.3 Dang 3: Ménh dé kéo theo - Ménh dé dao - Ménh dé tuong duong
Cau 1. Cho hai ménh dé P: “2 < 3” va Q: “—4 < —6”. Lap ménh d& P = Q va xét tinh diing sai ciia

no.

Cau 2. Cho hai ménh d& P: “—1 > —2” va Q: “(—1)? > (—2)?”. Lap ménh d& P = Q va xét tinh ding
sai ciia no.

Cau 3. Cho tam gisdc ABC. Xét hai ménh dé& P: “Géc A =90°"va Q: “BC? = AB? + AC*". Lap ménh
dé P = Q va xét tinh ding sai ciia né.

Cau 4. Phat biéu ménh dé dao cta dinh ly: “Trong mot tam gidc can, cdc dudng cao ng véi cac canh
bén bing nhau”. Ménh dé dao d6 ding hay sai? Tai sao?
Cau 5. Phat biéu ménh dé dao ctia cdc ménh dé sau va xét tinh ding sai cia ménh dé dao dé.

a) Néu mot s6 chia hét cho 6 thi né chia hét cho 3.
b) Néu tam gidc ABC ¢6 AB = AC thi tam giac ABC can.
¢) Néu tam gidc ABC c6 hai géc bing 60° thi tam giac ABC déu.

Cau 6. Cho cac ménh dé sau, ménh dé nao c6 ménh dé dao ding?
a) Néu ti gidc ABCD la hinh thang can thi 2 géc d6i bu nhau.
b) Néu a = b thi ac = be.
¢) Néu a > b thia? > b2
d) Néu mot s6 nguyén chia hét cho 10 thi né chia hét cho 5 va 2.

Cau 7. Cho tam gidc ABC. Xét hai ménh dé P: “AABC la tam gidc can” va Q : “AABC c6 hai dudng
trung tuyén biing nhau”. Lap ménh d& P < Q va xét tinh ding sai ciia né.

Cau 8. Cho ménh dé: “Néu mét ti gidc 1a hinh thang can thi ti gidc d6 c6 hai duong chéo bing nhau”.
Phat biéu ménh dé trén bing cach s dung khéi niém “didu kién can”.

Cau 9. Cho ménh dé: “Néu thi mot trong hai s6 va nhé hon 1”. Phat biéu ménh dé trén bing cach s
dung khai niém “diéu kién da”.
Cau 10. Phat biéu duéi dang “didu kién can” d6i véi cdc ménh dé sau:

a) Hai géc ddi dinh thi bing nhau.

b) S6 tu nhién c6 téng cac chit s6 ctia né chia hét cho 3 thi chia hét cho 3.

Cau 11. Phat biédu ménh dé P < @ va xét tinh ding sai ctia ching trong cdc trudng hop:
a) P2’ +4?>=0"Q:“c=0vay=0".
b) P:“z? > 0" Q: “z > 0”.



§2. TAP HOP

1 Ly thuyét

1.1 Téap hop va phin ta
* Tap hop dung dé chi mét nhém gém céc ddi tuong nio dé hoan toan xac dinh.
e M&i d6i tuong ctia mét tap hop dude goi 14 mét phan ti.
* D& chi a 12 phan ti ctia tap hop M, ta viét a € M.
* D& chi b khong phai 14 phan tit ctia tap hop M, ta viét b ¢ M.

* Tap hop @ (tap rong) 1a tap hop khong chita bat ki phan ti nao.

1.2 Tap con va Hai tap hop bing nhau
* Tap A dudc goi 1a tap con ctia tap B néu moi phan ti ciia A d&u thuéc B.
¢ Kihiéu: A C B (A chia trong B) hodac B D A (B chia A).
e Néu A khong phai tap con ctia B thi ta ki hiéu A ¢ B.

e Tan6iA=BnéuACBvaBCA

Cht y. V6i moi tap hop Atadéucé: ACAvao C A

1.3 Tap hop con cua tap sé thuc R

Trong bang sau, a,b € Rvaa < b.

Tén goi va ki hiéu Tap hop Biéu dién trén truc sé
Tap s6 thuc (—oo; +00) R ?
DPoan [a; b] {zeR|a<z<b} C[L ?
Khoang (a;b) {zeR|a<z<b} (zl l\)
¢ ¥
Khoang (a; +00) {zeR|a<z} ‘g
Khoang (—oo;a) {zeR|z<a} (}1
Ntra khoang [a; b) {zeR|a<z<b} a l\)
t ¥
Ntra khoang (a; b] {zeR|a<z<b} ‘{1 ?
Nita khoang [a; +00) {reR|a<z} ?
Nita khoang (—oo; a] {zeR|z<a} ?




2 Bai tap thuc hanh

2.1 Tric nghiém

Cau 1. Ménh dé nao sau day ding?

@) {0} c @. B)0cC o. (©) o = {0}. (D) @ c {0}.
Cau 2. Ménh dé nao sau day sai?
@ 2 cQ. {-2;3} c (C) N C [0;+00). (D) [3; 6] =
[—2; 3]. {3;4;5;6}.

Cau 3. Cho z 1a mot phan ti ctia tap hop A. Xét cac ménh dé sau:

D =zeA4; ID {z} € 4; (III) z C 4; (Iv) {z} c A.
Trong cdc ménh dé trén, ménh dé nao ding?
@) (1) va (IV). (D va (II). (©) (@) va (IID). (D) (ID) va (IV).
Cau 4. Cho hai tap hop M = {x €Z|z®—3cx—4= 0} va N = {a;—1}. V6i gia tri nao caa a thi
M = N?
@a=3. a=2. ©a=—1hoéca= @a=4.
4,
Cau 5. Trong céc tap hop sau, tap hop nao 1a tap rong?
@A={x€N|m2—4=0}. D={m€@|x2+x—12=0}.
©B={zecRr|2*+22+3=0}. @ Cc={zecr|z?-8=0}.
Cau 6. Trong cac tap hdp sau, tap hop nao 1a tap rong?
@Bz{m€Z|6w2—7x+1=0}. B C={zecQ}|z®—4z+2=0.
©A={zecz||z|<1}). @Dz{x€R|x2=0}.
Cau 7. Chotaphop A= {z € R| —4 <z < 3}. Héi A la tap hop nao sau day?
@) {43} [~4;3). © (~43]. @ (-43).

Cau 8. Chotap hgp A= {z € R |z > —1}. Héi A la tap hop nao sau day?
(&) (—o0; -1). (~1; +00). (© (—o0; 1], D) [-1;+00).
Cau 9. Cho tap hop A= {z € R | z < —5}. Héi A la tap hgp nao sau day?

@) (—o0; —5]. [~5; +00). (©) (—00; —5). D) (~5; +00).

Cau 10. Cho tap hop A= {z €¢ R | z > 4}. Héi A 1a tap hop nao sau day?

@) [4; +00). (4;+00). © (~o034] ©@) (~00;4).
Caull. Chotaphop A= {z € R |z > 2,z #5}. Héi A la tap hop nao sau day?
@) (2;5). (2+00)\ {5}. (O [25). (D) [2;+00) \ {5}.
Cau 12. Chotaphop A={z € R| —10< z <0,z # —2,z # —3}. Héi A 1a tap hop nao sau day?
@A) [-10;0) \ {—3; -2}. (=10;0).
(©) (-10;0]\ {-3; -2} D) {-10;—3;—2;0}.
Cau13. Chotaphop A= {z € R|2 <z <3} vda B = {z € R|z < 5}. Khing dinh nao sau day dung?
@A) B C A. (B) ACB. ©) A=1[2;3] (D) B = [5;4+0).
Cau 14. Cho hai tap hgp A = {0;2} va B = {0;1;2;3}. C6 bao nhiéu tap hop X thod man A C X C
B.
@) 1. B) 2. (©) 4. (D) 3.



2.2 Tuluan

Cau 1. Viét lai cac tap hop sau duéi dang liét ké céac phan ti:
a)A={xeN|w2—x—2=0}; b) B={zeN|z<5};
¢c) C={neN|z<6}; d) D={zeZ|-4<z<2}.

Cau 2. Viét lai cac tap hop sau dudi dang liét ké c4c phan ti:

a) A={neN|ni4,n <20} b) B={neN*|ni3,n< 25},
¢c) C={zreN"|25 z}; d) D={ze€Z|9iz};
e) E = {k € N|kla uéc chung cta 24 va 30}; f) F ={k € N|kla uéc chung caa 15 va 24}.

Cau 3. Viét lai cac tap hop sau dudi dang liét ké c4c phan ti:
a) A= {x€R| (2x2—5x+3) (m2—4m—|—3> =0},’0) B = {mEZ | (2—x) (2m2+5m+2> =0¢;

c) C={meN| (9—952) (a:2—3x+2)=0}; d)D={:c6Q| (5—.172) (m2—5m+6):0}.

Cau 4. Viét lai cac tap hop sau duéi dang liét ké c4c phan ti:

a) A={yeN|y=10-2%2eN}; b)B:{xeN| 0 eN};
6—=x
c) C={zeN|2z—-2>0va7—z>2} d D={zeN|z—-1>0va4—2z<-2};
e) E={(z;y) |z e N,y e N,z + 2y = 8}; ) F={(z;y)|zeN,yeN, 2z —y=3vaz+y=3};

Cau 5. Liét ké tat ca cdc tap con cia tap hop sau:

a) M = {a;b}; b) N ={1;2;3};

¢) P={zeN|z(z-3)(z—4) =0} d)Q={m€Z|x2§1}.
Cau 6. Liét ké cac tap con c6 dung hai phan ti ctia tp hop A = {1;2;3;4}.
CAu 7. Liét ké cac tap con c6 ding ba phan ti ctia tap hop M = {a; b; c; d}.
Cau 8. Liét ké cac tap con c6 it nhat hai phan ti cta tap hop A = {z;y; 2}.
Cau 9. Liét ké cac tap con c6 nhiéu nhat mot phan ti cta tap hop A = {z;y; 2}

Cau 10. Cho hai tap hgp A = {1;2;a} va B = {1; aQ}. Tim tat ca gia tri ctia a sao cho B C A.
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§3. PHEP TOAN TREN TAP HOP

1 Ly thuyét
1.1 Khai niém cac phép toan trén tap hop
1. Hop ctia hai tdp hop
* Hop ctia hai tap hop A va B 1a tap céac phan ti thudc A hosc thude B. Ki hiéu AU B.
* Nhanxét: AUB = {z |z € Ahodc z € B}
2. Giao cua hai tdp hop
* Giao ctia hai tap hop A va B 1a tap cac phan ti thuoc A va thude B. Ki hiéu AN B.
* Nhanxét: ANB={z|z € Avaz € B}
3. Hiéu ciia hai tap hop - Phan bu ciia tap con trong tap me
e Cho hai tap A va B, tap hop c4c phan tit thuéc A nhung khong thudc B goi 1a hiéu ctia A va B.

e Kihiéu: A\ B.

* Néu A C B thi hiéu B\ A goi 1a phan bu cua A trong B.
e Ki hiéu CpA.

1.2 Cong thic tinh s6 phan ti cta tap AU B
* n(AUB)=n(A) +n(B) —n(ANB) (véi A, B la cac tap hitu han phan t).

* ANB=2=n(AUB) =n(A)+n(B)

11



1.3 Quy tic xac dinh hdp - giao - hiéu cac tip con cta R bing truc s

1. Giao ctia hai tap hop AU B

* Gach bs phan khéng thuéc A.

* Gach bb phan khong thuéc B.

e Phan con lai khong bi gach 1a AN B.
2. Hgp cta hai tap hgp AU B

e T6 dam phan thuoc A.

e T6 dam phan thuoc B.

* Gach bb phan khong t6 dam.

e Phan con lai khong bi gach 14 AU B.
3. Hiéu ciia Ava B

e Gach bd phan khong thuoc A.

* Gach bd phan thuoc B.

e Phan con lai khong bi gach 1a A\ B.

2 Bai tap thuc hanh

2.1 Cau héi tric nghiém

Cau 1. Cho M la tap hdp con ctia N. Ménh dé nao sau day diung?

A) N\ M = M.

B) N\M =N.

© MNN=M. (D) MUN = 2.

Cau 2. Cho cac tap hop A = {1;2;3}, B = {-1;0;2;3}. Xét tap C = AN B. Khi d6

@) ¢ ={1}.

C ={-1;0}.

©c

{-1;0;1;2;3}.

= @C={2;3}.

Cau 3. Cho cac tap hgp A = {a;b;c;d}, B = {b;d; f; g}. Tap hop AU B bang

@A) {a;b;¢;d; f; g} {b;d}.

© {a;c}- D {£;9}

Cau 4. Cho cac tap hop A = {a;b;c;d}, B = {b;d; f; g}. Tap hop A\ B bing

(&) {b;d}.

{a;6;¢;d; f; 9}

©) {f; 9} ®) {a;c}.

Cau 5. Cho cac tap hop M = {1;2;3;4;5} va X = {2;5}. Tap hop Cpy X bing

@) {1;3;4}. a.

(©) {2;5}. D) {1;2;3;4;5}.

Cau 6. Cho tap hop X c6 biéu dién trén truc s6 nhu hinh sau:

-5

Khing dinh nao sau day dung?
@ X la ntta khoang [—5; +00).
(C) X 1a khoang (—oo; —5).

)
7

X la khoang (—5; +00).
(D) X 1a nita khoang (—oo; —5].

Cau 7. Cho tap hop A c6 biéu dién trén truc s6 nhu hinh sau:

-1
[
L

4
]

Khéng dinh nao sau day dung?
(A) Ala nita khoang [—1;4).
@ A la ntta khoang (—1;4].
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Ala khoang (—1;4).
(D) A la doan [—1;4].



2.2 Cau héi tu luan
Cau 1. Chocactaphop A={zeN|z <1523} vaB = {meR|x2—5x=O}.
Xac dinh cac tap hgp: ANB, AUB, A\ B, B\ A.
Cau 2. Xac dinh cac tap hop sau va biéu dién chung trén truc sé:

a) [—3;5]N(2;7). b) (1;400) N [-5;9]. ¢) (—o0;0)U(—1;2). d) [5;+00) U[—4;6).

Cau 3. Xac dinh céc tap hop sau va biéu dién chiing trén truc sé:

a) R\ (—00;3). b) (=3;2)\ [1;3). ¢) (—o0;400)\[6;4+00). d) Cr(—1;+00).

Cau 4. Xac dinh cac tap hop sau va biéu dién chung trén truc sé:

a) A=1[3;9]\[-2;7). b) B = [-1;4+00)N(—4;9].c) C =[1;5]U[4;400). d) D=Cr\[-1;+00).

Cau 5. Xac dinh cac tap hop sau va biéu dién ching trén truc sé:

a) A =[-2;4]N[4;400). b) B = (—00;1)U[l;4+00).c) C = (—o0;—4]\(0;4). d) D =[-9;3)\(-9;—1].

Cau 6.
Cho hai tap hop A= {z € R| —2<3 <5}, B={z €Z|2*~z—6=0}. Xdc dinh tap hop 4\ B.

Cau 7.

Xac dinh cac tap hop AUB, AN B, A\ B, B\ A vabiéu dién ching trén truc s, biét:
a) A={zeR|z<12}vaB={zeR| —2<z <15}
b) A={zeR|z<8}vaB={zeR|4<z <8}

Cau 8. Trong mot cudc khao sat ngudi tiéu dung, trong 100 ngudi uéng ca phé dudc khao sat, c6 55
ngudi thém dudng, 65 ngudi thém sita, 30 ngudi thém ca duong va sita. Héi trong s6 100 do,

a) c6 bao nhiéu ngudi thém it nhat duong hofic b) c6 bao nhiéu ngudi khong thém dudng 14n sita?
stta?

Cau 9. Lép 10A ¢6 10 hoc sinh gidi toan, 15 hoc sinh giéi Ngoai ngit, 8 hoc sinh giéi ca Toan 1an Ngoai
ngit. Tinh s6 hoc sinh giéi it nhat mot mén (Toan hosc Ngoai ngit) ciia 16p 10A.

Cau 10. Lép 10B c6 28 hoc sinh tham gia cau lac b thé thao va 19 hoc sinh tham gia cau lac bd am
nhac. Biét ring c6 10 hoc sinh tham gia ca hai cau lac b trén.

a) Cé6 bao nhiéu hoc sinh tham gia cau lac bo thé thao va khong tham gia cau lac b 4m nhac?

b) Cé bao nhiéu hoc sinh tham gia it nhat mot trong hai cau lac bd trén?

c¢) Biét 16p 10B c6 40 hoc sinh. Cé bao nhiéu hoc sinh khong tham gia cau lac bo thé thao? Cé bao
nhiéu hoc sinh khong tham gia ca hai cau lac b6?

Cau 11. Lép 10C c6 27 hoc sinh tham gia it nhat mot trong hai cau lac bd béng d4 va nhiép anh, trong
d6 c6 19 hoc sinh tham gia cau lac bo béng d4, 15 hoc sinh tham gia cau lac bo nhiép anh.
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a) C6 bao nhiéu hoc sinh tham gia cau lac bo béng d4 ma khong tham gia cau lac bo nhiép 4nh?
b) C6 bao nhiéu hoc sinh tham gia ca hai cau lac b6?

¢) Biét trong 16p 10C c6 8 hoc sinh khong tham gia cau lac bd nao trong hai cau lac bo trén. Héi 16p
10C c¢6 bao nhiéu hoc sinh?

Cau 12. Cho hai tap hop A = {1;2;2a — 1} va B = {0;b;2b — 5} Vv6i a,b 1a céc s6 thuc. Biét réng
AN B = {1;3}, tim gia tri cta a va b.

Cau 13. Cho céc tap hop A = [-5;3) va B = [1 — 2m;5 — 2m]. Tim tat ca cdc s6 thucm d¢ AN B = &.

Cau 14. Cho hai tap hop A = [m — 4;1] vd B = (—3;m]. Tim tat ca gia tri cham dé AU B = B.
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CHUONG II: BAT PHUONG TRINH VA HE BAT
PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

3 Ly thuyét

3.1 Khai niém bat phuong trinh va hé bat phudng trinh bac nhét hai 4n
1. Bt phuong trinh bac nhét hai an

e La bat phuong trinh c¢6 dang: az + by + ¢ < 0; ax + by + ¢ < 0; ax + by + ¢ > 0; ax + by + ¢ > 0 véi
a,b,c € R, a va b khong dong thai bing 0.

* MQi cip sb (xo;yo) thod man azg + byo + ¢ < 0 duge goi 1a mot nghiém ctia BPT da cho.
2. Hé bat phuong trinh bac nhat hai an
e Hé BPT bac I hai 4n 1a hé gdm nhidu BPT bac I hai 4n z, .
* Modi nghiém chung ctia cac BPT d6 dudc goi 14 mot nghiém ctia hé BPT da cho.
* Trong mit phing Ozxy, tap hop cac diém (zo; o) c6 toa do 1a nghiém ctia hé BPT bac I hai 4n dudc
goi 14 mién nghiém ctia hé dé.
3.2 Quy tic biéu dién mién nghiém

1. Quy tac biéu dién mién nghiém BPT ax + by + ¢ < 0 trén mat phdng Oxy

e Buéc 1. Vé duong thing A : ax + by + ¢ = 0.
e Buéc 2. Lay diém M (xo;10) ¢ A. Tinh T = ax + by + c.
e Budc 3. Két luan:
a) Néu T < 0 thi mién nghiém ctia BPT da cho la nita mit phing chita M (khong ké bs A).

b) Néu T > 0 thi mién nghiém ctia BPT d4 cho la nita mat phing khéng chita M (khong ké bo
A).

2. Quy tdc biéu dién mién nghiém hé BPT bac nhdt mot én

* Buéc 1. Biéu dién mién nghiém ciia cac BPT trong hé lén cung mit phing toa do.

e Budc 2. Két luan phan giao ctia cadc mién nghiém & buéc 1 12 mién nghiém ctia hé BPT.

4 Bai tap thuc hanh

4.1 Cau héi tric nghiém

Cau 1. B4t phuong trinh nao dudi day khong phai 1a bat phuong trinh bac nhat hai 4n?
@) 2c-3y—2022< B bSz+y>2c+1. (C) x+2025>0. @§+1>0.

0.
Cau 2. Bat phuong trinh nao dudi day 1a bat phuong trinh bac nhat hai 4n?
@2w2+3y>4. a:y+:c<5. @32x+43y26. @x+y3§3.

Cau 3. Diém nao dudi day thudc mién nghiém ctia bat phuong trinh 2z + 5y < 10?

@) (5;2). (=1;4). © (1). (D) (-5;6).
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w—2y>4?
2z +y>6

@) (7;1). (2;-1). © (6;-2). D) (5;-1).

Cau 5. Diém nao dudi day thudc mién nghiém ctia bat phuong trinh z — 4y — 2 > 0?

@) (6;1). (2;0). © (1;-1). D) (2;2).

Cau 4. Cip s6 nao duéi day khong phai 1a nghiém ctia hé bat phuong trinh {

—r+y<2
Cau 6. Diém nao dudi day thudc mién nghiém ctia hé bat phuong trinh {  — 2y >4 ?
z>0

@ (-2;-4). (051). © (-1;2). @) (2;-4).
Cau 7. Ban An dé danh dudc 900 nghin déng. Trong moét dot ing ho tré em md coi, An da lay ra z
to tién ménh gia 50 nghin déng va y to tién ménh gia 100 nghin déng dé trao tang. Mot bat
phuong trinh mé ta diéu kién rang budc déi véi z,y 1a

@) 100z + 50y > 900. 502 + 100y < 900,
(C) 100z + 50y < 900. (D) 50z + 100y > 900.
Cau 8. Mién gach chéo (khéng ké bd d) trong hinh vé bén canh 1a y
mién nghiém ct@ia bat phuong trinh nio trong cic bat \T
phuong trinh duéi day?
A) 3z + 2y < 6. B) 2z + 3y > 6.
(C) 3z + 2y > 6. (D) 2z + 3y < 6. ~ 3¢
d
Cau 9. Mién gach chéo (ké ca bd d) trong hinh vé bén canh 14 mién y

nghiém ciia bat phuong trinh nao trong céc bat phuong

trinh duéi day? 5
@A) z+2y<3. B)z+2y<3. \
©) z+2y>3. (D) z 42y > 3. s

0] 3
d
Cau 10. Mién gach chéo (ké ca bd d) trong hinh vé bén canh 1a mién y
nghiém ctia bat phuong trinh nao trong céc bat phuong trinh duéi ol - d
day? !
@m—ZyZO. 2m—y20. |
@:L'—2y§0. @Zx—ySO. 5 i >

4.2 Cau héi tu luan
Cau 1. Biéu dién mién nghiém cta cac bat phuong trinh bac nhat hai 4n sau trén mét phing toa do:

a) r+y>—4; b) 2z —y < 5; c) z+2y<O0; d) —z+2y > 0.

Cau 2. Biéu dién mién nghiém ctia cac bat phuong trinh bac nhat hai 4n sau trén mat phing toa do:

a)r+3y>2r—y+4;, b)3rx—2y<z+y+6; c)4zr—3y>0; d 4z+y—-4<0.

Cau 3. Biéu dién mién nghiém cta céc bat phuong trinh bac nhat hai 4n sau trén mit phing toa do:
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r—2y<A4
a) (x>0 ; ; c) {2zx+y>1; d)z—y+1<0.

z4+y—42>0 { dr —y <0 2z +y <4
z+y>-3
y>0 V= z>6 z>0,y>0

Cau 4. Biéu dién mién nghiém ctia cac bat phuong trinh bac nhat hai 4n sau trén mat phing toa do:

z—5y>-—1 z+y<5> —3r+2y<6
a)(x+2y<6 b) {z—y < 2; c) sx—2y>-2.
r—5y>-—1 x> -1 2r+y <4

Cau 5. Trén mién da giac khong gach 4 hinh sau, hay:
a) tim gi4 tri 16n nhat cia F = 2z + 3y.
b) tim gia tri nhé nhat ctia G = = — 4y.

=

Y

5

(3;

T
%) 1 5 9 T~

N

Cau 6. Mot bac nong dan du dinh quy hoach z sao dat trong ca tim va y sao dat trong ca chua. Béc chi
c6 khong qua 9 triéu dong dé mua hat giéng. Cho biét tién mua hat giéng ca tim 1a 200 nghin dong/sao
va hat gidng ca chua la 100 nghin déng/sao. Viét hé bat phuong trinh mo6 ta diéu kién rang budc ddi
véi z va y.

Cau 7. Mot phan xudng 13p réap may tinh du dinh rap z chiéc may tinh c4 nhan va y chiéc may tinh
bang trong mot ngay. Do han ché vé s luong nhan céng nén mdi ngay chi cé6 thé xuat xuéng téng hai
loai khong qué 150 chiéc. Viét hé bat phuong trinh mé ta diéu kién rang buéc d6i véi z va y.

Cau 8. Ban An du dinh mua z con ca vang va y con ca Koi tit mot trang trai ca giéng. Cho biét mdi
con ca vang c6 gia 30 nghin dong va mdi con ca Koi c¢6 gia 150 nghin ddng. An chi dé danh dugc 1,7
triéu dong va trai c4 chi ban mdi loai ca tit 10 con tré 1én. Hay viét hé bat phuong trinh mo ta diéu
kién rang budc ddi véi véi x, y.

Cau 9. Ban Huong du dinh gip hac va 1am hoa dé dem ban gy quy tit thién gitip dé mét hoc sinh
trong trusng méic bénh hiém nghéo. Can 3 phiut dé gip 1 con hac va 5 phut dé lam dude 1 bong hoa.
Biét 1 con hac ban gia 2.000 dong, 1 bong hoa ban gia 3.000 dong va ban Huong c¢6 khong qua 60 phit
dé 1am. Téng s6 san phdm khong vust qua 16. Hdi ban Huong can lam bao nhiéu san pham mai loai
dé thu dugc nhiéu tién nhat?

Cau 10. Mot xudng san xuat ban ghé gb. Mot chiéc ban can 1,5 gio 1dp rdap va 1 gid hoan thién; mét
chiéc ghé can 1 gid 14p rap va 2 gid hoan thién. Bo phan 18p rap c6 3 cong nhan, bo phan hoan thién
c6 4 cong nhan. Biét mot cong nhan 1am viéc khong qu4 8 tiéng mdi ngay; thi trusng ludn tiéu thu hét
san pham cia xuéng va luong ghé tiéu thu khong vuot qua 3,5 1an s6 ban.

a) Viét hé bat phuong trinh mé ta s6 ludng ban va ghé mét ngay xudng cé thé san xuét.

b) Biéu di®n mién nghiém ctia hé bat phuong trinh trén.

c¢) Biét mdi chiéc ban 14ai 600 nghin dong, mot chiée ghé 1ai 450 nghin dong. Héi trong mot ngay,

xudng can san xuit bao nhiéu chiéc ban, bao nhiéu chiéc ghé dé thu dudc tién 1ai cao nhat?
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CHUONG III: HAM SO BAC HAI VA PO THI

$1. HAM SO VA PO THI

5 Ly thuyét
5.1 Ham s6. Tap xac dinh va tap gia tri ctia ham s6
1. Khai niém ham sé

* Cho tap hop s6 D # @ va tap s6 thuc R.

e MBodi quy téc ghép tuong ing mot phan tit z € D véi mot va chi mét phan tit y € R dude goi 1a mot
ham sb.

* z goi la bién s6 (4n s6) va y 1a ham s6 caa z.
2. Tap xdc dinh va tap gia tri ciia ham sé

* Tap hop D goi 1a tap xac dinh cia ham sb.
* Tap hop gdm tat ca gia tri ctia y (tuong tng véi x € D) goi 14 tap gia tri ctia ham sb.
Chu y.
a) Véi nhitng ham s6 cho béi cong thiic, ta c6 thé viét thanh y = f(z) trong d6 f(x) 1a biéu chic chia
bién x.
Vidu. y= f(z) = 2° — 4z + 3.

b) Tap xac dinh ctia ham s6 y = f(z) 1a tap hop tat ca cdc gia tri cta bién x 1am cho biéu thic f(z)
¢6 nghia.
5.2 Do thi ham sb

Cho ham s6 y = f(z) ¢6 tap xdc dinh D.

Trén mit phing toa d6 Ozxy, do thi (C) cia ham s6 y = f(x) 1a tap hop tat ca cac diém c6 toa do
(wo; y0) VOi zg € D va yo = f (o).
5.3 Ham sé dong bién - Ham s6 nghich bién
Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén khoang (a;b). Ta néi:
a) Ham s6 y = f(x) dong bién trén khoang (a;b) néu V1, z2 € (a;b), 21 < 22 = f (21) < f (z2).
b) Ham s6 y = f(x) nghich bién trén khoang (a;b) néu V1,22 € (a;b), 71 < 22 = f (71) > f (z2).
Chii .
a) Néu ham s6 y = f(z) dong bién trén khoang (a;b) thi do thi ctia né di 1én theo chiéu trai sang
phai.
b) Néu ham s6 y = f(z) nghich bién trén khoang (a; b) thi d6 thi ctiia né di xubéng theo chiéu trai sang
phai.

18



6 Bai tap thuc hanh

6.1 Dang 1: Tap xac dinh cta ham s6

Cau 1. Tim tap x4c dinh ctia cac ham sb sau:

3—2x r—4 4r —1
a)f(w)—my b) f(z) = v6 —2z; c) f(:c)—x2_4, d)f(z)——‘%_él-
Cau 2. Tim tap xéc dinh ctia cdc ham s6 sau:
2 T+ 2 r—14
=vV3—z—V2x+6; b) y= ; = ; d) y=
) y=v3-a-v )y (3—2z)vr—1 )y 41—z )y 2-9

Cau 3. Tim tap x4c dinh ctia cdc ham s6 sau:

2 b) r+1 3z V1-—4zx

a)y=-——3; c) y=

(x —1)? y:a:2+2a:+1; a:2—6$+9; :(334_1)2'
Cau 4. Tim tap x4c dinh ctia cdc ham s6 sau:
a)y=%; b)y=2x1_1—m; ¢) y=+v2z++1-2z; d)y:#?;ﬁ'
Cau 5. Tim tap xéc dinh ctia cdc ham sb6 sau:
a)y=m; b)y=($_4§&3_4x);C)y=M+ﬁ; d)y=\/#7i+3-

Cau 6. Cho ham s6 f(z) = vz — 2m. Tim tat ca cdc gid tri ctia tham s6 m dé f(z) c6 tap x4c dinh 1a
[2; +00).

Cau 7. Cho ham s6 f(z) = vm — z + v/2z — m + 1. Tim t4t ca céc gia tri cia tham s6 m dé f(z) xac
dinh trén khoang (0;1).

6.2 Dang 2: Xét tinh dong bién - nghich bién ctia ham s6
Cau 1. Xét tinh dong bién, nghich bién ctia cac ham sb sau:

a) f(z) =2z —1. b) f(z) =2 — 3. ¢) g(z) =4z — 5. d) h(x) =6 — 5.

Cau 2. Xét tinh dong bién, nghich bién ctia cac ham sb

1 2
a)y= 3 trén khoang (—o0; 3). b) y = 1 trén khoang (4; +00).

r — — X
¢) y =z? — 4 trén khoang (—00;0). d) y = 222 trén khoang (0; +00).

Cau 3. Xét tinh dong bién, nghich bién ctia cac ham sb

1
3 trén khoang (—oo; —5). b) y = |x — 3| trén khoang (3; 4+00).

a)y=

¢) y = |z — 4| trén khoang (—o0;4). d y= _72 trén khoang (0; 4+00).
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6.3 Dang 3: Bai toan thuc té

Cau 1. Mot nhan vién ban hang sé nhan dude mic luong co ban 1a 5 triéu dong mdi thang va mot
khoan hoa hong 1a 5% néu téng doanh s6 trén 10 triéu dong trong thang. Ngoai ra, néu doanh s6 ban
hang trong thang dat 20 triéu dong hodc nhidu hon thi nhan vién ban hang sé nhan thém tién thuéng
12 500 nghin dong.

a) Hay biéu dién thu nhap hang thang ctia nhan vién dé biing mét ham s6 dua theo doanh s6 ban
hang.

b) Néu doanh s6 trong mot thang cia nhan vién d6 14 30 triéu dong thi nhan vién dé6 sé nhan dudc
bao nhiéu tién luong?

Cau 2. Mbt hiéu chuyén cho thué xe may niém yét gia nhu sau: Gi4 thué xe 14 110 nghin déng mét
ngay cho ba ngay dau tién va 80 nghin dong mét ngay cho mdi ngay tiép theo.

a) Tinh téng tién phai tra T (nghin dong) theo s6 ngay = ma khach thué xe.

b) Véi s6 tién 1a 2 triéu ddng thi khach c6 thé thué xe trong téi da bao nhiéu ngay lién tiép?

Cau 3.

Gi4 phong ctia mot khéach san 1a 1 triéu ddng cho hai ngay dau tién va 800 nghin ddng cho mdi ngay
tiép theo.

a) Hay biéu dién téng s6 tién phai tra cia khach tro bing mét ham s dua theo s6 ngay khach & tai
khach san.

b) Hay tinh s6 tién khach phai tra khi 6 khach san trong 2 tuan.

Cau 4.
Bang gia cudc ctia hang taxi Xanh SM ap dung cho khach goi xe Vinfast VF E34 nhu sau:

Gia 1km diu tién | T km tiép theo dén km thw 25 | Ti km thd 26 tré di
Gia cuée 20.000 VND/km 15.500 VND/km 12.500 VND/km

a) Hay biéu dién s6 tién phai tra ctia hanh khach bing mét ham s6 dua theo quing duong di dudc.
b) Tinh sb6 tién phai tra ciia khach khi di taxi ctia héng trén véi quing dudng 15km.
c¢) Tinh s6 tién phai tra ciia khach khi di taxi ciia hang trén véi quing dudng 40km.
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$2. HAM SO BAC HAI

1 Ly thuyét
I. Diic diém cin nhé

e Cédang: y =ax? + bz +c(a #0)
e Tap xac dinh: D =R

Db thi: Parabol.

- Truc déi xting: £ = ——
2a

_ b,
2a’

— Toa d6 dinh: I < _4éa> v6i A = b% — dac

Do thi:

e Su bién thién:

- Vé6ia>0
Bang bién thién:
T | —00 —% +00
+00 +00
y \ /
_A
4a

. . b 5 P b
Ham s6 nghich bién trén (—oo; —%) va dong bién trén <—%; +oo>

- Véia<0
Bang bién thién:
T |—o00 —% +00
_A
4a
y / \
—00 —00

< ax . b ) b
Ham s6 dong bién trén (—oo; —2—> va nghich bién trén <—2—; +oo)
a a
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2 Bai tap thuc hanh

2.1 Dang 1: Xét su bién thién va vé d6 thi ham sé bac hai

Cau 1. Vé d6 thi va lap bang bién thién ctia ham s6
a) y =1z — 2z b) y=—z?+2zx+3 ¢) y=a2—3z+2
d) y=2>—4z+4 e) y=—ax2—4z+5 f) y=—-222+6z—1

Cau 2. Tim khoang bién thién va tap gié tri ctia cac ham sb sau:

a)y=2a2>—6z+4 b) y = 222 + 16z — 25 ) y=—a>+2z+1 d) y=—42?+14

2.2 Dang 2: Xac dinh hé s6 ctia ham s6 bac hai

Cau 1. Xac dinh parabol (P) biét

a) (P):y=ax?® +bx + 2 di qua diém A(1;0) va c6 truc déi xting z = g
b) (P) : y = az® 4 bz + 3 di qua A(—1;9) va c6 truc déi xiing = = —2.

¢) (P):y=az®+bx + cdi qua diém A(2; —3) va c6 dinh I(3; —4).

d) (P):y = az?® + bx + c di qua diém A(2; —3) va c6 dinh I(1;—4).

e) (P):y=az®+ bz + c di qua diém A(1;1), B(—1;-3), 0(0;0).

) (P):y=x?+bx + cdi qua diém A(1;0) va dinh I c6 tung d6 bing —1.

Cau 2. X4c dinh parabol (P) biét

a) (P):y =az?®+bxr —1di qua A(1;2) va N(—1;3)

b) (P):y = az®+ bz — 1 di qua B(—1;2) va dinh cta tung d6 bing —g.

¢) (P):y=az® — 4z + c c6 truc ddi xting 1a dudng thang z = 2 va cit Oz tai M(3;0).

d) (P): y = 222 + bz + c ¢6 truc déi xting 1a dudng thdng = = 1 va cit truc tung tai M(0;4).
e) (P):y=az®— 4z + c c6 dinh I(—2; —1).

Cau 3. X4c dinh parabol (P) biét

e) (P) c6 dinh I(2,—16) va c6 giao diém véi truc hoanh tai diém M c6 hoanh d6 bing —2.

a) (P) di qua A(1;0), B(—1;6),C(3;2).

b) (P) di qua B(0;8) va c6 dinh I(3;-1)

c¢) (P) diqua B(2;3) va c6 dinh I (1; g)

d) (P) di qua C(2;—1), D(—1;—7) va c6 truc ddi xing = = 1.
(P)
(P)

f

p 7 < <
P) di qua A(6,—4), c6 truc doi xing =z = 2 va c¢6 giao diém véi truc tung tai diém c6 tung do
bing —10.

Cau 4. X4c dinh parabol (P) : y = az® + bz + 3 (a # 0) biét dd thi ham s6 c6 truc d6i xing = = 3, cit
truc tung tai diém c6 tung dé biing —16 va mot trong hai giao diém véi truc hoanh c6 hoanh @6 1a —2.
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Cau 5. Xac dinh parabol (P) : y = az? 4 bz + 3 (a # 0) biét ham s6 y c6 gia tri nhé nhat 1a Z dat dugc

1 N 2
taiz = 3 va c6 do thi di qua diém A(1;1).

Cau 6. Xac dinh parabol (P) : y = az? — 4z + ¢ (a # 0). Xéc dinh a va ¢ trong mdi trudng hop sau:

a) Ham sb c6 gia tri nhé nhat bing 1 khi z = 1.

b) D6 thi ham sb6 cit truc tung tai diém c6 tung do6 bing 5 va c6 gia tri nhé nhat bing 1.

2.3 Dang 3: Tim tham s6 dé ham s6 bac hai dat gia tri 16n nhit (nhé nhit) bang y,

Cau 1. Tim tat ca gia tri cia tham s6 m dé ham s6 y = —22% + 6z — 4m + 3 dat gi4 tri 16n nhét bing
5.

Cau 2. Cho ham s6 f(z) = 422 — 4mz + m? — 2m. Tim tét ca cac gia tri ciia tham s6 m dé gia tri nhé
nhit caa f(x) bng 3.

Cau 3. Xac dinh cac hé s6 ciia ham s6 y = az? + bz + ¢ biét y dat gia tri 16n nhat bing 5 tai z = —2 va
dd thi ham s6 ctia né di qua diém M(1; —1).

Cau 4. X4c dinh céc hé s6 ctia ham s6 y = ax? + bz + ¢ biét y dat gia tri nhé nhat biing 4 tai z = 2 va
dd thi ham s6 ctia né cit truc tung tai diém c6 tung dé bing 6.

2.4 Dang 4: Bai toan thuc té

Cau 1. Mot cay cau treo c6 trong luong phan bd déu doc theo chidu dai ctia né. Cay cau cé tru thap
d6i cao 75m so v6i mét ctia cay cau va cdch nhau 400m. C4c day cap c¢6 hinh dang parabol va dudc treo
trén céac dinh thap. Cac day cap cham mét ciu & tam ctia ciy cau. Tim chidu cao ciia day cap tai diém
cach tam ctia cay cau 100m (gia st mit ciia cay cau 1a bing phing).

FJI.
R B
{75
A, E
' ~— D' gl ‘I': ﬂo‘i’,
N | — 0o 3o x
o 100 =
B . .

Cau 2. Hai ban An va Binh dang ban luan.

An néi: Té doc & mot tai lidu thdy néi rang cong Truong Pai Hoc Bdch Khoa Ha Néi cé dang mét
parabol, khodng cdch giita hai chan cong la 8m va chiéu cao clia cong tinh tit mét diém trén mat dat
cach chan cong 0,5m la 2,93m. T dé té tinh ra dudc chiéu cao ciia cong parabol dé la 12m.

Sau mot hdi suy nghi, Binh néi: Néu dit kién nhu ban néi, thi chiéu cao ciia cong parabol ma ban tinh
ra ¢ trén la khong chinh xdc.
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Dua vao théng tin ma An doc dudc, hay tinh chidu cao ctia céng Trudng dé xem két qua ban An tinh
dudc c6 chinh xac khong?
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] CHUONG IV: HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC

§1. GIA TRI LUONG GIAC CUA MOT GOC TU 0° dén 180°

3 Ly thuyét

3.1 Gia tri ludgng giac

1. Nta dudng tron don vi

- Trong mit phng Oxy, nita duong tron don vi 1a nta dudng tron c6 tam O va ban kinh bing 1, ndm
phia trén truc hoanh.

2. Gia tri lugng giac ctia géc tir 0° dén 180°

Xét géc a € [0°; 180°]

Trén nita dudng tron don vi lay diém M (xo;yo) sao cho zOM = a.

y

1

—————————— -+ Yo

Cac gia tri lugng giac ctaa goéc a:

® sina = yp.
® cosa = xp.

o tana = 2 (zg # 0).
Zo

* cota = *o (yo # 0).
Yo

3.Chuy.

Néu o nhon thi sina > 0,cosa > 0,tana > 0, cot o > 0.

Néu o tu thisina > 0,cosa < 0,tana < 0, cot o < 0.
* tan a chi xac dinh khi o # 90°.
* cot a chi xac dinh khi o # 0° va o # 180°.

3.2 Quan hé giwra cac gia tri lugng giac cua cac géc phu nhau, bu nhau

a) Hai géc bu nhau: « va 180° — « b) Hai géc phu nhau: o va 90° — a.
* sin (180° — @) = sin« * sin (90° — ) = cos
* cos(180° — a) = —cosa ® cos(90° —a) =sina
* tan (180° — o) = —tana * tan (90° — a) = cot
* cot (180° — a) = —cot * cot(90° —a) =tana
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4 Bai tap thuc hanh

4.1 Cau héi tric nghiém
Cau 1. Gi4 tri ctia cos 60° + sin 30° biing bao nhiéu?
@Y, s ©1 ®) V3.
Cau 2. Gi4 tri cia tan 30° + cot 30° bing bao nhiéu?
2 1++3 4
2. —. . —.
@ ® 2 o DR

Cau 3. Khing dinh nao sau day sai?
@ sin 0° + cos 0° = 1. sin 90° 4+ cos 90° = 1.
(C) sin 180° + cos 180° = —1. (D) sin 60° + cos 60° = 1.

Cau4. Cho «alagéc tu. Khing dinh nao sau day dung?
@cosa>0. sina<0. @cota>0. @tana<0.

Cau 5. Khing dinh nao sau day sai?

(A) sin o = cos (90° — ). (B) cot a = tan (90° — a).

(C) tan a = cot (90° — ). @ cosa = cot (90° — ).
Cau 6. Khing dinh nao sau day dung?

(A) tan o = tan (180° — o). (B) cosa = —sin (180° — ).

(C) sina = sin (180° — ). @ cota = —tan (180° — ).

Cau 7. Tam gidc ABC c¢6 A = 15°, B = 45°, gia tri ctia tan C biing

@ _%. V3. © % ®) V3.

Cau 8. Trong mit phing toa d6 Oxy, lay diém M thudc nita dudng tron don vi sao cho zOM = 135°.
Tich hoanh d6 va tung do ctia diém M bang
y 5 L i 5 L
5 ok ok 5
Cau9. Trong mit phing toa d6 Ozy, iy diém M thudc nita dudng tron don vi sao cho zOM = 150°.
Goi N 1a didm déi xting ctia M qua truc tung. Gi4 tri cia tan zON bing

1 1
®L V3. ©-7 ®) V3.

Cau 10. Trong mit phing toa dé Ozxy, 14y diém M thudc nita dudng tron don vi sao cho cos zOM =
3

5

Dién tich tam gidc AOM bing

O ® = ©: ®

SIS



4.2 Cau héi tu luan
Cau 1. Khong dung may tinh, ching minh ring:

a) sin 138° = sin 42°. b) cos70° = sin 20°.
¢) cot 140° = —tan 50°. d) tan 125° = — cot 35°.

Cau 2. Chiing minh trong tam giac ABC ta c6
a) tan B = —tan(A + C); b) sin C = sin(A + B).

Cau 3. Trong mit phiing toa do Ozy, liy didm M thudc nita dudng tron don vi sao cho zOM = 150°.
Lay N d6i xting v6i M qua truc tung.

Tinh dién tich tam giac M AN.
Cau 4. Tinh gi4 tri biéu thic A = tan1° x tan2° x tan 3° x ... X tan 88° x tan 89°.

Cau 5. Tinh gia tri biéu thic A = cot 5° x cot 10° x 15° X ... x cot 80° x cot 85°.

§2. PINH LY COSIN VA PINH LY SIN

1 Ly thuyét
1.1 Dinh ly cosin trong tam giac

1. Dinh ly cosin
Cho tam giac ABC. Pat AB = ¢, BC = a,CA =b. Ta c6:

* a? =b%+ % — 2bccos A A
o v =c? +a%—2cacos B y $
o 2 =0a%+b%>—2abcosC B ¢ ¢
2. Hé qud (céng thiic tinh géc)
a) cosA:bz-i_;zc_a2 b) cosB:a2-i_ZCa2c_b2 c) cosC’:a2—i_2l;2b_c2
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1.2 Dinh ly sin trong tam giac
1. Dinh ly sin

Trong tam giac ABC véi AB = ¢, BC = a,CA =bta cé:

a b c
sinA sinB sinC 2R
véi R 12 ban kinh duong tron ngoai tiép AABC.
2. Hé qud
a) a=2Rsin A b) b=2Rsin B ¢) c=2RsinC
) a o b o &
d) smA—ﬁ-z e) smB—2R f) smC’-zR

1.3 Cac cong thic tinh dién tich tam giac

Cho tam giac ABC v6i AB =¢,BC =a,CA=0).
Goi R, r 1an lugt 12 ban kinh dudng tron ngoai tiép va noi tiép AABC.
a+b+c

Goi p la ntta chu vi AABC. Ticla p = 5

Cac cong thtc dién tich tam giac:

1 1 1
S = éa.ha = Ebhb = §C.hc
1 . 1 . 1 .
S = iabsmC’ = ébcsmA = icasmB
abe
=R
. a+b+e
o S=p.rv01p=T

S =1/p(o - a)p - b)(p - 0).

2 Bai tap thuc hanh
Cau 1. Cho tam gidc DEF ¢6 D = 120°, DE = 6cm va DF = 10cm.

a) Tinh do6 dai canh EF. b) Tinh s6 do cac géc E va F.

Cau 2. Cho tam gidc MNP ¢6 M = 75°, N = 60°, NP = 16cm. Tinh d6 dai c4c canh M P, NP va ban
kinh dudng tron ngoai tiép tam gidc MNP.

Cau 3. Cho tam giac ABC ¢6 AB =5, BC =7, CA = 8. Tinh s6 do géc A.
Cau 4. Tam gidc ABC ¢6 AB =2, AC =1va A = 60°. Tinh d6 dai BC.

Cau 5. Tam gidc ABC c6 doan thing néi trung diém ctia AB va BC biing 3. Canh AB = 9 va ACB =
60°. Tinh d6 dai canh BC.

Cau 6. Tam gidc ABC ¢6 AB = V2, AC = /3, C = 45°. Tinh d6 dai canh BC.
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Cau 7. Tam giac ABC ¢6 B = 60°, C = 45° va AB = 5. Tinh do dai canh AC.
Cau 8. Cho hinh thoi ABCD c6 canh bing lem va c6 BAD = 60°. Tinh do dai canh AC.

Cau 9. Tinh dién tich tam gidc ABC trong hinh sau:
C

S 115° L2,

A B

Cau 10. Cho tam gidc ABC vudng tai A, duong cao AH = 32cm. Tilé AB : AC = 3 : 4. Canh nhd
nhét ciia tam gidc ABC biang bao nhiéu?
Cau 11. Cho tam giac ABC ¢6 AC = 7cm, AB = 5¢m va cos A = g

(a) Tinh BC, sin A va dién tich AABC.
(b) Tinh do6 dai dudng cao AH va ban kinh R ctia dudng tron ngoai tiép AABC.

Cau 12. Cho tam gidc ABC ¢6 A = 60°, b = 8cm va ¢ = 5em.

a) Tinh a va dién tich AABC.
b) Tinh d6 dai duong cao AH va ban kinh R ctia dudng tron ngoai tiép AABC.

Cau 13. Cho tam gidc ABC c6 a = 24, b = 26, ¢ = 30.

a) Tinh dién tich tam giac ABC.
b) Tinh bén kinh duong tron noéi tiép tam gidc ABC.

Cau 14. Cho tam giac ABC ¢6 AC =4,BC =5vacos(A+ B) = —%. Tinh d6 dai canh AB.

Cau 15. Cho tam giac ABC c6sin(A+ B) = %, sin(B+C) = ;, BC = 4. Tinh d6 dai canh AB va AC.

Cau 16. Cho tam gidc MNP ¢6 MN =10, MP = 20 va M = 42°.

a) Tinh dién tich tam giac M N P.
b) Goi O 1a tam dudng tron ngoai tiép tam gidc M NP. Tinh dién tich tam gidac ONP.

Cau 17. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 AB =6,AD =8, BAD = 60°. Tinh do dai cac duong chéo AC
va BD.
Cau 18. Cho tam giac ABC v6i BC = a,CA = b, AB = c. Chiing minh ring

(@a+b+c)(b+c—a)
2bc

1+ cosA =

Cau 19. Cho tam gidc ABC c6 trong tdm G. Ching minh Sgag = Sgac = Saac.

Cau 20. Cho tam giac ABC c6 cac goc thod man sin C' = 2sin B cos A. Chiing minh tam giac ABC can.
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§3. GIAI TAM GIAC VA UNG DUNG THUC TE

1 Khai niém gidi tam giac
e La tim sb do cac géc va cac canh ciia tam gidc dua trén cac yéu t6 da biét.

Vi du
Giai tam gidac ABC trong céc trudng hdp sau:
a) B=82°,a=5,c=8. b) a =10 cm, B = 45°, C = 62°.
Giai
a) Theo dinh 1y cosin:
e »?> =a®+¢®> —2accos B =52+ 8% — 2.5.8.cos82° ~ 77,87
* Suyrab=8,82.
b’ +c? —a? 8,822 +8%—5°
2bc T 28,828
e Suyra A~ 33°54'.
e SuyraC ~180° — B — A ~ 64°¢/

cos A = ~ 0,83

b) A=180° — B — C = 180° — 45° — 62° = 73°.

Theo dinh 1y sin:
a b asinB  10.sin45°
sinA  sinB =o= sinA  sin73° ~ 7,39 (m)
a c asinC  10sin62°
) sind _ sinC T Smd _ smi 9,23 (m)

2 Ung dung giai bai toan do dac trong thuc té

2.1 Bai toan do khoang cach.

Mot dudng ham dudc du kién xay xuyén qua mot ngon nii. Pé uée tinh chidu dai dudng ham, ki su thuc
hién céc phép do va cho ra két qua nhu hinh sau.

Tinh chiéu dai duong ham du trén két qua da do.

Giai

Theo dinh ly cosin trong AABC: c

AB? =CA?>+ CB? -2.CA.CB.cosC
— 3882 + 2122 — 2.388.212. cos 82, 4° s 8 ‘%%
=~ 173730

Chidu dai duong hAm: AB ~ /173730 ~ 417 m. I >
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2.2 Bai toan do chiéu cao vat thé

Dé x4c dinh chidu cao cia mot tod nha, moét ngudi ding tai diém M, st dung gidc ké nhin thay dinh
toa nha véi géc nang RQA = 84°, ngudi d6 lui ra xa moét khodng cach LM = 49,4m thi thay dinh toa
nha véi géc nang RPA = 78°.

L 4954m py O
Biét khoang cach tit méit dat dén 6ng ngdm ctia gidc ké 1a PL = QM = 1,2m. Tinh chiéu cao toa nha.

Giai

* Trudc tién ta tinh do dai AQ. l
e Xét AAPQ cé: 6°
PQ = 49,4 va APQ = 78°,
PAQ = AQR — APQ = 84° — 78° = 6°.

A P 49,4 x sin 78°
Q _PQ _ ,o_494xsin78

* Theo dinh ly si 6: —— = A ~ 4
eo dinh ly sin ta c6 nP — snd Q in 60 62,3 (m) 780
P 49,4m Q
A
* Xét AAQR vuong tai R:
. sianﬁ=>AR=AQ.sian462,3xsin84°z460(m) "és
AQ 2
A\
* Vay chiéu cao toa nha la: AO = AR + RO ~ 460 + 1,2 = 461, 2 (m)
84°
Q R
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3 Bai tap thuc hanh
Cau 1. Giai tam gidac ABC trong céc trudsng hgp sau:
a) A=45°, AB =4, AC = 6. b) BC =10, B = 50°, C = 45°.
¢) AB =15, AC = 25, BC = 30. d) BC =10, AC = 20,C = 80°.

Cau 2. Mot ngusi ding 6 diém O cach diém P va diém Q cia mot hd nudce 1an ludt 14 1400m va 600 m,
ngudi quan sat nay nhin thay mét géc 76°.

Tinh khoang cach giita hai diém P va Q ctia hd nudc trén.

Cau 3. “Véi sb lieu do dudc tit mot bén bs song nhu hinh vé bén duéi, hay gitp nhan vién do dac tinh
khoang cach gitta hai cai ciy bén bg song.”

Cau 4. Ban An di tham quan thap Eiffel 6 Phap vA mudén uéc tinh do cao ciia thap. Sau khi quan sat,
ban An d4 minh hoa lai két qua do dac nhu hinh bén. Em hay gitp An tinh do6 cao h ctia thap Eiffel.

D

A 154m B B
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CHUONG V: VECTO

§1. KHAI NIEM VECTO

4 Ly thuyét

a) Vecto 1a mot doan thing c¢6 hudng.

b) Vecto c6 didm dau 1a A diém cuéi 1a B ki hiéu 1a AB.
/
A

¢) D¢ dai ctia vecto AB la do dai ctia doan thing AB. Ki hiédu: ‘A—B) ‘

Vay ‘A_B’| — AB.

e X A % £ A~ ~ 3:R X L 3R pe
d) Takihiéu @, b, 7,9, u, ¥, ... khi dé cap dén cac vecto khong ro diem dau va diém cudi.

/
\

e) Pudng thing di qua diém dau va diém cubi ctia vecto dudc goi 1a gid ciia vecto.
A B d

f) Hai vecto dudc goi la cing phuong néu gia ciia chiing song song hoic bing nhau.
A B D C
E F

g) Hai vecto cung phuong thi ciing huéng hodc ngudc hudng.
h) Ba diém A, B, C thing hang < AB, AC cung phudng.
A B C

-

i) Hai vecto @ va b dudc goi la bing nhau néu chung ciing huéng va ciing do dai. Ki hiéu: @ = b.

j) Hai vects @ va b dudc goi 1a d6i nhau néu ching ngude hudng va ciing do dai. Ki hidu: @ = — b.
k) Cho didm O va vects . Tdn tai duy nhét didm A sao cho OA = @.
d
A

e

1) Vecto-khong 0 1a vects ¢6 diém dau trung didm cubi. Do d6 )ﬁ)‘ =0.

Vecto 0 cung huéng véi moi vectad.



5 Bai tap thuc hanh

5.1 Cau héi tric nghiém

Cau 1. Cho tam gidc ABC. Goi M, N 1an luot 14 trung diém ctia canh AB, AC.

A
M
B C
Hoi cap vecto nao sau day cung huéng?
(A) MAva MB. AN va CA. (C) AB va MB. (D) MN va CB.
Cau 2. Goi O 1a giao diém hai dudng chéo AC va BD cta hinh binh hanh ABCD. Ding thic nao sau
day sai?
(A) CB = DA. (B) OA=0C. (C) AB=DC. (D) OB = DO.
Cau 3. Cho hinh thang ABCD c¢6 AB va CD song song véi nhau.
A B
D C

Phat biéu nao sau day ding?
@) AB = CD.
@ ADvaCB ngudc huéng.

va DC ciing huéng.

DA.

i

Cau 4. Cho @ = b. Ph4t biéu nao sau day sai?
(A) @ va b cung d6 dai.
(C) @ va b ciing phuong.

N
va b cung hudéng.
—

va b ngudc huéng.

el 8

©® O

D>

o

Cau 5. Cho I 1a trung diém ctia doan thing AB. Phat biéu nao sau day ding?

@) IA =1IB. ®B) Al =IB.
@ I_A>VQI_B)cfmg huéng. @ Al = BI.

Cau 6. Cho hinh chit nhat ABCD c¢6 AB = 4 va AC = 5. Do dai vects BC bing

&) v41. 9. © 3. D) 1.
Cau 7. Cho hinh chit nhat ABCD ¢6 AB = 4 va AD = 4. Db dai vecto CA bing

@ V7. B) 5. © . (D) 25.

Cau 8. Cho tam giac déu canh 2a, goi M 1a trung diém cia BC.
A

Khi d6 ‘A—)M‘ bing

@ 2aV/3. 2a. @ 4a. @ aV3.
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Cau 9. Cho luc gidc ddu ABCDEF tam O. S6 vects 12 vects dbi ctia vects OC c6 didm dau va diém cubi
la cac dinh luc giac da cho la

B
@ 2. 3. © 5. (D) 6.
Cau 10. Cho luc gidc ddu ABCDEF tam O. Sé vectd biing vectd AF c6 didm diu va diém cuéi la cdc
dinh luc giac da cho la
@ 3. B) 2. (©) 6. (D) 5.
Cau 11. Trong mat phéng cho hai didm phan biét A, B. Tap hop tit ca didm M thoa man AM ngudc
huéng véi AB la hinh gi?

(A) Tia AB trit diém A. DPoan thdng AB tru diém A.
(C) Pudng thang AB trit diém A. (D) Tia déi cta tia AB trit diém A.
Cau 12. Trong mit phing cho hai diém phan biét A, B. Tap hop tat ca diém M thoa méan )m ’ = |A—B) ’
1 hinh gi?
(A) Poan théng AB. Puong trung truc ciia doan thing AB.
@ Puong tron tam A ban kinh AB. @ Puong tron tdm B ban kinh AB.

5.2 Cau héi tu luan
Cau 1. Cho hinh thang ABCD véi hai day AB va CD, goi O 1a giao diém hai dudng chéo.
a) Goi tén hai vecto cting huéng véi :4—5; b) Goi tén hai vectd ngudc hudng véi AB.

Cau 2. Cho hinh chit nhat ABCD c6 O la giao diém hai dudng chéo. Hay chi ra mét cép vecto:
a) cung hudng; b) ngudc hudng; c¢) bang nhau.

Cau 3. Cho hinh vuéng ABCD tam O, c6 canh bing 3cm. Tinh d6 dai cac vecto AB , AC , OB.
Cau 4. Cho tam gidc ABC khong vuéng, véi truc tAm H, noi tiép dudng tron (O). Ké dudng kinh AA’

ctia dudng tron (O).
A

Al
a) Ching minh ring BH = A'C ;

b) Goi M la trung didm canh BC. Tim méi quan hé v& phudng, huéng va do dai cta hai vects AH
va OM.
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§2. TONG VA HIEU HAI VECTO

1 Ly thuyét

1.1 Quy tic cong hai vecto
a) Quy tdc ba diém: AB + BC = AC

B
A C
b) Quy tdc hinh binh hanh: Néu ABCD 1a hinh binh hanh thi AC = AB + AD
A B
D C

1.2 Tinh chat phép cong hai vecto
e Tinh giao hodn: @+ b = b +
* Tinhkéthop: (d+ ) +¢=d+ (b +72).

— —
e Véimoidtaco:a+0=0+a=a.

1.3 Hiéu caa hai vectd
a) Hidu ciia @ va b 1a téng ctia @ va vecto ddicta b.Tdcla @ — b = @ + (—T;)

b) Quy tic “hiéu chung géc”: AB — AC = CB.

1.4 Tinh chit vectd cta trung diém doan thing va trong tAm tam giic
a) M la trung diém ctia doan thdng AB < MA+ MB=0.

b) G 1a trong tam ctia AABC < GA+GB+GC = 0.
A
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2 Bai tap thuc hanh

2.1 Cau héi tric nghiém

Cau 1. Cho ba diém A, B, M phan biét. Didu kién can va da dé M 1a trung diém ciia doan thing AB

la

@ MA+MB=0. ]W)jﬁ]

@ MA = MB. @ ]\—/IZ, M B ngudc hudéng.
Cau 2. Cho ba diém M, N, P phan biét. Phat biéu nao sau day ding?

(A) MN + NP = -MP. (B) MN + NP = MP.

(C —-MN + NP = MP. (D) MN — NP = MP.
Cau 3. Cho hinh binh hanh ABCD. Khéng dinh nao sau day dung?

(A) BA+ DA =CA. (B) AB+ BC = AD.

(C) AB+ AD = CA. (D) AB + BC = —AC.
Cau 4. Cho céc diém A, B, 0. Khéng dinh nao sau day ding?

(A) AB = OB — OA. (B) AB=0A - OB.

(© AB = 0B + 04 (D) 4B — OA + OF.
Cau 5. Cho tam gidc ABC. Didu kién can va da dé G 1a trong tAm ctia tam gidc ABC la

A GA+GB =GC. B GA+GB-GC=0.

(C) GB +GC = AG. (D) GC + GA = GB.

Cau 6. Cho ba diém phan biét A, B, C. Khing dinh nao sau day dung?

() CA-BA=BC. (D) AB - BC = CA.

2.2 Cau héi tu luan

Cau 1. Cho ti gidc ABCD la hinh binh hanh. Goi O 14 giao diém hai duong chéo va E 1a trung diém
ctia AD. Goi G 14 giao diém ctia BE va AC. Tinh:

a) OA+OB+0C +O0D. b) GA+ GB + GD.

Cau 2. Cho ti giac ABCD, tim cac vectd sau:

a)m:(ﬁ+,ﬁ)+3_c’; b) @ = AB+CD+BC+DC; ¢ m— 7.

Cau 3. Cho hinh thoi ABCD va M la trung diém canh AB, N la trung diém canh CD.
A M B

D N C

Chiing minh ring MA+ MC = MB + MD = MN.

Cau 4. Cho hinh vuong ABCD c6 tam O canh a. Tinh ‘;fé + Zﬁ‘, )5;{ - CB

.[cB - D).
Cau 5. Cho tam giac ABC. Goi M, N, P 1an ludt 1a trung diém ctia BC,CA, AB. Chiing minh
a) NA+ PB+MC =0 b) MC + BP + NC = BC
Cau 6. Cho hinh binh hanh ABCD tam O. M 12 mot diém bat ki trong mit phing. Chiing minh
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a) AB+ OD + OC = AC b) BA+ BC + OB = OD ¢) BA+BC+0B=MO—-MB

Cau 7. Chiing minh Cho tam gidc ABC. Goi M, N, P 1an ludt 12 trung diém ctia BC, CA, AB. Ching
minh

a) BM+CN+AP=0
b) AP+ AN —AC+BM =70
¢) OA+ OB +0C = OM + ON + OP véi O 1a diém bét ki.

Cau 8. Cho hinh binh hanh ABCD tam O. Lay M 1a mot diém bat ki trong mit phdng. Chiing minh
a) BA+DA+AC =70 b) OA+OB+0C+0D=0 ¢ MA+MC=MB+MD

Cau 9. Cho tam gidc déu ABC canh bing a. Tinh d6 dai c4c vecto:
a) AB + B_C); b) AB — BC.

Cau 10. Cho hinh binh hanh ABCD tam O. Chiing minh:
a)C’—O)—O—B)=B—)A; b)A—B)—B—C’)=D—B);
¢) DA—-DB=0D -0C; d) DA-DB+DC=0.

Cau 11. Cho hinh vuéng ABCD tam O va c¢6 canh bing 2a.
Cho hai diém M,Nthoéménm+MD= OvaNB+ND+NC=0.
Tim d6 dai cac vecto m, NO.

Cau 12. Cho tam giac ABC. Goi D, E, F theo tht tu 1a trung diém cac canh BC,CA, AB.
a) Xac dinh cac vecto AF —BD + @;
b) X4c dinh diém M thoa man AF — BD + CE = MA;
¢) Ching minh MC = AB.

Cau 13. Cho ba luc 171) = m, ?‘2 = MB va I_7‘3> = MC cung tac dong vao mot vat tai diém M va lam
cho vat didng yén.

,IF\
M
60°
e
B

Cho biét do 16n ctia F;, F déu 1a 100N va AM B = 60°. Tim d6 16n caa luc Fs.

—> —>

Cau 14. Chobaluc F} = MA, F, = MB va F = MC cung tac dong vio mot vat tai didm M va lam
cho vat ding yén.
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Cho biét d¢ 16n cta F, F, ddu 1a 400N va AMB = 120°. Tim d6 16n cta luc F.

— —

Cau 15. Cho ba luc 171) = MA, F”z = MB va }7;; = MC cung tac dong vao mot vat tai diém M va lam
cho vat ding yén.

B

Cho biét

F{‘ — 30N va ‘17”2‘ — 40N va AMB = 90°. Tim db 16n cta luc F5.

$3. TICH CUA MOT SO VOI MOT VECTO

1 Ly thuyét

1.1 Tich cta mét sé véi mét vecto
 Cho vecto @ # 0 va mot sb k # 0.
e Tich ciia @ v6i sb k (ki hiéu 1a k@) 14 mot vecto c6 tinh chat:

- k<d cung huéng véi @ néu k > 0.
- k<d ngudc huéng véi @ néu k < 0.

- k@ c6 d6 dai bing ‘kHE‘

a
———
2a
—_—
-3a
Quy uéc: 0 = 0 va k0 = 0.

1.2 Tinh chat
Véi hai vects @, b bat ki va h, k € R ta c6:

a) k(d+b)=kd +kb; b) (h+k)@ =ha +ka; ¢) h(k@) = (hk)Q;

d) 1.3 =3, e) (-1).3 = 3.

1.3 Piéu kién dé hai vectd cung phudng va ba diém thing hang
e Haivects @ va b (véi b # 0) cung phuong < 3k sao cho @ = kb.

* Ba diém phan biét A, B, C thdng hang < 3k # 0 sao cho AB = kAC.
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2 Bai tap thuc hanh

2.1 Cau héi tric nghiém
Cau 1. Cho doan thing AB va O la trung diém ciia AB. Khing dinh nao sau day ding?
(A) AB = —20B. AO = 2AB. (C) AB =20A. (D) AB = 20B.
Cho tam gidc ABC va M la trung diém cia canh BC, G la trong tam ciia tam gidc ABC

Cau 2.
(D) AM = —-3GM.

Khéng dinh nao sau day dung?
@) AM = 3GM. m:_g@i

Cau 3. Cho @ # 0. Khing dinh nao sau day sai?
(A) @ va 4@ cung phuong. @ va —2d cung phuong.
(C) @ va 3@ khong ciing phuong. @ @ va —5a ngudc hudng.
Cho doan thing AB va diém C nim giita hai diém A, B. Khing dinh nao sau day ding?

@m’:g@i

Cau 4.
— AC — —  AC —
(D) AC = G0AB

(©) AC = ~2cAB.

Cau 5. an b
~  AB ~ AC
Cau 6. Cho doan thing AB va diém M nim gitta hai diém AB nhu hinh vé duéi day:
A M B
Khing dinh nao sau day sai?
5 @ngfé. @,ﬁzgm.

@m’:gm;. ®) BM =SB4

Cho doan thdng M N va diém I nim giita hai diém M N nhu hinh vé duéi day:

Cau 7.
M I N

Khéng dinh nao sau day dung?
() 7NI + 3MN = 3IM+4IN=0. (C)7IM —4MN = (D)4IM+3NI=70.
0. 0.

2.2 Cau héi tu luan

Cau 1. Cho hinh binh hanh ABCD c¢6 G la trong tam tam giac ABD.
A M B

Chiing minh AC = 34G.
Cau 2. Cho tam giac ABC c6 AM la trung tuyén va D la trung diém ctia doan thing AM.

a) Ching minh 2DA + DB + DC = 0;
b) Chitng minh 204 + OB + OC = 40D, véi O 1a diém tuy y.
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Cau 3. Cho tam giac ABC. Trén canh BC lay diém M sao cho BM = 2MC.
A

B M C

a) Ching minh MB +2MC = 6; b) Ching minh AB +2AC = 3AM.

Cau 4. Cho hai diém phan biét A va B. Tim diém I sao cho TA =2IB.
Cau 5. Cho hai didm phan biét A va B. Tim diém M sao cho MA = —24B.
Cau 6. Cho hai diém phan biét A va B. Tim didm K sao cho 3KA +2KB = 0.
Cau 7. Cho hai diém phan biét A va B. Tim didm F sao cho 4AF — 3BF = 0.
Cau 8. Cho tam giac ABC.
a) Tim didm M sao cho AM = BC. b) Tim diém K sao cho AK = 2BC.

Cau 9. Cho tam giac ABC c6 M la trung diém ctia BC va G la trong tam.
A

C M B
Ching minh:
a) AB + AC = 2AM. b) OA + OB + OC = 30G v6i O tuy y.

Cau 10. Cho ti gidc ABCD c¢6 M, N 1an luot 14 trung diém céc canh AB va CD. Goi G 1a trung diém
cta doan thdng M N, A’ 1a trong tAm cta tam gidc BCD.

Ching minh:
a) AD + BC = 2MN; b) GA+GB+GC+GD = 0;
¢) OA+ OB + OC + OB = 40C véi O tuy §: d)AT::gm
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§4. TICH VO HUONG CUA HAI VECTO

3 Ly thuyét

3.1 Goc giwa hai vectd

Cho hai vects @ va b déu khac 0. A
— — B
Ki hiéu (3, b) la géc gitta hai vects @ va b. \
(=4
Tit diém O bat kive OA= @ vaOB = b. 0

Khi dé (3,3) — AOB ”b/’

Chu y.
« 0<(a,b) <180
e Néu (3, 3) —90°tanéi @ L b.
* (2,%)=(b,a).

éu @ va b cing hudng thi (a’, 3) =0°.

Z

Néu @ va b ngudc huéng thi (3, 3) = 180°.

Trudng hop @ hodc b 1a 0 thi quy uée sé do géc gitta @ va b 1a tuy ¥ tit 0° dén 180°.

3.2 Tich vo huéng cua hai vectd

Cho hai vecto @ va b déu khac 0.
Tich v6 hwéng ciua @ va b 1a mot sb, ki hiéu 1a @.1b, cho béi cong thic:

g

@b = ‘E’H b |.cos (Tz’, 3)

Chu y
e 2.0=0.2d=0

2

* Binh phuong v6 hudng ciia vecto @ : @2 = ‘6" .

o AB? = ABZ.

3.3 Tinh chéat cua tich vo huéng

Véi @, b, ¢ bat ki va s6 k € R tuy ¥ ta c6:

3.4 Ung dung cua tich vé huéng

Trong vat ly, tich vé huéng gitp tinh cong A sinh ra béi mot luc Fcé do dich chuyén 1a d.Tace: A=F.d
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4 Bai tap thuc hanh

4.1 Cau héi tric nghiém

Cau 1.

Cau 2.

Cau 3.

Cau 4.

Cau 5.

Cau 6.

Cau 7.

Cau 8.

Cau 9.

Cau 10.

Cho tam giac ABC c6 M la diém trén canh BC nhu hinh vé bén dudéi.
A

100°

B M C

Khéng dinh nao sau day dung?

@ (W, W’) =0°. ®) (MB CB) — 180°.
© (MA4,CM) = 80°. D) (4AM,CM) = 80°.
Cho tam giac ABC vuong tai A va B =50°. Khén ng dinh nao sau day sai?
@) (AC,CB) = 120°. . (4B,CB) = 50°.
© (BC,AC) = 40°. (AB, BC) =130°.
Cho tam gidc M NP. Gi4 tri ctia bidu thic MN.MP bing
Q) MN.MP.cos NMP. —MN.MP.cos NMP.
(C) MN.MP.cos MNP. (D) MN.NP.cos NMP.
Cho tam gi4c ABC. Gi4 tri ctia biéu thic BA.CA bing
@ —AB.AC. cos W AB.AC. cos W
(C) —AB.AC.cos ACB. (D) AB.AC.cos ABC.
Cho tam gidc ABC. Gié tri ctia bidu thie AB.BC bing
(A) AB.BC. cos ABC. AB.BC.cos BAC.
@ AB.AC. cosm. @ —AB.BC. cosm.
Cho tam gidc ABC ¢6 AB = 3, AC = 4, BAC = 120°. Gi4 tri cia bidu thitc AB.AC bing
@A) —6. 6v/3. (©) 6. (D) —6V/3.
Cho tam gidec DEF ¢6 DE = 5, EF = 6, DEF = 45°. Gi4 tri DE.EF bing
@A) —30. -15v/2. (©) 30. (D) 15v/2.
Cho tam gidc ddu ABC c6 db dai canh biing 4. Gia tri AB.BC bing
@A) 8v3. 8. (©) —8V3. (D) -8.

Néu hai diém M, N thod man MN.NM = —9 thi

(A) MN =9. (B) MN = 81. (C) MN =3. (D) MN = 6.

Cho doan théng AB. Tap hop céc didm M nim trong mit phing thoa man MA.MB = 01a
@ Pudng trung truc ciia doan thing AB. DPuodng tron tAm A ban kinh AB.
@ Puong tron duong kinh AB. @ Puong tron tam B ban kinh AB.

4.2 Cau héi tu luan

Cau 1.

Cho hinh vuéng ABCD cé tam I. Tinh s6 do cac géc:

» (D¢, 4B); b) (G5, 4B); o (4B, 50); ¥ (1B, 5F).
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Cau 2. Cho hai vects @ va b thoa man )E" =3, ’3‘ — 4. Biét @.b = 6, tinh cos (E’, _>>.

Cau 3. Cho tam gidac ABC vudng can tai A ¢c6 canh AB = 4. Tinh tich v6 hudng:
a) A_B)A—C», b) A_B)B—C: c) C_)ACTB:

Cau 4. Cho hinh thoi ABCD canh a ¢6 A = 120°. Tinh AG.BC.
A B

D C

Cau 5. Cho tam gidc déu ABC c6 canh bing 2a va duong cao AH.
A

B H C
Tinh cac tich v6 hudng:
a) A_B)A—C: b) EB—C), c) B—C>E, d) HB.HC.

Cau 6. Cho tam gidc ABC vudng can tai A, c6 canh BC = aV/2.

A
B C
Tinh cac tich v6 hudng:
a) A_B)A—C», b) A—C)B—C’), ¢) AB.BC.

Cau 7. Tinh cong cua luc Fcé do 16n 20N kéo mot vat dich chuyén theo mot vecto d c6 d6 dai 50m,
biét ring (F, d) = 60°.

Cau 8. Tinh cong caa luc Fcé do 16n 60N kéo mot vat dich chuyén theo méot vecto d c6 do dai 200m,
biét ring (F, d) = 45°.

Cau 9. Cho nita duong tron tam O c6 duong kinh AB = 2R. Goi M va N 1a hai diém thuoc nita duong
tron sao cho AM va BN céat nhau tai I nhu hinh vé bén duéi.

M
N

a) Chung minh AI.AM = Al.AB.
b) Ching minh BI.BN = BI.BA.
¢) Tinh Al.AM + BI.BN theo R.
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CHUONG VI: THONG KE

§1. SO GAN PUNG VA SAI SO

5 Ly thuyét

5.1 S6 gin diung

Trong ddi séng ciing nhu trong khoa hoc ki thuat, ta st dung sé gan ditng dé biéu thi cho cac dai luong
ma ta khong dé do dac dudc gia tri chinh xac.

5.2 Sai s6 tuyét d6i va sai s6 tuong doi
a) Sai s6 tuyét doi
e Néu a la s6 gan ding cia s6 ding a thi A, = ‘6 — a} dudc goi 1a sai s6 tuyét ddi ctia s6 gan
ding a.
e Néu biét A, < d thi d dudc goi 1a dé chinh xdc cta sb gin ding a.
e Tavidta=a+d.
b) Sai s6 tuong doi
a

. . PN A
* Sai s0 tuong doi ctia s6 gan dung a, ki hiéu la é,, dudc xac dinh béi 6, = ‘—
a

* Sai s6 tuong déi thudng dudc viét 6 dang phan trim.

5.3 S6 quy tron

a) Quy tdc lam tron s6
e Néu chit s6 sau hang quy tron nhé hon 5 thi ta thay né va céc chit sé6 bén phai né béi s6 0.
e Néu chit s6 sau hang quy tron 16n hon hodc bing 5 thi ta cong thém 1 vao hang quy tron, con
c4c chit s6 bén phai van thay béi s6 0.
b) Xdc dinh sé quy tron ciia s6 gan diing a vdi dé chinh xdc d cho trudc
e Budc 1: Tim hang cia chit s6 khac 0 dau tién bén trai cta d.
* Budc 2: Quy tron s a 8 hang lién bén trai ctia hang 6 Budc 1.
¢) Xac dinh s6 gan diing ciia sé ding @ vdi do chinh xdc d cho trudc
e Buéc 1: Tim hang ctia chit s6 khac 0 dau tién bén trai cia d.

* Buéc 2: Quy tron a dén hang tim dudce 6 Budc 1.

6 Bai tap thuc hanh

Cau 1. Cho sb6 b = 3219,564. Hay quy tron s b

a) dén hang phan chuc; b) dén hang tram;
c) dén hang phan trim; d) dén hang don vi.

Cau 2. Viét s6 quy tron cila mdi sd sau véi do chinh xéc d:
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a) a = 0,01234567 véi d = 0,001; b) b= —1737,193 v6i d = 0, 02;
¢) ¢ =456 572 véi d = 1000; d) d =19 984,32 véi d = 200.

Cau 3. Cho biét V/3 = 1,44224957... Viét s6 gin dung caa v/3 véi d6 chinh xéac d = 0, 0001.
Cau 4. Cho @ = 1,54309. Hay xac dinh s6 gan ding cta a véi d6 chinh x4c d = 0,0003.
Cau 5. Cho b = —34538. Hay x4c dinh s gin ding ctia b véi do chinh xac d = 120.

Cau 6. Viét s6 quy tron ctia s6 gan ding trong nhitng trudng hop sau:

a) 3743495 £ 100; b) —5,39058 + 0,0005;
c) 42992301 =+ 1000; d) 343,329451 + 0,004.

Cau 7. Cho v/2 = 1,25992104989....
a) Hay quy tron v2 dén hang phan nghin;
b) Hay tim s6 gin dung caa v/2 véi dé chinh xéc 0,00007.

§3. CAC SO PAC TRUNG PO XU THE
TRUNG TAM CUA MAU SO LIEU

1 Ly thuyét

1.1 S trung binh
* Sb6 trung binh ctia mau s6 liéu dudc ki hiéu 1a z.
e S6 trung binh ctia mau sb liéu dude diung lam dai dién cho cac sb liéu cia mau. N6 1a mot sé do
xu thé trung tam ctia mau sb lidu.
Céch tinh sé trung binh

a) Gia st ta c6 mau sb liéu z1, z2, 23, ..., ,, (n phan t).
Khi d6:
1+ 2o+ a3+ ... + 2T
n

T =

b) Gia st mau sb liéu dude cho duéi dang bang tan sé:

Giatri | 1 | zo | ... | zg
Ténsé ny | ng e | M

Khi dé:
n1x1 + N2 + ..NELTE
ny+ng+ ... +ng

T =
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1.2 Trung vi
* S&p xép mau sb liéu theo thit tu khong gidm, ta dudc 1 < 23 < ... < z,.
e Trung vi cia mau, ki hiéu 1a M,, 14 gia tri chinh giita cia day trén. Cu thé:

- Néu s6 phan t 1a 18, thi phan t & vi tri chinh gitia 14 s6 trung vi.
- Néu s6 phan t 1a chén, thi s6 trung vi 1a trung binh cong hai phan ti& 6 vi tri chinh gitta.
e Y nghia ciia s6 trung vi: Dung dé do xu thé trung tAm cta mau s6 liéu. S6 trung vi 1a gia tri ndm

chinh gitta mAu s6 liéu nén luén cé it nhat 50% sb liéu trong miu 16n hon hoic bing trung vi va
ludn c6 it nhat 50% sb liéu trong mau nhé hon hoic bing trung vi.

1.3 T& phan vi

e T phan vi ctia moét mAu ngiu nhién gom 3 gia tri Q1, Q2, @3 chia tap dit liéu da sdp xép thanh 4
phan déu nhau. Cu thé:
- Gi4 tri td phan vi thd hai Qs 12 trung vi ctia toan bo mau sb liéu.
- Gia tri td phan vi thi nhat Q; 12 trung vi ciia nita sb liéu da sip xép bén trai Q. (khong ké
Q2 néu n 18).
- Gi4 tri t phan vi thi ba Q3 1a trung vi ctia niia s6 liéu da sip xép bén phai Q, (khéng ké Q-
néu n 18).

* Y nghia cia ti phdan vi: Véi mau s6 liéu da sip xép theo thi tu tu nhé dén 16n, cac diém td phan
vi Q1, @2, Q3 chia mAu thanh bén phan, mdi phan chia khoang 25% tdng s6 liéu ciia mau. Q; goi
14 t1& phan vi duéi va dai dién cho nita mAu sé liéu phia dudi. Q3 goi 1a ti phan vi trén va dai dién
cho nita mau s6 liéu phia trén.

Q1 Q2 Qs S
25% 25% 25% 25%

14 Mbét
e Mot 12 gia tri c6 tan s6 16n nhat ciia mau s6 liéu.
¢ Ki hiéu: M,.

Y nghia ctia mét: 1a dai luong dic trung cho gia tri xuit hién nhiéu nhét trong mau s6 liéu.

2 Bai tap thuc hanh
Cau 1. Trong mot dot khao sat vé téc do viét cia hoc sinh 16p 3, ngudi ta cho hai nhém hoc sinh chép
mot doan vin ban trong 15 phit. Bang duéi day thong ké s chit mdi em hoc sinh viét dudc.

Nhém1 |72 79 77 75 74 77 71
Nhém2 | 70 65 68 90 73 78 72 84

a) C6 bao nhiéu hoc sinh tham gia dgt khao sat?
b) St dung sb trung binh dé so sanh téc dd viét ctia hoc sinh hai nhém.

¢) Sit dung sé trung vi dé so sanh téc d6 viét ctia hoc sinh hai nhém.

Cau 2. Khéi luong co thé lic trusng thanh cta 10 con chim dudc ghi lai § bang sau (don vi: gam).
] 155\ 165\ 150\ 165\ 170\ 165\ 150\ 155\ 160

Hay tim cac ti phan vi va mot cia mau s6 liéu trén.
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Cau 3. Mot ctta hang ban giay thong ké sb doi giay ban dude trong quy III ndm 2023 nhu sau:

Cd giay 165 | 150 | 165 | 170 | 165 | 150 | 155 | 160
S6 doi giay ban duge | 41 | 49 | 50 | 71 | 53 | 46 | 27 5

a) Tim s6 trung binh ctia miu sb liéu.
b) Tim cac t phan vi ctia miu sb liéu.

¢) Tim mét ciia mau s6 liéu va cho biét cta hang nén nhap vé nhidu hon cd giay s6 bao nhiéu dé
ban tiép?

Cau 4. Tinh dén ngay 19/01/2021, trong bang xép hang giai béng d4 Ngoai hang Anh & vong 24, s6
diém ctia 5 d6i dau bang nhu sau:

Poi | Manchester City | Liverpool | Chelsea | West Ham | Arsenal
Piém 56 46 43 37 35

a) Tim sb trung binh ctia mAu s6 liéu trén.
b) Tim trung vi ctia mAu s liéu trén.

c¢) Tim céc ti phan vi cila mau s6 liéu trén.

Cau 5. Thai gian (don vi: phit) hoan thanh bai kiém tra truc tuyén ctia 8 hoc sinh 1an ludt 1a
40 35 45 42 44 38 43 39
Déi v6i mau s6 liéu trén, hay tim:

a) Tim sb trung binh. b) Tim trung vi. ¢) Tim cac ti phan vi.

Cau 6. Két qua kiém tra mon toan ctia mét 16p 40 hoc sinh dude thong ké trong bang sau:

Diém 3(4|/5|6|78|9]10
Séhocsinh |12 |1[7]|9(9|8]| 3

Déi v6i mau s6 liéu trén, hay tim:

a) Tim sb trung binh. b) Tim trung vi. ¢) Tim cac ti phan vi.

Cau 7. Téng lugng mua trong ndm tai mot tram quan tric dat tai Nha Trang tit ndm 2010 dén 2020
dudc thé hién trong biéu d6 sau (don vi: mm)
mm A Téng luogng mua trong nam tai Nha Trang
3000 | 26579

2500
2000 \ 1681,7 j \ l?§_9,8

2392,2

L]

}..!*?; i, 13654 145(}5 .' " _

1500 U'f:_-:-r"”""":n. "'"“"Je,c_.f:v F y | ﬁ =

1000 1327,6 1381,1
500 972,2 980,9 >

2010 2011 2012 2013 2014 2015 2016 2017 2018 2019 2020 3,

a) Hay tinh lugng mua trung binh tai tram quan tric trén tit nim 2010 dén 2020.

b) Hay tim céc ti phan vi cia mau sb liéu dé.
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§4. CAC SO PAC TRUNG PO MUC PO
PHAN TAN CUA MAU SO LIEU

3 Ly thuyét
3.1 Khoang bién thién va ti& phan vi
Sip xép lai mau sb lidu theo thit tu khong giam, ta dudc z1 < 29 < ... < .

* Khoang bién thién R ctia mot mau sb liéu dugc tinh béi: R = z,, — z;1.

* Khoadng t& phan vi Ag cia mot mAu s6 liéu duge tinh béi: Ag = Qs — Q1.
Y nghia:

e Khoang bién thién dic trung cho d6 phan tén ctia toan bé mau sb liéu.

e Khoang ti phan vi dic trung cho do phan tan ctia mot nta céc sb liéu, cé gia tri tiu Q1 dén Qs
trong mau.

* Khoang ti phan vi khong bi &nh hudng béi cdc céc gia tri rat 16n hodc rat bé trong mau.
Gia tri ngoai lé:
e La céc gia tri qua nhd hay qué 16n so vé6i da sb gid tri cia mau.

* Phan ti z 1 gié tri ngoai 1é néu z < @1 — 1,5A¢ hodicz > Q3 +1,5A¢

3.2 Phudng sai va 6 léch chuan

Cho mau sb6 liéu: z1, o, ..., T, V6i Z 1a s6 trung binh.

e Phwong sai S? ctia miu s6 liéu dugc tinh bing cong thic

_ x%+w%+...+w% _ 32
n

52
e D¢ léch chudn ctia mAu sb liéu 1a can bac hai ciia phuong sai.

Déi véi mAu s6 lidu cho béi bang tan sb:

Giétri I 9 e | Tg
Tﬁnsé ny | ng | ... | ng

Phuong sai c6 thé tinh béi cong thic:

52 nlx% + an% + ...+ nkmi 9
= -
ny+ng + ... +ng

Y nghia ctia phuong sai va d6 léch chuin
* Diing dé do miic d6 phan tan cia cac s6 liéu trong mau quanh sb trung binh.

* Phuong sai va d6 1éch chuan cang 16n cac gi4 tri ciia mau cang cdch xa nhau (c6 d6 phan tan 16n).
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4 Bai tap thuc hanh

Cau 1. Kiém tra khéi luong mot s6 qua méng cut 6 hai 16 hang A va B dude két qua nhu sau (don vi:
gam)

LoA |8 82 84 83 80 82 85 80 81 82
LoB |81 80 82 84 82 82 85 80 86 78

a) Tim khoang bién thién va khoang ti phan vi ctia khéi luong ming cut & mdi 16.
b) Tim phuong sai va dd léch chuan ctia khdi luong mang cut 6 mdi 16.

c¢) Khbéi ludng ctia méng cut é 16 hang nao déu hon?

Cau 2. Mot bénh vién thong ké s6 ca nhap vién do tai nan giao thong mdi ngay trong thang 9/2020 &
bang sau:

Sbca |0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 12 15
Séngay |2 3 4 6 3 2 2 3 2 1 1 1

a) Tim khoang bién thién va khoang ti phan vi ctia mau s6 liéu.
b) Tim phuong sai va do léch chuin cia mau s liéu.

¢) Xac dinh céc gia tri ngoai 1é (néu c6) ctia mau sb liéu.

Cau 3. Biéu dd ghi lai nhiét do lic 12h trua tai moét tram quan tric trong 10 ngay lién tiép (don vi:
OC)

Nhiét do
T A
35 ey
29
30
25
20 §

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 New
a) Hay viét mau s6 liéu théng ké nhiét dé tir biéu do trén.

b) Hay tim khoang bién thién va ti phan vi cia mau sb liéu dé.

¢) Hay tim phuong sai va do léch chuan ctia mau s6 liéu doé.
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